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Integrali abeliani e loro inversione

I

Generalità sugli integrali abeliani

1.  Funzioni di una variabile complessa. Integrali di una tal funzione. Teoremi di Cauchy. Sviluppi in serie.

2.  Funzioni algebriche e superficie di Riemann. Connessione delle superficie. Genere.

3.  Integrali abeliani di 1a, 2a e 3a specie. Proprietà dei loro periodi.

II

I teoremi di esistenza secondo Riemann

4.  Costruzione a priori di una superficie di Riemann. Enunciato dei teoremi di esistenza. Procedimento seguito da Riemann per dimostrarli. Principio di Dirichlet; critiche che ad esso furono mosse.

5.  Metodo di Schwarz. Risoluzione del problema di Dirichlet per il cerchio. Principio della trasformazione conforme. Metodo alternato (o combinatorio) per risolvere il problema di Dirichlet in un’area somma di due per le quali si conosce la risoluzione. Estensione alle aree più volte connesse, aperte o chiuse. Costruzione delle funzioni trascendenti o algebriche relative ad una data superficie. Estensioni delle idee di Riemann secondo Klein. Applicazione alla ricerca del numero dei moduli da cui dipende una curva di genere p. 

III 

Il teorema di Abel

Cenno storico. Formula di Eulero. Teorema di Abel per gli integrali di 1a, 2a e 3a specie. 

1.  Inversione del teorema di Abel per gli integrali di 1a specie. Generalità sulle serie lineari di gruppi di punti appartenenti ad una curva algebrica. 

IV

L’inversione dell’integrale ellittico

8.  Cenno storico. La superficie di Riemann di genere 1 e la sua rappresentazione conforme sull’area di un parallelogramma. Il limite superiore dell’integrale ellittico di 1a specie è una funzione uniforme di questa; sue singolarità. Funzioni ellittiche.

9.  Funzioni razionali della detta superficie di Riemann e funzioni ellittiche. Generalità sopra queste ultime funzioni.

10.  Forma normale dell’integrale ellittico secondo Weierstrass. Funzione ellittica di Weierstrass; cenno sugli sviluppi in serie.

11.  Applicazione dell’integrale ellittico allo studio della cubica piana.

12.  Costruzione di una funzione ellittica avente periodi assegnati. Condizione cui devono soddisfare i periodi. Costruzione della funzione ( di una variabile. Sue proprietà; suoi zeri. Quoziente di funzioni (; funzioni doppiamente periodiche.

V 

Il problema di inversione degli integrali abeliani
13.  Inesistenza di una funzione uniforme di una variabile con più di due periodi. Posizione del problema secondo Jacobi. Funzioni abeliane.

14.  Serie ( a più indici; condizioni di convergenza. Funzioni ( a più variabili e sue proprietà.

15.  Funzioni di Riemann. ( riemanniane; le condizioni di convergenza sono verificate. Comportamento lungo i tagli della superficie

16.  Numero e posizione degli zeri della ( riemanniana.

17.  Proprietà relative all’annullarsi identicamente della (. Relazione tra le costanti k di Riemann e la serie canonica.

18.  Relazione fra le funzioni ( e le curve aggiunte pluritangenti. Le ( colle varie caratteristiche e i diversi sistemi di curve pluritangenti.

19.  Il quadrato del quoziente di due ( con caratteristiche diverse è una funzione razionale della superficie di Riemann; sua espressione algebrica. Risoluzione del problema di inversione.

20.  Generalità sulle funzioni abeliane

VI 

Corrispondenze algebriche sopra una curva

21.  Cenno storico; principio di corrispondenza di Chasles e di Cayley - Brill. Metodo di Hurwitz per studiare le corrispondenze algebriche. Corrispondenze a valenza e corrispondenze singolari.

22.  Determinazione del numero dei punti uniti di una corrispondenza a valenza. 

23.  Corrispondenze biunivoche ordinarie o singolari sopra una curva ellittica.

24.  Teorema di Schwarz sulle curve che ammettono infinite trasformazioni birazionali in se stesse.

