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MEMORIE E NOTE
DI SOCI O PRESENTATE DA SOCI

Matematica. — Sulla deformazione delle superficie di ro-
tazione. Nota del Socio Luicr BraNcHI.

1. Nella Memoria di Ribaucour: Sur la théorie générale des surfaces
courbes (') & considerato, al n. 92, un caso assai generale di deformazione
di una congruenza rettilinea. Ciascun raggio della congruenza si pensa in-
variabilmente collegato ad un corrispondente piano tangente di una super-
ficie S, la giacitura del raggio rispetto al piano tangente essendo affatto
arbitraria, e si suppone che la superficie S si deformi seco trascinando i suoi
piani tangenti, ed i raggi della congruenza C. Se la congruenza C é normale
in una conficurazione iniziale di S, essa rimane costantemente normale in
qualunque deformazione nei due casi particolari seguenti: 1° quando il raggio
esce dal punto di contatto del piano tangente (teorema di Beltrami);
2° quando giace nel piano tangente stesso (Ribaucour). Ma negli altri casi
la congruenza perde in generale, colla deformazione, la proprietd di essere
normale, a meno che la superficie S non sia applicabile sopra una superficie
di rotazione, la giacitura della congruenza rispetto alla superficie S essendo
poi assoggettata a particolari condizioni, che si traducono in un certo sistema
di equazioni alle derivate parziali (Ribaucour, 1. c.).

(1) Journal de mathématiques (4*™e série, t. VII), 1891
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queste tangenti inviluppano sopra =’ un sistema di geodetiche, e per cid la
conoruenza C & una congruenza normale, ¢. d. d.

Di piu, la costante « di Clairaut nella (1) rimanendo fis vediamo che
le oeodetiche inviluppate dagli assi sono incontrate da un medesimo paral-
lelo tutte sotto lo stesso angolo, cioé quando la =’ & conformata a superficie
di rotazione esse sono tutte congruenti fra loro. Il teorema superiore risulta

quindi completato dal seguente:

La congruenza normale descritia dall’ asse di per| di ro-
tazione S, che rotola opra una Super fi applical =, ammell Ui
falda della superficie focale la supery ymplementare X' di 3, ¢ con-
[ormando a superficie di rotazione le geodel tnviluppate soj P
dagli assi risultano congruenti [ra loro.

9. Esaminiamo ora le superficie @ ortogonali agli assi. Riferiamo pe
cid dapprima la 3" ai meridiani e paralleli, e sia

ds* = dea® -+ 13

il suo elemento lineare. Cangiamo linee coordinate prendendo per linee (v)
un sistema di ceodetiche congruenti, corrispondenti al valore o della costantc

di Clairaut, e per linee () le loro traiettorie ortogonali, essendo z 1

delle geodetiche (v) contato da una traiettoria ortogonale fis Per le note

formole relative alle geodetiche sulle superficie di rotazionme ('), potremo

1

prendere

| umas - [T

Se ne trae
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e per la (2) sard — 1 una certa funzione di - », che indicheremo
a

con /*(u-}»), Si avra percid

(3) ds® = du® - *(u -+ ) do?,

dove la forma della funzione /' dipendera dalla forma della superficie di ro-
tazione e dal valore della costante a.

(*) Vedi Lezioni ecc., I, pag. 208
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