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Meccanica. — Swulle vibrazioni trasversali di una lamina, che
dipendono da due soli parametri. Nota del dott. G. BISCONCINI,
presentata dal Socio VOLTERRA.

1. Seguendo le orme di una Memoria del prof. Levi-Civita (') e appro-
fittando in buona parte dei risultati ivi racchiusi, ci siamo proposti, data

1" equazione

(1) : w , Yw  Dw 0
w= — — =
T R

di determinare la forma di tutte le possibili sostituzioni
oo=o0 (z,y,1) , e2=0:(z,y,1)
tali, che, posto arbitrariamente
0s=03(z,%.1),

(colla sola condizione, che le funzioni o, , ¢, , 05 sieno indipendenti) ed espressa
la (1) mediante ¢, , 02,05, la equazione trasformata, posto in essa :\%}:0
e moltiplicata al piti per un conveniente fattore dipendente da ¢s, non con-
tenga piu esplicitamente questa variabile.

La funzione w definita dall equazione Cw = 0, cosi ottenuta, risulta
dunque una funzione dei soli parametii o, , 0: -

Ricordando poi, che 1 equazione (1) definisce, scelta convenientemente
1'unitd di tempo, le vibrazioni trasversali di una membrana, risulta giusti-
ficato il significato attribuito ai risultati ottenuti. quale apparisce dal titolo
della presente Nota.

2. Osserviamo intanto, che, considerata 1"equazione dei potenziali

1) W D \
=
( e T 3e
ed eseguita la trasformazione:
or=01(2,y,8) , ve=0:(2,9%,8) , 0 =03 (2,7,%),

@ possibile ottenere, col procedimento pit sopra indicato, una equazione Aw=0,
che definisca  come funzione delle sole o, e g¢:, solo quando la con-

(v, Tipi di potenziali, che si possono far ,/j/u‘)zu’m‘:’ da due sole coordinate. (Mem.

della R. Accad. delle Scienze di Torino, s. II, Tom. XLIX, a. 1899).
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gruenza g, = cost., g, == cost. sia 1sotropa o risulti costituita dalle traiet-
torie di un gruppo oo! di similitudini (').

Potremo por asserire, che, siccome dalla (\ll S1 passa alla (1) collo
scambio di s in #Z, cosl, se o, =¢0, (2,¥.5), ee=0s (&, y,5) costitui-
scono 1 integrale generale di una congruenza equipotenziale, le equazioni
o, =o0, (x.y.il). 0s=o0s (2, y.it) definiscono, indipendentemente dalla
condizione di realitd, i parametri ¢, e ¢,, dai quali soltanto dipenderanno

vibrazioni trasversali della lamina (°).

Operando in tal guisa, risulta immediatamente, che 1'equazione dei

|" equazione delle vibrazioni, che

Nel rimanenti casi abbiamo dovuto iniziare la ricerca dei sottogruppi

X lel gruppo . delle similitudini nello spazio ds -+ _“—,/"’,
le cul trasformazioni infinitesime sono (usando delle notazioni ben note del
X F—k Xl —L — Xof =L =5, Uf=up+ yp+1s
S.f—us-| Sof =tptas , Ssf =aqg—yp

tro soltant liante due tras zioni di G, non involeenti in ufficio
T i *)

S S pi, le equazioni delle c¢ui traiettorie non risul-
ta 3 t rispett ] / (condizione, che come apparisce
subit ssenzia i dover ritenere distinti i sottogruppi
! definiti d seguenti t infinitesime :

¢ Uf+ 8/ —8 == O3/ — Suf P+ S:f — 8,/
O7f-L S (¢==0) \_;S/
nelle quali il parametro ¢ é essenziale.
I t. § 8 pag. 149

€ ¢: & @3 non fossero reali, si potra sempre sostituire ad essi altri parametri
0's, fanzioni soltanto di ¢, e gs, i quali risultino reali.
%) E ovvia la ragione di questa avvertenza: nel caso attnale infatti la variabile ¢

sta a rappresentarci il tempo, che non si pud trattare nello stesso modo come le varia-
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3. Integrate le equazioni differenziali corrispondenti, e trasformata la
- () come ¢ stato indicato al n. 1, abbiamo trovato nei diversi

equazione [Jw -
casi enumerati come equazioni delle vibrazioni della lamina, le seguenti:

D) ((ck HM' }—):/" 0
Jw = (¢* — — L — =
{ 20, ° )02
dove:
0r=cx— 1 0:=1Y
2w 1 1w . QW
1) Wi — i icote 0, — =0,
{ d0,°  sen® g, 20:° 15 AL 20,
] ,/"‘7' /.‘) Y
0, = - arc tg VE Y , 02 =arctg*= .
l : ol "2
- 22w 1\ d*w 1 2w
l“) 10 = - _(1 — . = — 0,
: .° \ T er’) iv:‘+ 01 20
=

a=yr—az , ee=ya—1°»‘a’] t4 '

S o2 \ 2w 1 Yu 1 2
4 ) — £E- S oa = 1 ——
(I¥) =t ‘_'(1 ) : o) (‘ sen® 1'1»2) 20,

sen® 7o,/ 20,° 0, 205°
1 QW
— —zcotgio, =0
01 202
= 1+a\+ e
o —1/F T (E2) o= arcty
‘ t—ax ‘ Y
DU Dw 2w L
V ) = 4o — 05° — 20, (20, — 1) 6o
(V) Quw e Al e 02 (20) SeNopE e,
¢ 0q 0, 002
2i(z==0) 1
0, = = Ele L 0s =1  add
4y
- W Aw *w . W
VI) Qw = 4o,* ; 05° 120, (20, +1)—— — 6o, — =0
(VD) 0 )yl»_‘*‘\. ?\):L_J[_ %2 (20, T B0, [ 0;
2 (@ == “*AL —a=t
(= = S0y — e
4y
Ty —— VW . e DWW Q%W A s W
(VID) T =201 2% — ¢ g 2% B0 — 1 20 — ¢ gy~ =0,
) 20,7 N 001 02 20\ 202
/ e
o)==t , 0e=(xF ) e*t
.4(.1'—{—/)
— W oo — 1 Yw
(VIII) w =————— =0,
0, 4 0¢°

1
a=@+0+2 , a=z@+P+y@+)—z.




(IX)

S cotg 1 0
0 .‘;\l:
r -+ iy | a4y
¢ :' L] b n_S ( 0y ==
N 1 D 1 Y
f —+ — 1 \ -+ 0

(XI) 5 (.; - Ses* ¥ o1 de

0, = ] - 0 = f —= ]
1 e er valori particolari della costante, ch'entra in qualcuno
lei sottogruppi, potrd essere opportuno sostituire ai parametri ¢, e g, certe
combin ni opportunemente scelte, e trasformare 1’ equazione Tw = 0
servendos SS porre quel valore particolare nella equazione
corrispond Jw ). Cosi p. es.. se nel caso (VII) per ¢=0 si scelgono

le variabili o,, 0 ialle equazioni:

0, =— — 0" = - — 1

. ",..‘ /J
1Nz Jate dalle equazioni o, = —5 —, 0. =wx -+, (che

: ) a(r-1-1) 3

si dedu I generali ponendo ¢ =0) si trova come equazione

= o, 42— =0

o o 4:: ) J0

che s'integra immediatamente e porge w =F (9,) +— F, (log1/e, — 0,),

€1

simboli di funzioni arbitrarie.

4. Per esaurire la questione ci manca da considerare le congruenze di

a nulla nello spazio ds® = dz* + dy* + dz* .

1 priori nella Memoria del Levi-Civita non si poteva

escluders Ew"‘hu a AJI]"HV' congruenze wn|1'i\',<,“,]()“.. in gene-
rale congruenze reali nello spazio ds®=— dz® - dy* — d¢*

lamo di riportare qui i calcoli eseguiti; solo diremo che.

seguendo in questo easo la strada battuta dal Levi-Civita per determinare
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o j : ajn 1 Y Y
la condizione, cui doveva soddisfare una congruenza di linee X ——--Y —~ 4
R R

-+ 7 \{:n per essere equipotenziale, siamo potuti arrivare al seguente

risultato :

L' equazione delle vibrazioni, che dipendono da due soli parametri &:

A*w 2 w (
002° 02 00: . %
il cui integrale generale & w =1 (0,) 4 — % (0,) , le variabili g, e o, es-
Q2

sendo definite dalle equazioni:

zcos o, -+ yseno, — g (0)=1,

d
02 -+ z sen g, — y cos 0, i (e2) =10,
0o,

dove con ¢,y , x si indichino delle funzioni arbitrarie.

Radiotelegl’aﬁa. — Relazione sommaria S////.(’-\‘/)(’/‘/.///(’//l() di
radiotelegrafiv sintonica esequito a Spezia fra le stazioni di S. Vito,
Palmaria e Livorno ('), presentata dal Socio BLASERNA.

Per lo sviluppo crescente della rete radiotelegrafica, allo scopo di evi-
tare il reciproco disturbo delle stazioni, si e imposta la necessitd di espe-
rimentare, sia i dispositivi tendenti a ridurre 1'energia delle onde emesse
dal radiatore delle stazioni di secondaria importanza, sia i dispositivi rela-
tivi alla sintonizzazione con apparecchi gia forniti dal Marconi alla R. Ma-
rina e provveduti di due toni, 1'uno detto tono A, della portata di 150 Km.,
e l'altro tono B della portata di 300.

Percid il capitano di corvetta Bonomo, direttore delle esperienze radio-
telegrafiche della R. Marina, concretd un programma di esperienze, affidan-
done lo svolgimento al tenente di vascello Villarey.

Gli esperimenti si svolsero a Spezia fra le stazioni di S. Vito, Palmaria
o Livorno, queste ultime due distanti dalla prima rispettivamente 5 e 70 Km.

Gli apparati che si sono adoperati sono quelli forniti recentemente dal
Marconi alla R. Mavina, con i quali per ottenere il tono A, e cioe quello

(1) Comunicazione del Ministero della Marina. Direzione Generale di artiglieria ed
armamenti,




