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Matematica. — Sopra lao funzione E.(z). Nota del Socio
straniero G. MiTTAG LEFFLER.

Ho enunciato recentemente (1) alcune proprietd della mia nuova funzione
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E1(°‘)—1_7—1"(a_]+1)+I‘(a.2+1)+ {—F(a.r—l—n—}_

nel caso in cui la costante « & positiva.
11 metodo impiegato per ottemere questi resultati mi permette pure di
studiare la funzione E,(2) nel caso in cui « sia complesso.
Pongasi
a=p-1iy
e supponiamo

g>0

il che & necessario affinché E,(z) sia una funzione intera.
Poniamo inoltre, per semplificare,

B2 —p) > 7.

Gli altri casi si possono trattare collo stesso metodo.

(') Comptes Rendus des séances de I'Académie des Sciences (Séance du 12 octobre 1903)
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Consideriamo la spirale logaritmica

In cui R e 6 designano le coordinate polari dei punti della spirale e ¥ &
una quantita reale. Se si fa variare 9 da — o a - oo, il piano complesso z
sara coperto interamente dall'insieme delle varie spirali che si ottengono.
Si vede d'altra parte che due spirali diverse non hanno nessun punto comune.
I1 modulo
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si avvicina indefinitamente a zero quando z va verso 1 infinito lungo una
spirale
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se ad essa corrisponde un valore di v tale che
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mentre il modulo |E.(z)| si avvicina indefinitamente a zero allorché z va
verso I'infinito lungo una spirale corrispondente ad un valore diverso di Y.
Si vede immediatamente che nel primo caso
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e per conseguenza il modulo |E,(z)| aumenta indefinitamente quando z va

Y o s . 7T T 5 .
verso l'infinito lungo una spirale — 5 <Y < 5, mentre si approssima

indefinitamente verso —l allorché z va verso 1 infinito lungo una delle due
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Il resultato piu interessante che si ottiene collo studio di (uesta fun-
zione Ey(z) & il seguente.




Poniamo

I‘V(J;):/LVO—'}“/U‘IV(;_i—IlJZ‘Z‘Q'_{_.--.a 5

in cui la serie %, -+ /%, # —+ /&, 2® - . .. sia convergente in un certo campo.
Denotiamo con A la stella curvilinea che si ottiene muovendosi verso
I'infinito sopra ciascuna deile spirali

el o << oo
ed escludendo dal piano la parte di ogni spirale che si trova fra il primo
punto singolare di F(z) e 1’ infinito.

Introduciamo la funzione
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e studiamo 1'integrale
(0. 0)

o Fo(0*z) do.

0
Ad ogni valore di e cowrisponde una stella curvilinea B formata
dalle stesse spirali di A, la quale ¢ inscritta in A e nel tempo stesso e una
stella di convergenza dell’ integrale.
Si hanno le due eguaglianze

m—l«
FB® ()= e Fylo*z)do
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FA(z) = lim s e-(') Fo(0*2) do.
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La stella A dell'ultima formula & al pari della stella B della prima,
una stella di convergenza del secondo membro.

Il vesultato & interessante poiché & la prima volta che una stella cur-
vilinea si presenta spontaneamente in un problema generale d'analisi.

Debbo peraltro osservare che il sig. E Lindelof ha, d'altra parte, trat-
tato recentemente un’altra questione nella quale la spirale comparisce in

modo analogo (!).

(") Sur Vapplication de la théorie des résidus aw prolongement analytique des
séries de Taylor. Journal de math. pures et appl, série V, t. 9, pages

220, 221.




