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1i acoiungere che due altri cani presentano traccia
e che questa & molto evidente in un terzo cane.

nze si sono fatte in seguito all’ ipotesi di Combe che
diretto. Cani provenienti da Cogne e da

te diventati cozzuti, vennero fatti convivere

i indenni; il risultato fu negativo.

niuso )il alull
is 10 tutti 1 tentativi di infezione per mezzo dell' in-
iroide e di ipofisi di cani gozzuti di recente. Oltre gli
311 211" ultima Nota, altri furono istituiti sempre,

0 ¢OI \ negativo.
Anche il 1e V: oe 1l cretinismo: possiamo anzi aggiungere
) ¢ cretinismo gia mnoti per l'momo valgono anche
n J . 7 /7‘,////3‘ ,’//A (///(’ 0 ///'/‘/ /]/'//Y\()/)’,"//—
Nota di M. pE FRANCHIS, presentata
) 'EI Vo (*)
Nota mi propongo di trovare quali siano i piani doppi dotati
di differenziali totali di 12 specie.

( i dotati di tali integrali era gia nota. Ad

la curva di diramazione deve essere necessaria-
che in un punto ove passano due sole componenti di essa
viuniti pitt di uno dei punti d'intersezione delle due com-

dei tipi di tali piani doppi non era ancora

tentare tale enumerazione. Ma, le gravi diffi-
mtrai mi obbligarono a restringere la ricerca a quei piani doppi
gono piu di un differenziale totale di 1* specie. Io trovo che
sseggono un faseio iperellittico, di genere 7 > 1 di curve.

contengono 7w, e solo 7z, differenziali totali di 1> specie, linearmente

| |
]
e i0 (quello corrispondente doppiamente al faseio
oglie delle loro eventuali componenti multiple, contate il mas-

. La curva di diramazione del piano doppio si compone di 27z -|- 2

simo numero pari di volte possibile. Anzi, il numero di quelle curve pud

d t giugno 1904,
Itr c ni vedasi la Memoria del sig. H. Lacaze, Sur la con-

1a ed alire esclusion

surfaces algébriques (Aun. de la Faculté des Sciences de

ae quelqu
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ridursi a 27 -1 se il fascio di curve piane predetto contiene totalmente
una curva contata 2 volte.

Rimane dubbio se, oltre ai piani doppi possedenti un fascio ellittico di
C‘lu‘\"e, cioé la cui curva di diramazione si compone di 4 curve di uno stesso
fascio, spoglie delle loro eventuali componenti multiple contate il massimo
numero di volte possibile (delle quali componenti multiple aleune possono
formare una curva totale del fascio), esistano piani doppi possedenti uz solo
differenziale totale di 1* specie.

L. Sia :* = (2, ) una superficie (piano doppio) dotata di un- diffe-
renziale totale di 12 specie Rdz --Sdy, ove R ed S sono funzioni razio-
nali di z,y,z, essendo poi ¥ (z,y) una funzione razionale intera di z, 7,
di grado 2p - 2 (!). Tenendo conto della relazione &> =1, lale differenziale

\ 4 S Hah e
puo mettersi sotto la forma (R' -+ Rg\) dz -+ (—‘ =+ Sz)dg/.ove R RS 05

sono funzioni razionali di =,y . Poiché la superficie ammette la trasforma-
zione birazionale in st (simmetria) z' =&,y = y , & = — & anche il diffe-

renziale (—— & -+ R;) da -+ (—2‘ -+ S ) dy ¢ totale e di 1 specie, sulla

superficie, sicché la somma dei due differenziali precedenti, 2(R. dz -+ S, dy),
dev' essere un differenziale totale di 1* specie. Ma in esso non figura 2,
quindi, non potendo il piano 2,7 , possedere di tali differenziali (di 1* specie),

occorre che sia R, =S, = 0. Ponendo dunque R, =P, S, =@, il nostro
e : Pdz Q dy = St : :
differenziale sard della forma ——_}—;L;/ , essendo P e Q funzioni razionali
1y
ARz R

Per dire qualche cosa di pill riguardo alla struttura di P e Q, comin-
ciamo dall'osservare che, dato ad y un valor costante, ¥, il nostro differenziale

riducesi a P;/J che deve essere un differenziale iperellittico di 1* specie
Iy
velativo alla curva 2> =y (z,7), la quale & al massimo, di genere p; sic-
che P sard, rispetto ad z, intera e di grado p —1, al massimo.
Porremo dunque

P—g, 2P Faya? Gy 2+ s
ove i coefficionti @, @, .- ., @1 sono funzioni razionali della sola y .

Se, per un valor finito 4 di y, qualcuna delle funzioni @; avesse un
polo, denotando con 7 il massimo ordine di molteplicitd di tal polo per le
@; , ayremmo,

-9 Gi ()
“Ty—or’

() S'intende sempre che @ non contiene, com' & lecito supporre (potendosi cid otte-
nere con und trasformazione birazionale della superficie), come fattori, potenze, ad espo-

nente = 1, di polinomi.




ove le G;(y) sarebbero funzioni razionali intorno di y = b,

delle quali una almeno sarebbe, nel

Potremmo allora scecliere un ca che fosse

Allora non sarebbe certo finito il lim | —===—, contro 1 ipotesi

che 1l differenziale sia di 12 specie su tutta la superficie. punque le fun-

Z1011 ¢; SOono Eri",:.- di ln»Ll a quindi. oltre ad essere, come

sapplamo, razionali, sono intere. Lo ste 10701 1 ‘ipetersi per Q,

e 81 conchiude che P e Q sono 12 12707 z e di Y, la

P L, rispetto ad &, di grad — 1 | ina: 1 secondd rispe 1o
a / 7o —l 1) m S
Rac in P e Q1 termini che sono, al massimo, di grado p — 1.
C 1¢ ! 1n € S1¢ con (
P—P, - 4 W= -
P, e Q, essendo complessivamente in 2.7 di orado 5 — 1 al massimo e
A4, E no ienendo termint di erado m re (
Ponend — U (e sta il o differenziale si riduce sotto la
form
(B wQ),)- 22 ( :
‘ 1
ove con P,, Q) i 4. E
)V € 1 E S ( W d — L7 e con 4, L
i polinomi, inter t ]
11 —- | f nziale ;"I'U(‘u‘"l'fm‘f
1ziale iperellittico di 1 ecie relativo alla curva
U ( wz) qual [
( e é al pin di g ev’ essere dunque, per qual-
1481 101 | e ( ) . Y
di u I —uwE=(, cioe. nonendo per u il valore =
Zz
e m ando pex / ~-FE (
. 1 = — 71 ndo ¥ una funzione razionale
1ntera di1 z. 1 C¢ul T | 1 | 1 1
; ul i S0M0, ninimo, di grado p — 1, complessiva-
mente, mn z,y . E 1 10 1l ferenziale prende la forma

bty +~F(yde — 2d )

l W




\

— 691 —
Poniamo ora y = wz ~». Il differenziale precedente diviene (u e »
essendo costanti)
?_,j_— .uTQll -+ » F i
&7

(@)

ove P, .T}j, T sono i valori di P,,Q,.F per y = ua -+ ». Separiamo in F
i termini di grado p — 1 da quelli di grado piu alto, sia ciod F =G -8.
ove G & una forma binaria di grado »p — 1 ed S un polinomio i cui termini
sono tutti di grado maggiore di p — 1. Osservisi che, essendo

/.

\

S(z,y-Fh=S@,y)+r— 4+,

=)
=

28

R

S(0,pat =228 @, m)+r(5)  +

ove §' (2, u) & un polinomio intero in 2. Dovendo essere («) un differen-
ziale iperellittico relativo alla cwva * =y (2, p z -+ »), di genere p al
massimo, deve, per 1'arbitrarietd di », essere 0 S' (2, w), e quindi anche
S(z,y) =0, qualunque sieno z ed 7, donde F si riduce a G, cioe ad
una forma binaria di grado p — 1. Si conchiude percio che:

Qualunque differenziale lotale di 1* specie relativo al piano doppro

22— (z,y) dev essere della forma:

P, de Q. dy+ F (ydo — z dy)
1w

ove Py, Q, sono polinomi di grado p—1, al massimo, in &,y , ed F ¢
una forma binaria di grado p— 1 in w,y (che puo eventualmente, ri-
dursi a 0).

Per ¢id che in seguito dovremo dire basterd temere il differenziale sotto
la forma
P dx -4 Q dy

1)
( 1/

tenendo presente che P e Q somo, al massimo, di grado p, essendo ¥ di

orado 2p + 2.
9. Tenendo presente che (1) dev’essere un differenziale totale e che

) P )

quindi — — — —=  si ha 1'equazione
WYY wa
(2) Py, — QU = 2¢ (P, — Qa)
Rexprcontr. 1904, Vol. XIII, 1° Sem. {8
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¢, fy si denoti . derivate parziali di una funzione f, rispetto
ove con [, [y Si denotino le derivate parziali di [, risp

la (2), ' equazione differenziale
iy Pde -1+ 0Qdy=0
\») L v | v WY

s 5 X 1o 1in inteorale oe a e
upponiamo, per un momento, che essa ammetta un integrale cenerale della

’ U(z,y)
d=svie *'
Teevi 'do funzioni razionali intere e 4 una costant irhitraria: in altri
L iao che le curve integrali della (3) costituiscano il faseio
di curve aleebriche U — AV =20. Il differenziale (esati b =d+ diffe-

e allora d y L () dy ver un fattore finito, necessariamente razionale,
) ) 1

per ipotesi, — e —
O

1 m . / Paoicl
ove @, sono polinomi interl 1m &,y . LOICNE,
Ve ) f - ' .

o due fattori inteoranti del differenziale P di--Qdy, necessariamente

i - A ; i
ligtinti, 1l L (uoziente, Ci =¥, e, com € Nnoto nzions dell 1Httgl‘ﬁlt‘

 YWeld =— ]s 1a relazione. Per trovarla, eli-
W~ Y

e x V) -
10 la, oz fra le due equaz loni :\L{u’!\:'u‘i e g=—Y , A= — (g 0 4 essen-
= ()]
costanti arbit ). Si otterrd cosi una relazione algebrica fra g, 4 ed y;
) noiche ¢ e funzione della sola ,".,j/.' non potra comparire in tale rela-
Jiceh L A i iF una relazione algebrica del tipo

b (A . g) essend0 un poiinomio intero in 4 e g, non iden

samente nullo.

mo sicuri ch { y) si annulla identicamente. Se consideriamo
\ (1) o
| piano (4, g) la curva di equazione @ (4 ,g) =0, concesso anche, per un
1omento, che essa sia riducibile, possiamo sempre considerarne la parte irri-
.‘xu;.
) () = //) = (
U e A . X
tale che @ {—= ,— | si annulli identicamente. La curva ¢ (4,9) = 0 & certo
Y w~ / ;

perché altrimentl nol potremmo considerare un differenziale abe-
gpecie Rd4 legato a tale curva (R funzione

razionale di 4 e ¢

non s'annulla identicamente sui punti di quella curva). Allora, riponendo

L'yd).
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per 4 e g 1 valori 0 ,% W, si otterrebbe un differenziale totale di 1* specie

R : Al
~Vl (VdU — UdV) relativo al piano z,y e non identicamente nullo, il che |
& assurdo. Si pud dunque scegliere una funzione razionale ¢ di z e di y tale |
2 f
che ¢ e 4, cioe %W» —g siano funzioni razionali di ¢. Si abbia dunque: ?
s U_ e
w-:'P—A(/) ) V—'B(t) L t—l

ove A (), B(£) sono funzioni razionali di 7, e ¢ e v funzioni razionali intere
di z,y, prime fra loro.

: 2 : SUB l
11 nostro differenziale totale di 12 specie d—°c+:9(—"/, che & eguale

' a ———, perche, per ipotesi, d
LS

fei

<o

=i—:(Ptl.[’ -+ Qdy), si riduce cosi al

differenziale abeliano M relativo alla curva * = A (), del piano ¢, 7.
1A (?)

Poiché tale differenziale dev’essere di 1* specie, il genere della curva £* — A(/),

evidentemente irreducibile perché A(¢) non & un quadrato (tale non essendo ),

& almeno 1, sicehé tale curva & ellittica od iperellittica. Intanto osserviamo

che sulla nostra superficie, 22 = (z,y), ad ogni curva del fascio ¢ — v =0,

del piano z .y, corrispondono le due curve ove la superficie e incontrata

contemporaneamente dal cono (cilindro) ¢ — £» =0 e rispettivamente, dalle

< due superficie 2= U~: 1A, 3=— 7-:] A(t). La serie algebrica oo’ di tali
‘ I /

curve & un fascio ed & in corrispondenza birazionale colla serie di punti della
curva £® = A (/); quindi la superficie 2>=1 (z,y) possiede un fascio ellit-
tico od iperellittico di curve le cui immagini (doppie) sul piano z,y sono
le curve del fascio o — tv=0.

Viceversa, una tal superficie possiede, com'é noto, differenziali totali di
12 specie.

Riassumendo:

Se la superficie 8 = (z,y) possiede il differensiale lotale di 1*

20l Q dy g ! " s A
Speciels= ju ¢ Uintegrale generale dell equazione differenziale

P dz - Qdy =0 ¢ della forma A= R (z,y), ove R ¢ simbolo di funzione
razionale e A costamte arbitraria, la superficie contiene un fascio ellittico

od iperellittico di curve.




3. Voecliamo contare, perc

10stro caso, 1 differenziali

pendenti. Anzitutfo occorre premettere il
LemyMA: Sulle superficie =W (z,y) (piano woppio) now possowro

: /] ‘nteqrali  di naiali totale de 1* specie che non siano
esistere due inteqi / n3LLe
,'/‘////U JUNSLONE
Difatti, se
[ = | — = — ——=
[ =
) ]
Son “,H Il ~ )
— /] )
I { 1] ) S
donde
- ]
= — U
) PO — 21
1 (A( )

S R endo =0, cwva di diramazione del piano
ymponenti multiple, solo in un nito di punti di
wanullano con 1] ineamen U e u i’:fi ’_{'11 ﬂltll

| — [ — W=
/ JLaf -+ 2 mentre PQ'— P'Q e massimo, di
] PQ'— PO = lond integrale J @

A A lemma la. superficie possiede un fascio ellittico od
' da essa p sono quelli
) (uelli) jnali provengono dai differenzial rellitticl legatl a tale

nsiderato come ente algebrico »'). Se 7 ¢ il genere del faseio. il

\pponiamo che la superficie &*=u(z,y) possegga due differenziali

ecie, linearme > Indipendenti,

Allora, come abbiam visto (n. 3), I’(‘)"_ ]"4’! — 0. cio: Sy I)e-

notando con —; la frazione irreducibile valove comune di — o
; 590
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dunque
P=GH , P'=GH , Q—GK , Q' — GK.
H e K essendo polinomi. Allora il differenziale H dz -+ K dy ammette come

’
fattori integranti tanto i che —.
Vv 1y

Segue che I'integrale generale dell'equazione differenziale Hdz-+Kdy=0,
% . Siamo dunque nel caso
contemplato nel n. precedente. Si conchiude dunque che:

Se il piano doppio 2* = (x ,y) possiede almeno due differenziali
lotali di prima specie, esso possiede un fascio tperellittico di curve. Se
w(>1) ¢ il genere di tal fascio, mw ¢ anche il numero de differenziali
totali di 1* specie, linearmente indipendents, appartenenty alla superficie.
B la curva di diramazione del piano doppio consta (com’ ¢ noto) di 2w~ 2

0, ¢io che & lo stesso, Pdz -+ Qdy =0, ¢ 41—

curve appartenenti ad un medesimo fascio irreducibile di curye piane,
private delle loro eventuali componenti multiple, contate il massimo numero
pari di volte possibile. Anzi, se tal fascio contiene totalmente wna curva
contata 2 volte, il numero delle curve del fascio di cui componesi la
curve di diramagione pud ridursi a 2w - 1.

Matematica. — Sulla rappresentazione in modo conforme-
comugato di una superficie su di un'altra. Nota del dott. UBALDO
BARBIERI, presentata dal Corrispondente G. CASTELNUOVO.

Il problema generale: ricercare se esistono superficie rappresentabili
su altre in modo conforme-coniugalo per quanto importante, non ci risulta
sia stato tratlato da aleuno, se si toglie un breve cenno che lo Stickel da
su tale specie di rappresentazione in una sua Memoria inserita nei Mathe-
matische Annalen del 1894.

In tale Memoria l'autore pone in equazione il problema, riferendo 1'ele-
mento lineare delle superficie alle linee assintotiche; le equazioni risultano,
perd, piuttosto complicate, e le superficie sferiche, le superficie d'area minima, e

. 7T
quelle su cui le assintotiche si tagliano sotto angolo costante e diverso da =)che

['autore dimostra godere dell’anzidetta proprietd, sono dedotte con conside-
razioni aftatto estranee al detto sistema ().

(1) In altri due layori dello stesso autore, sulla teoria generale delle superficie (vedi
Leipzige Berichte 48 - (1896); 50 - (1898)) sono di nuovo accennate le superficie su cui

o2 v :
le assintotiche si fagliano sotto angolo costante differente da -, e dimostrato che queste
2

sono superficie di rotazione.




