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Matematica. — Zutorno alle superficie iperellitticlhe. Nota
del Corrispondente F. ENrIQUES e di F. SEVERI.

1. Una superficie algebrica

si dice #perellittica, quando ammette una rappresentazione parametrica pe

mezzo di funzioni abeliane quadruplamente periodiche, di due parametri

=fi(uv) y=/lo(uv) s= o (uv).

/P

Ad oxni punto (2 y &) corrisponderanno in generale »=1 coppie u,v

ongrue /'/‘\‘//r'//u al ‘/H/':w/ prum tive delle i, 2y /35 diremo in tal caso
che I' & una .\N/lz’/‘//(‘/«‘ ipenre littiea di rango r.

Le superficie razionali e le rigate ellittiche sl possono considerare sia
come degenerazioni di superficie iperellittiche di rango 1, sia come superficie
iperellittiche di rango » > 1.

Ma, nel seguito, parlando di superficie ipevellittiche, escluderemo sempre
codeste duo classi di superficie.

Come & noto, i periodi primitivi delle funzioni /y, /., /3 s1 possone
ridwrre alla forma normale

1 0 g h

0 h 9

ove d & un intero positivo.
57
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Quantunque questa riduzione si effettui (con sostituzioni lineari su w , »

» sui periodi) in pit modi diversi, lintero positivo d che qui figura, risulta

€

sempre lo stesso; esso @ un carattere del sistema delle funziomi /i, /4, [a.
Lo diremo il vsore di queste funzioni, ed I' si chiamerd una superficic
pisore 0.

2. Le superficie iperellittiche di rango 1 (talvolta considerate esclusi
vamente sotto il nome di « superficie iperellittiche ») hanno formato oceetto
di classici lavori per parte del sig. Picard e del sig. Humbert. Il primo di
le ha studiate come superficie dotate di un gruppo permutabile
«* di trasformazioni birazionali in se stesse; percid appunto tali superficie
hanno ricevuto il nome di su; Picard.

Le superficie di Picard corrispondenti a un divisore d qualsiasi, s1 pos-

S0 S e g lcamente modo seguente:
Si consideri la s i J I che rappresenta le coppie di
punti di una eurva di genere 2; questa & la piu generale superficie di Picard

Ora F ammette un gruppo continuo di trasformazioni birazionali in se

18 1izioni di 2* specie), fra cul vi € un numero finito di trasformaziont
d ordi d. Ebbene. una trasformazione siffatta genera su F un'in-
volu I; dord d; una qualsiasi superficie F3, 1 cui punti corrispondano

biunivocamente ai gruppi di Iz, & una superficie di Picard di divisore 0.

tutte le superficie di Picard di divisore qual-

siasi, e conduce subito ad illustrarne le note proprietd, sotto l'aspetto geo-

Essa conduce anche a proprietd nuove, fra cui sembra partizolarmente
n aint S t uttavia esige una dimostrazione un po’ delicata):

S j ’ yduli  generali, di divisore 9,

ngono per molt 1
o+ ( ) o=l ¢ rad ) d

Ne segue in pa re (

Una superficie di Picard di divisore d >3, pud trasformarsi in una
superfi I'ordine 2d senza eccezionali, ma non in una superficie senza
curve e 1 d’ordine

d =3 ,2 si hanno superficie di Picard, senza curve eccezionali,
d’ordine minimo 24 e 16 rispettivamente; per d =1 1'ordine minimo di una

superincie dl Jacobi a moduli ogenerall e senza curve eccezionali e 18, il»'\t'il"

d'ordine 8 le cni sezioni piane appartengono ad un sistema
si riduce ad wuna superficie del 4° ordine (di Kummer) contata due

volt
voite.

Le condizioni affinché una superficie sia iperellittica di rango 1, sono

state date da un teorema del sig. Picard. Uno di noi (Enriques) ha fatto

vedere chesse possono tradursi come segne:
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Afinche una superficie sia iperellittica di rango 1, occorre e basta

che @ suoi gemeri (il genere numerico p,, il genere geometrico p, e il qua-
drigeneve Py) abbiano 7 valori
Pa=—1

Riesce quindi interessante riconoscere che tali condizioni determinano
infinite famiglie di superficie, dipendenti da un intero arbitrario (il divisore d)
e da tre parametri (moduli).

3.

Lo studio delle sunperficie iperellittiche di rango 7

» > 1, si riattacca
a quello delle superficie di Picard, o in particolare delle superficie di Jacobi,
merce l'osservazione seguente:

Ogni superficie iperellittica di rango » e divisore d corrisponde ad una

involuzione d'ordine » sopra una superficie di Picard F3, e quindi ad una
involuzione d'ordine » d sopra una superficie di Jacobi.
Consideriamo l'involuzione I, su F;
iperellittica di rango 7

che corrisponde ad una superficie
Sussistono le due proprieta seguenti

1) la I, ha un numero finito (= 0) di coincidenze, se (come si é
avvertito) si escludono dal novero delle superficie iperellittiche le superficie
vazionali e le rigate ellittiche;

2) la I. non & composta coi gruppi di una involuzione I,
da una trasformazione ciclica di

, generata
2 specie di F;.
Orbene, da queste proprietd si trae che
da » trasformazioni birazionali della F;

« l'involuzione I, e generata
in se

stessa, costituenti un gruppo
finito d'ordine 7 »

Si ha dunque il teorema fondamentale
Ogni S///M’/'//‘(’/YL’ /'/)U;'U//////C«/ dr rango r
ad una involugione generata da un gruppo d

1 e divisore 9, corr .\/w/['.//
i 7 trasformasiont birazionali
sopra una superficie di Picard Fs.

Cioe:

Sia T (@ yz)=0unna ‘\'///‘p/‘//'(m //u re

llittica, ed essendo z, 1y, 3 funsiont
3 y -
,v//r," ane (/[ t///(’ /ru/'/////U//'/ U v, ((,r”,,/,. LZN ad oqgnl qi
di 2.7, 8,

( UNPO AL valori
l‘/)/'/'ﬁ‘\‘///}/!r/{l//'1 r coppere (% V) wneongrue rispe [0 a /u',‘/m/’ /,/',-
m di queste funzioni:
(2, V) (s V)il s (u )
)7 - ¥ T ! » le / \__1 sostit neanri
allora ta coppu saranno tegate aa 7 S08 (31017 Lene [
(m=au b ) )
(= &y, c00un, ")y
( vi=¢ u '}’ ‘/1 v, )
a Cot¢ /7

went /',u/f/w‘m/:’///f da (v Y 8).

Queste sostituzioni formano gruppo insieme alla sostituzione identica, e
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le costanti @, &;. ¢, ¢; si possono esprimere mediante combinazioni lineari
a coeflicienti interi dei periodi.

La dimostrazione di questo teorema fondamentale ¢ assal delicata, so-
srattutto perch S ' D ne 1, possegga
A artenenti ad oo' gruppi dell'involuzione. Indi-

10 qui le grandi linee del procedimento dimostrativo che abbiamo se-
guito tale scopo potremo riferirel al caso pin semplice in cui la I, o
lata sopi L supe i Jacobi F

Conside su ques un sistema }C,{ ==]C! costituito da o* curve
il g lue senz 1 doppi, e costruiamo la curva K coningata ad una
o C risp S 1 lnogo dei gruppi di »—1 punti coningati

punti di ¢

La d S 1 stro teorema fondamentale si riconduce a sta-

K s one —1 curve birazionalmente identiche a C. A
S e supporre K irriducibile, o spezzata in meno di »—1
Limit yotes irriducibile, ed indichiamo la via che
1 lest S scaturire un 0, in relazione alle proprietd 1)2) di I,.
S sis K deseritto dalla eurva K mentre C descrive jCf,
st 1 g ‘ e irridueibili, si possono fare due suppo-
) questo sis S o in se medesimo dalle oo trasfor-
h 2% s i F
) esist SE L K il ampio di JK{, che contiene infinite
1 n t ad ogni K.

Ma la supposizior ) condu 1 contraddire la proprietd 2), che in-
na a d valere r 1

La suppos rta a questo, che esiste una serie continua di

. e K te pe 11t v K. Costrniamo la curva coniugata ad una
g K della se petto ad I,.; sia L questa curva. Mentre K tende
1 K, L d tend illa curva C —+ (7-2) K. Ora mediante considerazioni
i 4 fus, si deduce di qui che L non pud essere una curva irridu-
cibile (ciog una sup di Riemann connessa), perche altrimenti qualeuno
dei | comu C, K, risulterebhbe un punto di coincidenza di I,
mentre (pe roprietd 1)) una C generica non contiene di tali punti. Un
san 1 mdito mostra che L deve spezzarsi precisamente in una C
d in un‘altra corva; ma allora K deve essere curva coniugata di una C,
cioe ppal f 1 ,K , e 81 ricade nell 1potesi ).

{. Il teorema fondamentale pra espresso  permette virtualmente di

determinare tutte le famiglie birazionalmente distinte di superficie il"'l'l‘l]ll-

tiche di rango » > 1. Queste superficie possono essere regolari o irregolari.
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Le superficie iperellittiche irregolari di rango » >>1 sono superficie el-
littiche, e, come facilmente si prova, contengono, oltreche un fascio razionale di
curve ellittiche, anche un faseio ellittico di curve parimente ellittiche.

[1 ranco delle superficie ipevellittiche predette puo valere »=2,3,
|, 6, giacche esse si presentano ecome immagini di involuzioni cicliche a'or-
dine 2. 3. 4, 6. Si ottengono i tipi pitt semplici partendo da una superficie
di Jacobi con due fasci di curve ellittiche unisecantisi (') o dalla superficie
di Jacobi che corrisponde ad una curva di genere 2 possedente un’ involu-
zione singolare di 2° ordine.

A proposito delle superficie ellittiche contenenti due fasei di curve ellit-
tiche si noti che esse si possono classificare, secondo i risultati di Enriques (),
in 4 famiglie alle quali appartengono appunto i 4 tipi suindicati.

1 plurigeneri di codeste famielie, secondo le formule di Enriques (S8 8, 9)

sono rispettivamente:

1) e i e e
2) pa=—1, py=Py=0, Py=1
3) po——1, py=Pg="P;,=0, Pi=1

4) Pa= —1, p,=
Quest? valori dei /,'/(,w:/«‘/;r/'/ caratterizzano le ,\‘///,,‘,'/v'y/}
/;uN.\'z'(//'»l// due /'//‘\('/ di curve ellittiche.
Infatti, se una superficie ellittica contiene, accanto ad un fasclo razio-
nale di curve ellittiche, un faseio ellittico di curve di genere 7maggeore

d’uno, si possono presentare 4 casi, corrispondentemente ai quali 1 gener

hanno i valori indicati per le 4 famiglie suddette, eccezione fatta pei ge-
neri P, Ps, P, P,y che hanno valori > 1. Come si possa dedurre di
qui un modo di //v"/z.//’/'l’ mediante caratteri le Supe rficie ipert llittiche irreqgo-
lari, & una questione su cui ci proponiamo di ritornare in un'altra Nota.
5. Le superficie iperellittiche irregolari di rango » > 1 (superficie el-
littiche) dipendono per la prima famiglia da 2 moduli e per le altre da un

modulo. Esse sono dunque superficie iperellittiche a 20 luli particolart.
Quessto fatto rientra d'altronde nel secuente teorema, che consegue imme-

diatamente dal teorema fondamentale del n. 3:

(*) La possibiliti di uno di questi tipi, e precisament: di quello che corrisponde

al gruppo generato da una sostituzione del tipo , c¢i fu annunciata dai si-
' t

enori Bagnera e De Franchis prima che la nostra analisi si volg
iperellittiche irregolari,
(*) Sulle superficie a li genere geometrico sero (Rendiconti del Circolo

Mat. di Palermo, 1905).
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Esse corrispondono alle involuzioni generate sopra superficie di Pieard,

I'Mmazionl

di

& specl
-+ COst , ) =0 cost.

costruire 1 modelli di tali superficie per un divisore d qual-

superficie di ordine 44 in uno spazio Sy, dotate di

aoppl coniel e di 16 iperpiani tangenti lungo curve razionali nor-

line 2d, formanti una ben definita conficurazione. Per ¢ 1 si
3 A ‘I per d 2, 3 s1 ottengono superficie
te 1sig.' Traynard e Remy hanno considerato le proiezioni

1
)
e

1
1PPL 1somorf di tras

1cate nei Comptes Rendus dal

di determinare le superficie iperellittiche regolari di

per particolari valori dei moduli.
una completa classificazione delle superficie di Picard
oni birazionali (singolari) in se stesse all'infuori
e 2% specle, e classificare inoltre le diverse invo-
ttenersi sopra una medesima superficie di Picard, in

formazioni.

i Picard pud ammettere due specie diverse di trasfor-

o ] ] 0 di Hermite e J'/'«/.\‘l"f//'//l/l;,"///"

( a queste soltanto il nome di « trasformazioni

1 1, per semplicitd di discorso, al caso delle superficie di Jacobi,
1 passare di qua al caso del divisore d > 1. Le trasformazioni
e sono quelle che nascono da una trasformazione birazionale della

! di cui la superficie di Jacobi rappresenta le coppie.

'0ssono avere superficie iperellittiche di rango » > 2 corrispondenti
uzio sopra una superficie di Jacobi (o di Picard) da

ite 0 da gruppi di Humbert. I due casi si distinouono eome

0.7

equazi

riabile s

“k

soluzioni

iper itiche corri /,,,,,‘/ 1wl ai gruppi di Hermite am-
lazione parametrica PROPRIA per mezso di funzioni @ :
=0,(uv) (i=1,2.3.....).

1 (1) per valori dati delle coordinate omogenee z; di un

ra una di queste superficie, hanno in comune un numero

(2 v) incongrue rispetto ai periodi.
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All'opposto le superficie provenienti da gruppi di Humbert ammettono
rappresentasions improprie per mezzo delle @; ciod le equazioni (1) rela-
tive a queste superficie, hanno in comune infinite soluzioni fisse ¢ un numero
finito di soluzioni variabili colle ;.

Una rappresentazione paramelrica propria per wna superficie iperel-
littica corrispondente ad un gruppo di Humbert, si olliene mediante fun-
siont intermediarie.

Cio posto, noi ei proponiamo di classificare le superficie iperellittiche
di rango » > 2, che ammettono una rappresentazione parametrica propria
mediante funzioni @. Ci riferivemo per semplicitd al caso d = 1. Abbiamo
dunque da considerare le superficie di Jacobi, che ammettono trasformazioni
singolari principali in sé stesse. Ed occorre distinguere due casi: quello di
una superficie di Jacobi corrispondente ad una curva di genere due irridu-
cibile, ed il caso particolare della superficie con due fasei di curve ellittiche
unisecantisi.

Ci limiteremo in questa Nota al 1° caso, rimandando la trattazione
del 2° caso ad una ulteriore comunicazione.

Le superficie di Jacobi che ammettono trasformazioni singolari principali
in sé stesse, risultano note dall'analisi di Bolza delle curve di cenere due
con trasformazioni in sé (). Ma alcuni fra i gruppi di Bolza conducono a
superficie razionali o a rigate ellittiche, anziche a vere superficie iperellit-
tiche.

Sia data una superficie di Jacobi F' che ammetta un gruppo di trasfor-
mazioni d'Hermite G, d'ordine », generante una involuzione I.. e (in corri-
spondenza all’ipotesi che I,. sia di divisore 1) si supponga che G

» 1O Con-

tenga aleuna trasformazione ciclica di 22 specie.
Si pud costruire una superficie @ immagine di I,., col procedimento che

segue:
Si consideri sopra I un sistema oo® }C! (= }U,{

(\ AN

) di curve di genere due
senza punti doppi (n. 2): le trasformazioni hermitiane di G, mutano questo
sistema in sé stesso, facendo corrispondere ad una curva generica C le curve
(@410,

,00=Y del medesimo sistema. Ebbene le curve

sono contenute tutte in un sistema lineare di grado 27° appartenente all in-
voluzione I,.. Quindi la superficie immagine di I, contiene un sistema lineare
di grado 2, di genere -1 e di dimensione pure 7 —- 1.

Si pud supporre che il suddetto sistema lineare (che ¢ semplice) venga
segato su @ dagli iperpiani di un S..., e si ha allora una superficie ®@s

d'ordine 27, a sezioni iperpiane di genere » -1 in S,4,.

(*) Bolza, On binary sextics with lLincar transformations into themselves (American

Journal of Mathematics, t. X, 1888).

i

Wi
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L non @ la superficie dordine minimo fra le mmmagin proiettive

1ests
voluzione 1., ma si distingue pel la circostanza di possedere un certo
, di punti doppi e d'iperpiani tangenti che formano una confic
: o 1 |
‘ttencono punti doppi di d 1 corrispondenza ai punti unitl delle
mazioni di G, su F, e iperpiant tangenti pil volte lungo curve razio
spond lle curve C di JC! unite per le suddette trasforma
) o 0 ! se la @ mn
| trasforma di 18 o di 2® specie che mutano 1n Se il
@818 e S v superficie I’
14 1
\ sl pervien seouentl risultat
1 e divisore 1, 1
Q 3 g (=)
Q S (1), sono Su-
] S S { at sequ
2: s @, di Kummer;
2) suj @. di ordine 6 in S,, dotata di 9 punti bi:
) ) senti ciascuno lungo una conica contata tre
curazione costituita dai 9 punti e dalle 9 co-
o )IESS n 10 comp eto da un simbolisnio ;w.\l\v‘j-- a \|H<‘H~
H ei 16 punti e pei 16 piani singolari della superficie
P S 1 1l coi simboli (e ) e le coniche col sim-
2.9) Sl ch
(e ) passan Sulla conica « «' giaceiono 1 punti
( y, @B, « () (') ('B) (e'y).
1 ! + Y . .
D { coniche per un punto doppio due toccano un piano tangente e
Per due | possono passare due coniche o una sola, e
ssono avere comuni due punti doppi o uno solo.
@ te n ppo di 18 omografie: 9 involutorie e 9 cicliche
presa | ntita). Queste ultime formano un sottogruppo; ecc.

La @, @ intersezione completa di una quadrica e di una varietd cubica.

) punti biplanari di @; son doppi per un fascio di varieta cubiche,
le qual n'ha una con un 10° punto doppio. La cfg. dei 9 punti bi-
delle 9 coniche. viene cosi a riconnettersi ad una cfg. gid studiata
Seere ¢ da Castelnuovo. Tutto cid permette di serivere le equazioni alge-
¢ della superficie @
Con ci i cludere le perficie provenienti dalla particolare su-

yin appresso tali superficie.
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S {: superficie @, di ordine 8 in S, con 10 punti doppi, di
¢ui 4 biplanari e 6 conici; ogni punto biplanare ha infinitamente vicino un
altro punto doppio.

Alla efe. dei 10 punti doppi, ¢ legata una cfg. di 10 curve razionali,
¢ ciod di 4 coniche ¢ di 6 quartiche; lungo le coniche si hanno iperpiani
con contatto di 3° ordine, lungo le quartiche iperpiani con contatto di 1°
ordine.

Per brevitd, ora e nel seguito, tralasceremo di enunciare le relazioni
di appartenenza tra oli elementi della cfe.

4) = 6G: superficie @,, d'ordine 12 di S;, con dieci punti doppi:
1 punto biplanare singolare, 4 punti biplanari ordinari, 5 punti conici. Al
punto biplanare singolare sono infinitamente vieini due punti doppi, 1'uno
nell' intorno di 1° ordine e l'altro nell'intorno di 2° ordine. Alla cfg. del
punti doppi ¢ legata una cfe. di 10 curve razionali, e cioé: 1 conica, 4 quar-
tiche e b sestiche; lungo cui si hanno rispettivamente iperpiani con con-
tatti di 5°, 2°, 1° ordine; ecc. ecc.

(Questi quattro tipi di superficie corrispondono a gruppz ciclici di Her-
mite sopra una superficie di Jacobi).

5) r=8: tre tipi distinti di superficie @ corrispondenti ad involu-
zioni cenerate sopra una superficie di Jacobi, da un gruppo di trasformazioni
in isomorfismo [1, 2] col gruppo diedrico

a) superficie @,; di ordine 16 dello spazio S., con 7 punti doppi:
4 punti uniplanari ordinari e tre punti conicl.

Sulla @,, esiste una cfg. di 7 curve razionali: 6 quartiche e 1 curva
dell'8° ordine, lungo le quali si hanno iperpiani con contatti di 3° e di 1°
ordine.

In questo caso e nel successivo, a differenza dei precedenti, le pro-
prietd della cfe., formata dai punti, non si associano per dualita alle pro-
prietd della cfg. formata dalle curve.

b) Superficie @4 d'ordine 16 dello spazio S, con sette punti doppi
o sette curve razionali; e cioé: 6 punti biplanari e 1 punto conico; 4 co-
piche e 3 curve dell'S8° ordine.

Ocnuno dei punti biplanari ha infinitamente vicino un punto doppio.

¢) Superficie @,; d'ordine 16 dello spazio S,, con 7 punti doppi e
7 curve razionali.

Dei punti doppi 6 sono biplanari con un punto doppio infinitamente
vicino. il rimanente & conico. Delle curve 6 sono quartiche e la rimanente
o dell’s® ordine. Le proprietd delle due cfg. di punti e di curve, si possono
in tal caso associare secondo una certa legge di dualita.

6) r=24: tre tipi distinti di superficie @ corrispondenti ad invo-
luzioni generate sopra una superficie di Jacobi da un gruppo di trasforma-
sioni in isomorfismo [1, 2] eol gruppo tetraedrico:

Rexpicontt. 1907, Vol. XVI, 1° Sem. o8
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7) Superficie @ys dordine 48 dello spazio Sy, con ¢ punti doppi o 7

un punto uniplanar singolare (che

curve razionali. Dei punti doppi uno o
ha un punto doppio infinitamente vieino i ciascuno degl intorni di 1°, 2° 3

ordine), uno & un punto uniplanare ordinario, 4 son punti biplanari ovdinavi

e 1 & conico. Delle curve razionali 1 @ dell'8® ordine, 2 del 12° o 4 del 146¢
ordine. Lungo queste curve Sl hanno 1perplani con contatti di 5°, 3°, 2° ovdine.

{8 dello spazio Sy con 7 punti doppi o

) Superficie Pys d’ordil

viod: un punto biplanare avente I punto doppio infini-

7 curve razionali; e ¢

vicino in ciascuno degli intorni di 1° e di

0o

ordine, due punti

biplanarl ognuno dei quali ha 1 sol punto doppio inflnitamente vicino, 4

alle curve: 1 conica, 1 sestica, 4 curve di

punti biplanarl ordinari; q
16 dine ed 1 di 24 ecc. ecc
) Superficie @, dello S5 con 7 punti doppi e 7 curve razionali. Dei
punti doppi 1 & un punto biplanare singolare con due punti doppi succes-
sivi, due son punti biplan singolari con un sol punto doppio succesivo e
ali altrl 4 s yunti biplanari ordinari. Delle 7 curve 1 ¢ dell'S8° ordine,
2 del 12 4 del 16° ordine
4 S ) S (/“ P 3.0 ) S
jcurazione del punti doppl e li iperpiani tangenti ad
una @,. che possegga la suddetta cfg. di punti e curve
sing e a ruire una superficie multipla di generi p, = —1,

— P, =1 rappresentata sulla @, contata 7 volte, la quale risulta (in

Si ottiene codesta costruzione per la superficie di Kummer

di Rosenhain; se quest 3010
=) — () =0 ,2.=0
basta considerare la sup 1 ] ) SPAZI0 Oyl o I '
—0, 2 gs=VTmE T

dar | NNe 10 11 € Y v |

Per la superficie @, di S, si procede analogamente considerando 3 iper-
pianl 2, =0,z,=0,z,=0 tangentl ad essa lungo coniche e compren-
denti nel loro insieme i 9 punti biplanari. Basta quindi costruire la super-

ficie rappresentata sulla @; contata 3 volte per mezzo del radicale
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8. Si possono pure assegnare in modo esplicito le sostituzioni lineari
s, v rappresentanti le trasformazioni birazionali che generano sulla super-
ficie di Jacobi l'involuzione I, immagine di una superficie @,,. .

Una volta conosciute tali sostituzioni lineari, si costruisce lo rappre-
sentazione parametrica di ciascuna di queste superficie mediante fun-
gioni @ .

Cosi p. e. la involuzione I, corrispondente al tipo 2° (superficie @,
di Sy), ¢ generata dalla sostituzione lineare ciclica del 3° ordine

: 1
\ % =—su—3gv
(2) 1
/D'=—3//'2/—50,

relativa alla superficie di Jacobi coi periodi
Lis0is ¢

1

()38 Sy

Una sezione iperpiana della superficie @, pud rappresentarsi annullando
una funzione @ (xzv) di 3° ordine; ma non gid una funzione di 3° ordine
arbitraria, sibbene una che sia trasformata in seé, a meno di un esponen-
ziale, dalla sostituzione lineare (2). Scegliendo quindi cinque funzioni @ di
3° ordine siffatte, tra di loro indipendenti, le coordinate omogenee di un
punto di @, si possono assumere proporzionali a queste @, e in tal modo
si ottiene la rappresentazione parametrica di @;.

Le 9 coniche della superficie @; hanno per equazioni

)

A u .
HNu—=,0—5)=0 (A, u=0,1,2),
o 9,
ove ¢ («,v) e la funzione theta normale di 1° ordine a caratteristica nulla
(una delle 16 ¢ di Rosenhain).
Quanto ai punti doppi di @,, essi si ottengono in corrispondenza alle
seguenti coppie di valori di u,v:
1 2\ /1 1 1\ /1 2\ /2 2 1\ /2 2
(0,0) ("-:\) (U-A;\)(:-“) (*)(*)(*U)(*—)(')
b o o o O o O b O O 510 4%
Da cio si deduce nuovamente il simbolismo gid introdotto per espri-
mere le proprietd della cfg. di punti e coniche, esistente sulla superficie

@, (n. 6).




