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omografia sopra una superficie di quarto ordine birazionalmente identica
alla detla superficie di Kummer.
Un' ultima osservazione :

Le relazioni (11) sono due relaziont singolari, perché rientrano nel

tipo:
D(h*—ygg')+Ag+ Bh+ Cy'+E=0,
con A,..., Il numeri interi, che serve di definizione a tali relazioni.

E noto che, affinché la superficie iperellittica relativa ad una tabella
del tipo (10) possegga integrali di 12 specie elliftici, ¢ necessario e suffi-
ciente che esista una relazione singolare il cui znvariante, che per la rela-
zione generale scritta avanti é:

B* — 4AC — 4DE,
sia un numero quadrato ().

Ora, nel nostro caso, ogni relazione singolare tra i periodi (10) e fatta
c081:

Al — g9 — 3) 4 w(g'—29) =0,
con 4, u interi, e 1'invariante e:

Su® 41272

Ma si vede facilmente che questa forma non pud rappresentare un quadrato;
e quindi il caso in esame & un caso iperellittico puro nel semso che non
esistono integrali ellittici di 1 specie, o, cid che vale lo stesso, la nostra
superficie iperellittica non possiede fasci di curve ellittiche.

Matt’m&twa = ‘\'////// /'/'»\'()/NJ/'/)NL’ f[/l/‘./)"‘v\'//'l'// l/(’//(’ /‘////_r/'/’//,’/'/:/’
hinomie. Nota I di MicHELE CrpoLLA, presentata dal Corrispondente
A. VENTURI

Noi abbiamo gid risoluto, quando il modulo p ¢ un numero primo, la
questione di determinare una soluzione apirist/ca della congruenza binomia

n

Zz = Q (mnd. /IL

¢iod un polinomio in a, che fornisca una soluzione della congruenza per
ogni a residuo z-ico di p (%)

Il problema generale relativo ad un modulo qualunque si riconduce,
com'e noto, alla risoluzione di congruenze binomie i cui moduli sono potenze

(") Humbert, loe. cit.

(%) Sulla risolusione u/vim\[ml delle congruenze binomie, Mathematische Annalen,
1906, LXIII Band., pp. 54-61.
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di numeri primi, onde noi ¢l limiteremo alla considerazione delle congruenze

\ (mod Ny

pud supporsi divisore di ¢ (p") =

P "(//—1).
noi supporremo che » sia una potenza del mede-

wndando ad una nota successiva la trattazione del
] .
a congruenza

(mod. p™),

dispari. Noi qui otterremo la risoluzione apiri-

ollo stesso metodo che applicammo al caso di

illo sviluppo in serie di }'1 —s.
1a di Fermat-Eulero nol possiamo supporre,
che nella congruenza (1) sia » < m, nel qual

ossibile, cioe quando e soddisfatta la condizione

=1 1 (mod. p™),

ro, e quindi

(1 —Ap~") (mod. p™)

aP (mod. p™) (*).

g (1 —Ap™') (mod. p™),

- "
1 L / 1 oluzione della congruenza
¢ ienze f. e m. di Napoli, 1905
indicare una soluzione della congruenza
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e perd, se z, ¢ una soluzione della congruenza

(5) P =1— Ap='  (mod. p™),

sard az, una soluzione della (1). Moltiplicando questa per ciascuno dei nu-
meri 1 - /kp™" (k=0,1,2,...,p"— 1), che sono tutte le soluzioni della
congruenza z!” 1 (mod. p™), si ottengono tutte le soluzioni della (1). Oceu-

piamoci quindi della risoluzione della congruenza (5).

. . 'y . . . .
2. Lo sviluppo di J/1 — ¢ in serie di potenze di z:

(6) l —c13—cp3*— - - — 3" —
<|tl\"v
1
C,=— —,
/)
e [n'l' n |

7) (‘__(/"'—-])("_’/)"—1)...(”;17/’-—l)
{ " SN !

& convercente entro il cerchio di raggio 1, e perd lo sviluppo della sua po-
tenza pr-esima dovrd essere, entro questo cerchio, identico a 1 —s. Posto
¢y = — 1, il coefficiente di z” mello sviluppo della suddetta potenza &

— > e, iy -

oA

essendo la somma estesa a tutte le soluzioni in numeri interi non negativi

dell'equazione
it i
Per n >1 & dunque

‘\) \'/‘ C

i, Cig o Ci » —

Di qua si ricava la seguente espressione del coefficiente ¢, per mezzo

dei coefficienti i cui indici sono inferiori a 7 :

‘)\‘”—e— —S/’i.:|~ (=0l

n n

i i S50 .k g <
si indica la somma dei prodotti ex, ¢k, ... € s essendo 74, , ks ,..., A DU
meri interi positivi (diversi da zero), uguali o disuguali, aventi per somma 7.
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(9). p luzione completa, si ricava subito la seguente proprietd
) anno / g ‘."1 Homi-
esponente di questa potenza ¢, come risulta
(7)
tmp (p,n!)
\2 ) ), essendo a e & due numeri interi, si indica
della piu alta potenza di che divide & (V).
( noS possiamo  dimostrare che una soluzione della con-
)

A¥ ph+D - (mod. p™)

bri della (10) alla potenza p’-esima e svi-

secondo membro, ponendo al solito ¢o=—1. Si \

i Clyerels Of (mod. p™) .

omma segnata con (I), s1 estende a tutte le
numer1 1nterl non negativi dell'equazione
o it o T n,

¢ 1 & nulla, onde la prima somma si riduce

rormularre mathématique, 1902, premiére partie, pag. 75.
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a 1 — Ap™'. La somma segnata con (II), devesi estendere a tutte le solu-
zioni in numeri interi non negativi e non superiors ad n, dell'equazione
(12), e noi ora dimostreremo che in tale ipotesi tutti i termini della se-
conda somma sono divisibili per p

Infatti, indicando con e l'esponente della pit alta potenza di 7, che

\ll\iv[w'
(13) PR N g i
(11, :
si ha
a=n(r--1)— \_ Lisr +mp(p,is))] =n— N mp(p,!),
1 =1

(¢} lu'i].,’ln}

mp(p,n!) N mp(p,i!),

sl ‘l“iL‘lll‘

n— 1
o=1n— \‘ mp(p,z!)=n—mp(p,n!)=n —;J—l ,
lissendo poi

m — 1 /?[(/7'—‘])—,“—//—5;
e R T = =

p—2 p—2
sard ‘fu
n—1 np—2)n -1 1
!(";/—/i¥"l‘:( ;’1 = /*/jl[m(/'—1)*7“['—"_)]>/72.

Poiché 1'esponente della piu alta potenza di p, che divide (13), e su-
periore ad 2, tutti 1 termini della seconda somma di (11) sono divisibili
per p™, e cosl resta dimostrato che la (10) & una soluzione apiristica della

congruenza (5). La (1) ammette quindi la soluzione apiristica {
(14) o —a ) cn(l —a-2)n (mod p™).
‘ ’

{. I1 numero 4 dato dalla formola

. ; \ m — : 4
=M 1T 1 Sl = ; ‘
1) —
/

¢ un limite oltre al quale non occorre piut spingere il calcolo dei termini,

o o

perche i termini successivi sono tutti divisibili per p™. Ma alcuni ter-

mini. fra i 4 che si devono considerare, possono essere divisibili per p™;

basterd, p. es., che il coefliciente ¢, abbia a denominatore una potenza di p W
L}
s
i
:
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divisibile per

(r+1) percho il ter

rna utile in pratica, come si vedrd nel seguente
¢ una soluzione apiristica della congruenza
('ll«"l S1)
) 7. S1 ottiene facilmente
1 5 10
} jo ‘— 3
) —I D0 1‘—
S ssono trascurare 1 termini coi coeflicienti
S lella igruenza data & dunque
] ( — 1) y 1) 1O0(a'® l‘:')
34 3 )
e s le radici (quando esistono) di qualunque
secondo 1l mod. 81
12 ] \ - Y Vory +
S tipli. Nota di G. Fusini,
L JIANCHI.
oli integrali superficiali di una funzione di due
necessario in questo ordine di studi, mi
L 1 Il teorema, che dimostreremo. & il
variabil r.y, Limilala o wlimi-
j § P /), allora si ha sempre
= | | ,l'j‘u‘|/(/_/|‘/
2 ) ea di I (?)
| r 1 1"1ipotesi (del resto non essenziale) che la
q S 1 retta cost, oppure y cost si1a
(Clr. 11 n° 2)
iy A1 Matematica 1902
I pa, mi fu fatto notare che 1n
| lem il principio di Dirwchlet (Rend
n 2 | B. 1 1 v questo teorema |'||"|1‘|u
m tegral uperficinli di Riemann
campo I rregato K ocon una retta cost,

op




