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Matematica. — Swlla continuity di un integrale rispetto ad
un parametro. Nota della dott.” P. QuiNTILI, presentata dal Socio
V. CERRUTI.

Questa Nota sard pubblicata nel prossimo fascicolo.

Matematica. — Sulla regolarita del sistema aggiunto ad un
sistema lineare di curve appartenente ad una superficie alge-
brica. Nota di F. Severr, presentata dal Socio C. SEGRE.

La regolarith del sistema aggiunto alle sezioni piane di una superficie
algebrica, & stata dimostrata dal sig. Picard « par une voie détournée =,
mediante gli integrali semplici appartenenti alla supeificie (*).

Credo di rispondere a un desiderio dei cultori di geomeiria algebrica,
esponendo in questa Nota una dimostrazione geometrica diretta del teorema
di Picard. La mia dimostrazione conduce anzi ad un risultato piu generale:
la regolaritd del sistema |C’| aggiunto ad una curva irriducibile qualunque
C, che sia atta a definire un sistema continuo di grado >> 0.

Mi sembra degno di nota anche il risultato del n. 1, di cui mi giovo
per stabilire la regolaritd di |C'|: sopra la curva generica di un qualunque
sistema lineare irrviducibile |D|che contenga parzialmente C, il sistema com-
pleto |D — C| stacca una serie completa.

Questo é forse il primo di una catena di teoremi che condurranno a
meglio precisare il teorema di Riemann-Roch sopra una superficie. Intanto
al n. 4 ne deduco un nuovo significato per la sovrabbondanza di un sistema
lineare.

1. Sulla superficie F consideriamo un sistema lineare irriducibile |D|,
effettivamente privo di punti base, ed una curva irriducibile C, la guale
sia atta a definire un sistema continuo (in particolare lineare) almeno oo!,
di grado > 0, virtualmente privo di punti base.

Dimostreremo che se esiste il sistema lineare

E|=|D— Cj,
esso sega su una generica D una serie completa.

(*) Picard, Sur quelques questions se rattachant a la connexion linéaire dans la
théorie des fonctions algébriques de deux variables indépendantes (Journal de Crelle,
Bd. 129, 1905). Ved. pure il trattato di Picard e Simart (Paris, Gauthier-Villars, 1906)
a pag. 437 del t. IL
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Indichiamo infatti con = il sistema continuo completo cui appartiene
D e ricordiamo il teorema (di Enriques) secondo cui & completa la serie
caratteristica di = (")-

Sia D, una generica D, e G il gruppo comune a (', Dy. Denotiamo
con =, il sistema algebrico formato dalle curve di X passanti per G: in
forza del teorema ricordato, la serie lineare completa residua di G rispetto
alla serie caratteristica di D, — la qual serie residua contiene totalmente
A staccata su Dg, fuori di G, dalle curve

gquella segata su D, da |E
di =, infinitamente vicine a Dsg.

Cid posto, vediamo com’'e costituito il sistema ;. Anzitutto ad esso

appartiene il sistema S,. di tutte le eurve di = che contengono come parte
C. Dico che, toltone =, 1D 3, restano un numero finito di sistemi lineari.
Dovremo percid provare che le curve di =, che non contengono come
parte C, appartengono ad un numero finito di sistemi lineari. Tali curve
segpano su C il gruppe G, e appartengono quindi alla varietd algebrica H
ostituita dalle ourve di = che staccano su C gruppi equivalenti a G.
Ora. la varieth H & formata da un numero finito di varietd irriducibili,

lle quali, assendo costituita da curve che staccano gruppi equi-

jascuna d
valenti sopra una eurva, C, atta a definire un sistema continuo di grado > 0,
sontenuta totalmente in un sistema lineare (anzi nel caso attuale forma

2ddirittura un sistema lineare) )

pertants che il sistema =, costituisce una varietd riducibile,
sta dal sistema =, e da un certo numero di sistemi lineari

D D D
tra i quali bhavvi il sistema D,| delle curve D che passano per G (2)s
Ne deriva che le curve di = infinitamente vicine a D,, appartengono
tutte quante ] sistema lineare D, , perche tali curve non possono appar-

sistemi Dyl ....,|D,| distinti da |D,|, né al sistema =, le cui

tutte una parte non infinitamente vicina a Dy.

[l sistema lineare |D,|, col gruppo base assegnato G, ha dunque la

3 tteristica ¢ I!;}-lr,‘l‘&.
Ora. se r-—1 & la dimensione di |D,|, la dimensione di |E| risulta
ounale ad hé basta imporre alle D, di passare per un punto generico
Su ' superficie algebriche irregolary
o ved. pure Severi, /ntorno alla costru-
1 he apj engono ad una superficie irregolare
Cir t Palermo, t. XX, aprile 1903).

S 3 v jeometria sopra una superf cie alyebrica e sopra

et R. Istitut eneto, t. LXV, aprile 1906), n. 2
1 Ar Z Z, ¢ per onnessa, In quanto clascun sistema |D¢| ha co-

li dimensione inferiore di un'unitd rispetto a quella
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di C, per ottenere tutte le D che contengono come parte C. La dimensione
della serie g segata da |E| su D,, uguaglia quindi la dimensione della serie
aratteristica di [D,|: ne deriva che le due serie coincidono, ciod che la
prima é completa.

Se i sistemi |D,|C| posseggono punti base assegnati, si ricade subito
nel caso precedente mediante una trasformazione che muti quei punti base
in curve eccezionali, a condizione perd che i punti base di |D| si assegnino
con la loro molteplicith effettiva.

Possiamo pertanto enunciare il teorema seguente:

dvendosi sopra una superficie algebrica due sistemi lineari com-
pleti irriducibili |C|,|D| — di cui il primo pud anche essere @,
purche C sia in lal caso atta o definire un sistema continuo di grado
> 0 — se esiste il sistema |D — C|, esso sega sopra una generica D
una serie lineare completa.

Quanto ai punti base, si tenga presente che |D| deve essere privo di
punti base ipermultipli.

Osservagione. — Nel corso del ragionamento abbiamo imparato a co-
Struire sopra una superficie irregolare un sistema lineare irriducibile colla
serie caratteristica completa: & il sistema | Dy|.

2. Si mantengano le notazioni e le ipotesi introdotte al principio del nu-
mero precedente, e si supponga di piu che il sistema |E| sia regolare; in tal
guisa che la sua dimensione risulterd espressa da

(1) r=n—mn+p,+1,

ove n,7 denotano il grado e il genere virtuali di |E[, e p, il genere aritme-
tico di F.

La dimensione del sistema |C’| aggiunto alla curva C, virtualmente priva
di punti base, ¢ data da

e=w—1+pte  (e=0),

ove @ & il genere virtuale di C. Poiche il sistema |E —+ C'| & aggiunto a |D|,
le curve C" segneranno su D, gruppi residui della serie g rispetto alla serie
canonica: I'indice di specialitd di 4 risulta pertanto espresso da

=gk 1=y (n=0).

Quanto all'ordine della serie g, esso & evidentemente eguale ad 2 - 7,
ove j denota il numero dei punti di un gruppo (E, C) onde la dimensione di ¢,
cioe del sistema |E|, viene uguale a

r:n—}—_;’—u—l—z':/z—f—j—a+w+pn + 49,

« indicando il genere di D,.
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o si osserva che

w2

« 'l—}—«"‘A}—./——l.

dalla relazione precedente si ricava

=N '+A;]-+l+‘\ l U

la quale, confrontata colla (1), porge

& Y 0
Qi conclude che:
Quand { sistem D-C|—di cu ‘enunciato precede ie—2¢ ""_‘:“’f‘v"/'l'.
SISt 1 |C 1 u 1 C 1 are e segna sopra una generica D

3. Prendiamo come modello della nostra superficie una, I, priva di sin-
yazio. Le curve di un multiplo abbastanza alto | D| delle se-
passano colla molteplicitd s — 1 pei punti s - pli

questa curva, una serie completa non

golaritd in un ipersy

iperpiane di F, che

(accide i) di C, segano altrove, su
s Si pud di pid supporre, crescendo eventualmente l'ordine del mul-
nsiderato, ehe i detti passaggi presentino condizioni indipendenti
D. Indicando con l'ordine di C. con @, il suo genere effettivo, e con
iine d forme che seenano su F il sistema”(completo) D/, sard
< JE —717‘ 1wl —Ss(s—1) — o, +1]=
s ) I L —_—
= —“——:'\"L?D—-l:.'—m_{—l
ro delle \dizioni che C presenta alle D che debbono contenerla ;
ssendo recolare il sistema D], il sistema E|=|D—C risultera re-
g Applicando allora il teorema del numero precedente, si perviene alla
S Q' & recola
T isione & applicabile in particolare quando C sia effettivamente
I quindi anche gquando C sia dotata di punti multipli,
g molteplicita effettiva.
t S0 1 asf wzione birazionale di F avente per punti
ultipli assegnati, muta C in un'altra curva C, priva ef-
li p I pli, e in questa trasformazione il sistema |C'| ag-
g | sistema |C| col gruppo base definito, vien mutato nel sistema |C,’
1 C, . Onde |C’| & regolare come |C,’

Si pud dunque enunciare il teorema seguente:

J0] { g/ alaoebrica 1". il sistema (/" ”.’/_’/”1/?[“ ad una

s wale 81 aadefinire un sistema continuo che non Sia uin
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Quanto ai punti base, che entrano nella definizione di [C'[, & sottinteso
che i punti multipli di C si debbano rigusrdare come accidentali o come asse-
gnati colla loro molteplicitd effettiva; ma in questo secondo caso per 1'applica-
bilith del teorema basterda che C appartenga ad un sistema continuo di
grado >0, privo di punti base assegnati.

Applicando la proposizione dimostrata al sistema delle sezioni piane della
superficie F, supposta appartenente allo spazio ordinario, si ha il teorema di
Picard :

Le superficie d’ordine n—3, aggiunte ad una superficie ¥ d’ordine n
dello spazio ordinario, segano sopra un piano generico un sistema (regolare)
di deficiensa uguale all’irregolarild, della superficie; mentre le superficie
aggiunte d’ordine > n— 3 segano sw quel piano sistems complets (regolari).

In altri termini:

Se una curva sghemba pud considerarsi come linea doppia di una super-
ficie d'ordine 7, la formola di postulazione relativa a quella linea & applicabile
per tutti gli ordini maggiori di # — 4 (ed anche per 'ordine  — 4 se la su-
perficie & regolare).

4. Un'altra conseguenza dei teoremi dimostrati porta ad assegnare un
nuovo significato geometrico per la sovrabbondanza di un sistema lineare irri-
ducibile |C|, almeno oo, privo di punti base.

B noto che tale sovrabbondanza & uguale alla somma delle deficienze della
serie caratteristica di |C| e della serie segata sopra una C dal sistema cano-
nico. Orbene, noi ora proveremo che:

La sovrabbondanza di un sistema lineare irriducibile |C|, almeno oo® ¢
privo di punti base, ¢ uguale alla deficienza della serie segata da |C'| sopra
una curve 2C.

Detti n, 7w il grado e il genere di C, ¢ l'indice di specialita, s la so-
vrabbondanza, la dimensione » vien data da

(2) r=n—m-+p,+1—i+ts.

Pel teorema del n. 1 il sistema |C| sega sopra una curva irriducibile 2C,
una serie completa g. Se ¢ & la dimensione del sistema |C’| e d la defi-
cienza della serie segata da |C'| su 2C, l'indice di specialitd della serie ¢
risulta uguale a

e quindi la dimensione di g, cioé¢ di [C|, risulta espressa da

r—tn—(@rta—Dtetl—itd=
=n—2r+2-Fo0o—i-d.

Pel teorema del n. 3 si ha

e=n—1+4pa,
RenprconTtr. 1908, Vol, XVII, 2° Sem. 60



— 470 —
onde viene:
r=n—ma 4+ p.+ 1 —t4d,
la quale, confrontata colla (2), porge

S a (')

Osservasione. 11 teorema dimostrato era noto pel sistema |C| delle se-
zioni piane di una rigata. [n tal caso |C'| non esiste, e la sovrabbondanza
di |C! risulta ugunale all'indice di specialitd della serie segata da |C|

su 2C (Segre).

}‘isit'ﬂ. — L'emissi e .} nosa ner vardi asimul da /u[/‘/t’
neandescente 1 , ecampo  magnetico. - Nota di
0. M. CorBinO, presentata dal Socio M. CANTONE.

Ammettendo che la ripartizione delle intensitd luminose tra le compo-
nenti del ¢t e del ¢ri di Zeeman sia quella che da tutti si ritiene

za, ebbi a dimostrare in un precedente lavoro (*) che lo

coniorme all esperie

scambio d'energia tra due sorgenti identiche S, e S,, situate in campi ma-

=]

lisuguale; e che percid, per radiazioni di temperatura,

rrebbero modificarsi le ipotesi sulle in-

el ti per eludere la contradizione. E ne avevo concluso che:
dev essere l'emissione totale nel senso delle linee di forza mi-
1ell nel sens L
ro la ripartizione tra le componenti del /riplet dev'essere di-
versa da quella comunemente ammessa; cosl, se le emissioni complessive in
ascuno del due azimut sono eguali, dovrebbe essere nulla la componente
E poiche da pr lirette, eseguite con mezzi insufficienti nell Istituto
Fisico di Messina, non mi risultd la disucuaclianza delle emissioni totali. e
t rtamente non e nulla, ne dedussi che
ssibi ristapiia lel secondo 1»1'inc][|i~_ ed emisi l'L'I't'-l")
idea che le radiazioni monocromatiche presentanti il fenomeno Zeeman
Ira
g. Lau n proposito una interessante Nota (%), che
> a di traz e del teorema di Riemann-
1 rnente la completezza della serie carat-
I XVII, pag. 593; 1908
. ] & IX 7. 1908




