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lo equazioni di tre quadriche non di uno stesso fascio. Se si forma il fascio
delle prime due

AL g (0
si ayranno per ogni piano u; le equazioni

(0 S5y H R L 'y ", Ci) (41 C) Ci4
Uy Cq C C C24 |
(1)
Uy Cy ( ( Cyy
Uy Cqn Ci2 Oy Caa
ove si @ messo per brevita ¢, Afi —+ i k=12, ...,34): ¢ queste equa-

zioni rappresentano nel parametro A:u una cubica gobba percorsa dal punto
zi(t=1,..,4), e nei parametri u,:uy:u;:u, un sistema lineare oo?® di tali
cubiche, aventi a comune i punti A, con coordinate che soddisfanno alle

equazioni

V Al !

)/ + u ‘ 0 (/ 16525, 45) (2)
quando per A:w si pongono successivamente le radici oy (4 ==1.....4) del-
I'equazione :

det. | 2/ -+ pgix | = 0. (3)

¢« Se indichiamo con C;y il sub-determinante complementare dell’elemento

e in | x|, le (1) possono essere scritte, omettendo il fattore di proporzio-

nalitd o, cosi:

1 I ) i
Dyl maie — > On wp D Cowy > Ciu: Ciw (1)
BT S 0 o

da cui si vede che, se sono & le coordinate di un punto fisso P, per aver
punti di una superficie polare congiunta @, ('), occorre, facendo intervenire
la quadrica ¥ =0, che si abbia

vE - oy Yok = ‘ (/4 | (R ) (4)

« Ponendo
D, Cir Y15 4 Cop Wog -+ Csy Yrgs -+ Cyp- (D)

le precedenti equazioni si possono serivere cosi:

&, =(Dyy — 7)) 2y -+ Dye e {- Dy @5 -+ Dy
v 0 ) e By e D) D [ :
et D) D) D., \ e
€, D @, Dy @y -+ Dyg g + (Do— 7) 24

ed ¢ chiaramente

D, DR (KD Crsl|: | Wrs Cors ¥ | Wrs

(") Cfr. la mia citata Memoria nei Rend. di Ni)
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le formule precedenti mostrano che per un punto per eui 4:u g, 81 ha
0.0, (Dy2 |- Dyy -+ Dy, 1) & — Dy & D Dy, &
0 1D e (D TR S = ) RNy D,y &, f
0. Dy, & — Dy, & (D, 1) D,, 1) U‘,:fN: (8)
g, Dy, & 1D, 015 Dy &5 - (D), 0] 0] 1) &
@ 'l”i“‘ll Se. 1](;“1 aver diviso per [, 1 pone

()

e messe nella forma

I (73 ( [ —1) (9)

dalla quale si vede che esse rappresentano una retta pel punto = ¢ la retta
Per /4 I,...4 si hanno cosi le equazioni di tutte le 4 rette
« 3. Se nelle (4) si mantengon ferme le 2, e si supponcono variabili

le & siavrd il lnogo dei punti le cui superficie polari conciunte passano
per & . Nella ipotesi dunque che al posto delle si pongono le &. e Vi
versa, le (4") rappresentano nelle #; il cono (. tancente nel punto triplo della
superficie (1) : e questo, vista la sua rappresentazione parametrica,

temente razionale. D'altronde che sia razionale lo si ved

vede a 1e da che
arazia delle (1), esso proietta da & la cubica schemba i rappresenta-
zione parametrica e
=1 N
> Cix = ( £) (10)
; &
¢ Questa cubica non ¢ sulla superficie: noi la diremo *; essa e defi
nita geometricamente dalla proprieta di essere 11 luogo dei trasfomati
del punto triplo per mezzo delle omografie £, risultanti dal
comporre la polaritd rispetto a v 0 con le polaritd rispetto
a Af -+ ng 0. Sulla superficie giace, inveee, il luogo dei trasformati di P

nelle inverse delle omografie £, : esso ¢ la vetta dei punti r; per cui

.’/’ .\
(Af -} we ) ( 1 s 2 9) (11)
Al De o
¢ si pud anche definive come la polarve, rispetto a ¢ 0, della co-
niugata del punto P rispetto al fascio 4/} ug = 0. Noi la di-

remo 4, mentre divemo ¢ la generatrice doppia del cono C,: e ei sard utile

(M) Cf. Ia mia eit. Memoria
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! punto qualunque, rispetto alle quadriche di ()) formano fascio attorno

ad una sua trisecante; e per ogni punto di N° passano percio tre di tali
trisecanti ('). Inoltre, poicheé se una retta m si appoggia ad una trisecante

di N la polare del punto di appoggio rispetto a 4/ - ug 0, incontra N
punti comuni ad N°¢
ed alla quadrica polare dei punti di 7, meno, ben inteso. i 4 punti A, . I
(uindi la rigata R® luogo delle trisecantidi N

ne segue che m incontra tante trisecanti quanti sono i

8 dell®8° ox-
dine e possiede N° per curva tripla. Questa R* & del resto con-
tenuta in una infinitd di complessi tetraedrali. in quelli ciod che sono gene-
rati dalle LWL

« 6. Finche la rete (M) @& cenerale, niuna delle omografie 2, , ¢ assiale:
ma se per posizioni speciali della ¥ == 0 rispetto a 2/ - g = 0 gualeuna
lo fosse e possedesse /=1, 2 assi di punti uniti, e quindi anche /% assi di
piani uniti, allora dalla N° si staccherebbero ¢li assi di punti uniti riducen-
dosi tal curva ad una N°-* e le sue triseccanti si ridurrebbero a delle (3—F%)
secanti della N“=*. Possiamo noi dunque concludere che per degenera-
zione della sestica N°® la superficie assume altre rette: queste
perd sono allora comuni alle superficie polari congiunte di tutti i punti dello
spazio. La degenerazione di N® & conseguenza dell'esservi o non un valore
del parametro A:y in virtu del quale una vadice della equazione (14). oltre

|

ad annullare il determinante | i, | annulli anche i suoi minori del 3° ordine i

senza annullare quelli del 2° ordine: quest'ultima circostanza farebbe dege- '

nerare la superficie. {
« 7. Riserbandoci di fare altrove una classifica delle super-cie @, dal
punto di vista della situazione delle rette di cui si @ ora parlato, di
. quelle di cui si & pavlato nel S1, e delle altre rette che la superficie pos-
siede, trattiamo della curva doppia. L'esistenza di questa ¢ subito messa in
rilievo dal fatto che, essendo il cono C, il luoco dei punti P; le cul super-
ficie @, passano per P, la generatrice doppia ¢ del cono C, @ il
luogo dei punti le cui superficie polari congiunte passano
per P con due falde. Siccome un punto arbitrario P dello spazio sta
in o' rette ¢, cioé sulle generatrici del cono quadrico (P) del complesso £..
la superficie @, passerd con due falde per tutti i punti P;, P compreso,
pei cui coni C,. sono P; P le generatrici doppie. Una tal curva, giacendo
sopra un cono quadrico, e¢ non avendo oltre del vertice di questo in comune
che un sol punto con ogni genecratrice di esso, ¢ una cubica gobba. Noi con-

cludiamo dunque che la superficie @, ha una curva doppia del ‘

32 ordine che passa pel punto triplo e sta sul cono del com- !

plesso tetraedrale £, che ha il vertice nel punto P. Noi diremo

: ‘ ; >
¢ una tal curva doppia: essa degenera in una vetta per P se P e su R

(") Cfr. Reye, Op. cit.
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