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« La soluzione filtrata col raffreddamento lascid depositare delle lami-
nette leggermente colorate in giallognolo che fondevano decomponendosi
alla temperatura di 200°. 11 suo etere metilico, ottenuto per azione del-
I'acido cloridrico sulla soluzione metilica, eristallizza in begli aghi setacei
che fondono alla temperatura di 74°.

« Con queste ricerche si completa la serie dei dicarboacidi pirrazolici;
rimane da stabilire la posizione dei carbossili negli acidi descritti in questa
Nota. Di questo problema ci oceuperemo, studiando il metilpirrazolo derivante
dall'acido 1fenil-metil-carbo-pirrazolico fusibile a 191°-1920.5 ».

Matematica. — Ancora della Superficie del 5° ordine con
cubica doppia e punto triplo. Nota di A. Den Re, presentata dal
Socio BATTAGLINI.

« Questa Nota contiene una nuova costruzione della superficie oggetto
della Nota precedente, la costruzione della curva doppia, I'equazione del con-
nesso piano-retta (2, 3) produttore della superficie, 1'equazione di un connesso
punto-piano (1, 2) di cui é superficie fondamentale, e poi anche due modi
diversi di arrivare con rapiditd all'equazione della superficie medesima.

S L
Costruzione della ,\///u,‘///'/(q — Alire //m,/,/'f, la.

« 1. Una osservazione molto semplice conduce ad una nuova costruzione
della superficie, la quale oltre al metterne in rilievo varie altre proprietd la
ravvicina a quell’altra categoria di superficie del 5° ordine ed a punti tripli
che io feci provenire come superficie fondamentali di connessi punto-piano
(1, 2) ed anche a quelle di ordine 7 (3% L 2) che trattai nel § V del mio
articolo Zscursioni matematiche diverse (1). I osservazione consiste in quanto
segue. — Dimostrai gid nella mia Memoria Sulle sup. pol. cong. rispetto
ad un connesso ece. (%) che le superficie polari congiunte dei punti di una
retta p passano per 7 (z — 1) punti fissi di questa retta, dove » ¢ il grado
di un complesso qualunque del connesso ed 2 & l'ordine della superticie fon-
damentale. Ne segue, nel caso nostro, che ¢li ulteriori punti comuni alla @,
e ad una retta arbitraria p condotta per P hanno un significato indipendente
dalla posizione di P sopra p: essi sono, nel fatto, i punti nei guali p incontra

la rigata R,, polare reciproca vispetto a y = 0 (%), della rigata polare di p

(1) Giornale di Battaglini. An. 1890.
(®) Rend. Ace. Napoli Ann. 1887,
(*) Per le notazioni, pel richiamo e pel significato di certe equazioni si confronti la

Nota precedente.

» M) 4 Do \ o7
Rexprconti. 1892, Vor. I, 2° Sem. c
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« Cosicche, ponendo anche, per breviti,

P ) ilypg k rqg P 1

l“"j'— B \ \ '\.'./.v I“ \ N I‘“’M// 5,
T T
la rete-punteggiata (16) si muta nella rete-tangenziale

> uF=0. (20)
1
« Le rigate di questa sono inseritte tutte nel tetraedro dei piani ¢’

polari dei punti A; rispetto a ¥ — 0, e passano tutte per la retta 4 della

superficie. Intanto per mezzo delle (15) e della (20) la retta p e la rigata R
si trovano fra loro riferite proiettivamente. Si pud dunque concludere che
la superficie @, si pud ottenere come luoco delle

interse-
zioni delle rette per P

e delle quadriche della rete tancen-
ziale (20) riferite proiettivamente a quelle rette.

¢ 2. Da questa costruzione semplice della superficie seque la secuent
semplicissima della suva curva doppia. Una vetta p di P incontra ulterior-
mente @, in un suo punto doppio se la quadrica corrispondente di ; dege-
nera in una conica col suo piano contato per due. Ora le quadriche della
rete-tangenziale (20) degenerate in coniche sono le quadriche che si riducono
ai piani del fascio (4). Ne segue che cercando di un punto M di
la polarem rispetto al fascio 2/4-ug=0ed il piano polare u
rispetto a =0, il punto um M descrivera la cubica ¢
quando M descrive /.

« Da questa costruzione di ¢* segue che / ¢ una sua corda. Sono
poi, evidentemente, anche sue corde le 4 rette ;. Incontreremo altrove
in altre 6 sue corde, sei vette della superficie.

« Intanto ecco una prima importante conseguenza della costruzione pre-

cedente. La ¢* ¢ il luogo di punti a; 1 quali soddisfanno alle equazioni

W Y ¢
= g ; > e (21)
=N RD _— DU DT
- (IR L t L RER U :
ed all'equazione d'incidenza
oy =) (2;‘)
quando le #; siano determinate per mezzo delle equazioni
NP Y/ AL LY .
S AR > L (23)
T Wi DS T
¢ sia @W=0 la forma aggiunta della ¥ = 0.
« Ora, posto
2P ALY
> — fo=eap (%), > — gip= B (v)
— : — U;
p ‘% I
dalle (21), (22) si cava
9
wi = (e (1) & (u) ) (=N n d) (24)
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Il e 28, 2, 3 0 3 ’!
ynesso (2, 3) produttore della superficie. H’
Un connesso (1, 2). ‘:

Due modi divers; d arrivare all equazione dellu ,\‘///,«'/'///'/w

« 3. Se per mezzo delle equazioni (15) si cavano i valori di g, x,

Xo , X ;n
si ha it ’
O'caeys g saeg = (S0 0m 8 ) = (@ BUE gl () P EL):(yP D ) (25) | -l’
e quindi l'equazione della rete (16) si potra porre nella forma |
P2 E) T+ (P 7V E) Tt (P 4@ E2) Fs =0 |
da che segue, indicando con ), V'invariante simultaneo della retta & e della
retta " 0 ((,m, n =1, 2, 3), 'equazione del connesso piano-retta a cui ¢ |
viferita la superficie quale superficie polare congiunta nella forma 19
| |
| ”11 “,: “,, ”,, U (0] (206)
Hey H Higs ™ N H , $5%7;
|
| Hn Hy Hy Ha o ow 1
| Hn He Hy Hy ow (8
", " Uy i 0 |
'3
. . RN |
ove si e messo per hrevitd
S0 =N Han® s Hun® = Hy,
|
« Ne segue, mutando le & nelle 2; ed indicando ancora con H;, cid
che diventano per tal mutamento le H;; sopra considerate, che 1'equazione
della superficie e :
| WY | .
| H,, H;e Hi; Hy — 0 (27) ‘
‘ 2, |
[ QY|
H,, H Hys He, -
A
| WY |
H,, H,, H,; Hsy
225 |
| ‘
H R e I s 10 [
A2 |
Y W QY Y o | ! |
773 Y W3 D4 | [ |
]
. . ) | |
« 4. Se i valori (25) delle x,, %o, x5 si pongono, invece, nella (20), si r
ha, lasciando invariate le &, istantaneamente, 1'equazione

| 98
\\\lFl ’:' \\\)F: =15 \\\KF;“"“ ("\) " |
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« Si osservi inoltre che, detto H il determinante delle H
o T quello delle Ty, nella (29) si hanno le relazioni :
2H )T
N _— ) <
i dHyy, Wip Y .\'l',,,; (7 g=1,..,4).

« 5. Se a coordinate del punto P; nel quale la retta p di & taglia il

piano 1"y @ si prendono le x,, x

i

2y %3, 0, 1l che fa lo stesso, gli inva-
i & / - 92 8 3 vd1 . . . . A
rianti 3; (/ =1, 2, 3), le coordinate dei punti nei quali p taglia ulterior-
mente la superficie @, saranno date dalle (15) quando o sia determinato per
mezzo dell'equazione
YT
W e h
2 ST (08 +ni) (68 4 ) = 0,)

cioe, ponendo

= Q1

1 ali

‘ .
viy=N(r=E&7; N=A,C), B=S g 2C
dall'equazione :
Ac® 4 2Bo + C = (.
« Le coordinate dei punti in quistione saranno (uindi espresse cosi:
sii=(—B=B*—AC) & - Ay (="1%"554)

¢ queste formule eseguiscono la proiezione stereografica della superficie dal
suo punto triplo sul piano .

« Le immagini delle sezioni piane saranno date nei parametri «; (/=2..... 4)
dall’equazione

(Bar — Aa, ) = (B*—AC) a2
ovvero, sopprimendo il fattore A = 0 che rappresenta 1’ immagine delle proie-
sioni eseguite con le rette del cono tangente nel punto triplo, dall'equazion:
4\//,," —_ ‘__]H//., ar —‘L (‘m;" — ().

¢ Questa mostra che, ponendo B®* — AC = 7, le equazioni in coordi-
nate «; dei due punti della superficie immagini del punto (x,, =y, %)
di 2, sono

Aay, — Baz - 1/4. a: 0
Aa, — Aar — V4. ax 0
e percid essi sono armonici rispetto ad a: =0 ed Aa, — Baz = 0. Quest'ul-

timo punto sta dunque sulla superficie del 4° ordine @', prima polare del
punto triplo rispetto a @,, e noi troviamo cosi nel modo pilt spontaneo che
Ja rappresentazione parametrica di essa ¢ data dalle formule
&= Ay, — Bt (U=plsad):
« Da queste si vede che le proiezioni stereografiche delle diverse sezioni

piane hanno a comune i punti A =0, B =

0, e che quindi la superfi-
cie del 4° ordine in quistione possiede 12 rette pel punto.

Di queste 4 sono le ay: le altre 8, che diremo by (4= 1,...,8) essendo

nella (27),
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tali che oeni loro punto e coningato armonico di & rispetto acli ulteriori
ounti in cui esse tagliano @, sono rette tangenti cinqu -punto di questa su-
;;wrticiv: epperd ne concludiamo che fra le rette tangenti nel punto
triplo alla superficie @, vé ne S0NO otto che hanno in esso
un contatto cinque-punto. Del resto, questo latio risulta anche da che,
essendo D'ulteriore sezione di C. con @y, oltre di quella data dalle ax una

curva dell'11° ordine; questa, giacendo sopra un cono del 3° ordine, dovrd

nassare con S rami per P; e le tangenti in questi rami sono precisamente
» rette

« 6. B da osservarsi che ogni eq one ® (%, *, x)=0 di una

ner mezzo della sostituzione {'S° " sI muta nell'equa-

cono che dal punto triplo proietta quella cu-

one in A, si ha

Fisica. — Sulle tens di vap lelle soluzioni di zolfo e

I enlfurn di earbonio. Nota di & GueLieLMo (Y),

sione dei vapori nel vuoto e nei caz

(delle quali spero poter fra breve pubblicare i risultati) ho usato come liguido

‘he forniva il vapore soluzioni di zolfo mel solfuro di earbonio, collo scopo

U'impedire le perturbazioni prodott dal condensarsi del vapore sulle pareti (?).

2) I I o t I 1 T 1 piccol Yil
1 T Z. k rit
1 1 a I r 1 I g
1zione ( 1 tensi ‘altra part ! format rrendo lungo le pareti per
flott ) oravita, lasciasse quests ( zione da poter continnare a produrre 'effetto
di Tale spiecazione & evidentemente inesatta, giaccl ipporrebbe la possibilita del
: I

ITebb ] zione e quindi temperatura I periore a ( -
iente, e ¢id con produzione di ener D’altra parte nel 1887 dimostrai con esperienz
decisive ch spiegazione data da Regnault non basta a spiegare le differenze da Tui

Cid non toglie perd che la liquefazionc del vapore sulle pareti non sia dannosa, poiche

per causa delle impurita, variamente volatili, della sostanza la parte che se ne condensa

ille pareti ha la composizione e quindi la tensione sensibilmente diversa dal resto, e

I'omogeneita assoluta non si ristabilisce che lentaments




