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20 Se un valore Z,:u, cui corrisponde o non un valore o, di o ¢ tale

d | ein

che per esso, insieme a | ¢y () si ha O (Z/ 12, ..., 54), allora

QCin
o ¢ assiale, con 4 1,2 assi di punti uniti, I'omografla risultante dal com-
porre lo polaritd rispetto a due qualunque delle gnadriche del fascio 2/ -+ pgp=0,
o una tale omografia & omologica. Qualunque sia il caso, dicendo 72 una retta
di punti uniti, tutti i punti del piano P soddisfanno alla definizione data
nel n. 1 della Nota I, cui soddisfanno tutti i punti di @,. Questa dunque
si scinde in /4 piani ed in una superficie dell'ordine (5-/, dotata in P di
un punto (3-4)P (% 1,2), o diviene indeterminata.

« 7. Trascurando, dunque, i casi di degenerazione che pur presentereb-
bero dell’interesse, abbiamo che la superficie acquista:

« Nel caso 7.° /% altre rette

(== = 27 8 "2 0 — 4 b =By 1H= G}

« Nel caso 6° due rette infinitamente vicine.

« Nel caso 7., 4 rette di cui due infinitamente vicine

(2 /o 3; 2 8, & 4).

« Nel caso 9.° 4 rette due a due come sopra.

« 8. T casi precedenti suppongono tutti che la rete (1) non sia quella
specialissima in cui esiste un tetraedro autopolare comune alle quadriche
della rete. Se questo fosse il caso la superficie avrebbe per rette le sei co-
stole di quel tetraedro. 1) notevole la forma semplicissima che assumono al-
lora le formule (4') date nella Nota I, poiché si hanno rispettivamente pe:
la superficie, e pel cono tangente al punto triplo, le equazioni

. o ; i
zi=——"— 2=§(Ci — qu®) (1-7—1. a4 =) -

l‘u*){n Ui

Matematica. — Sulle 315 coniche coordinate alla curva /u}wu
generale di 4° ordine. Nota 1. di Ernesto Pascar, presentata dal

Socio CREMONA.

« In un lavoro da me pubblicato da poco tempo ('), io ho sviluppato i
fondamenti di un metodo singolare per lo studio delle caratteristiche di ge-
nere 3 e di genere 4.

« In lavori successivi, in corso di pubblicazione presso 1" Istituto Lom-
bardo e presso oli Annali di matematica, io mi sono servito di quel metodo
per lo studio della configurazione delle 27 rette della superficie di 3° ordine,

¢, oltre il gran numero di teoremi e di aggruppamenti nuovi da me trovati.

(") Rappresentaszione geometrica ece. Annali, t. XX

o

-




1\
a
)
11 4
due
unto d 11

Q6

SS ( i quella
S ' D Vel
correl
o \ 14" or-
S S y k. Ed 1o al
S ssivi, la cont
( 20 p ancent
a jutl un lat
a mia notizi
Sseg 1 Leress

\ 11 ac
a 1 nnia
g 1 1 & Svi-
e ho gi
S cr lomi che il let
S V olona e88e sono
1 1 naginarsy (otto punti
sempre dispensarci dal-
11 contatto di carat
comuni colla quar-
per 1 due punti di
Fra le curve de
0 1 lunque possiam
o juatt 1 quattro 1 ma
che per gli otto
[ » sulla curva
] 28 centi dopp possiamo dire
1 di una stessa conica, e

1 1d 11 quelle 315 qu
M > tt gono dungue 315 coniche

0ro con-

am




N8R — I

¢ parlato. Noi diremo por breviti che due di quelle coniche sz incontrano
quando hanno in comune un punto della curva di 4° ordine, e (uando cio l
non succede lo diremo esterne 1'una all'altra. Bd & chiaro inoltre che due
di quelle coniche non possono incontrarsi in uno solo dei 56 punti, ma sem- {

pre o in due o in quattro.

« Noi vogliamo cominciare a studiare gl assiomi di coniche esternc

tuna all allra.

« Tenendo presenti le due ficure annesse allo stesso §. 8 della cit. Mem.

possiamo dire che nella mnostra rappresentazione delle 28 tangenti doppie,

ognuna delle coniche resta rappresentata o coll'assieme di quattro rette non

aventi nessun punto comune (fra gli otto punti fondamentali) o colle quattro
rette di un quadrilatero chiuso. |

« Ii facile poi vedere che il gruppo delle sostituzioni di monodromia

che lasciano fissa una di queste quaterne di rette, ciod una delle 315 coniche, |
2 20.8 . ! . 21 4 ‘
ha per ordine —— 9.8.8.8, ¢ rispetto ad una delle coniche le altre 314 |
ol |

s1 seindono in 24 128 162 di cui le prime hanno 4 punti comuni (sulla

curva di 4° ordine, s'intende) colla data, le seconde hanno solo due punti

comuni, e le terze sono esterne alla data.

a \
: :
3. 2. — Studio del sottogruppo di monodromia
che lascia fissa una delle 315 coniche. f
-,
« Indichiamo coi numeri 1, 2,.... 8, oli otto punti presi a fondamento

della nostra rappresentazione, e consideriamo la conica rappresentata dal qua-

I

drilatero (123 4). Sappiamo che esistono sei coppie di rette le cul caratte-

ristiche danno la stessa somma, e quindi vi saranno altre coppie di rette

- a\ |
in tal maniera coordinate alla coppia (12) (34) o alla coppia (14) (23), e
cosl poi altre quattro coppie coordinate a (12) (23) o (14) (34) e altre quattro
coordinate finalmente a (12) (14) o (23) (34). Si ricava cioe che le altre 24
rette restanti (quando dalle 28 si toloono quelle del quadrilatero) si separano |
i tre sistemi d'imprimitivith che sono rispettivamente:
13.24 . 56.78 , B7.68 . 58.67
35 ., 16.36 . 17.37
25.45 20,46 27.47
« Questi tre sistemi d'imprimitivitd restano eciascuno fisso, se restano |
lisse le coppie formate colle quattro rette del quadrilatero (1 2 3 4), e queste f
vestano fisse per le seguenti quattro sostituzioni fra i punti 1, 2,3, 4:
1, (13) , (24) , (18)(24)
¢ allora l'ordine del sottogruppo che lascia fissi i tre sistemi d'imprimitivitd
|
l
\ )
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sard 3.4.8.8. e se voocliamo inoltre lasciar fissa una delle rette di un sistema,

ordine diventa semplicemente 3.8.4 (')

« Ora io fard vedere che se la refta da lasciar fissa @ la prima del
primo sistema. allora le 3.8.4 sostituzioni fra le 24 rette si possono rappre-

sentare in una maniera semplicissima. Effettivamente le 4! sostituzioni fra

i punti 5, 6.7, 8 esterni al quadrilatero fondamentale fisso, non alterano que-

sto quadrilatero, non scambiano fra loro 1 tre sistemi d'imprimitivitd, e non
alterano la prima retta (13); e inoltre le quattro sostituzioni suindicate, fra
quattro punti, neanche alterano il quadrilatero, i sistemi, e la retta, e quindi

nel complesso si hanno 3.8.4 sostituzioni che apparterranno certamente al

sottoeruppo che si vuol considerare, e che sono semplicissimamente rappre-
sentabili, cioé per mezzo di semplici permutazioni di aleuni degli otto punti
fondamentali. Quel numero & precisamente il numero di tutte quelle da ri-

tre sistemi d'imprimitivitd e che

lalle 4! permutazioni dei quattro
ern ioni dei punti 1, 2, 3, 4 =.

le sostituzioni che, anziche lasciare

no solo fissa la \‘H]l})i:l (13.24) po-

lella coppia. Il numero delle sostitu-

ioni diventa allora doppio, e per trovarle tutte basterd aggiungere le stesse di
prima ai prodotti di esse per un’altra sola sostituzione che produca questo effetto.

= Ricordando le cose da noi dette nel §. 23 della Mem. cit. si vede

subito che una sostituzione di tal natura pud definirsi come quella che muta

le relte del § ! )
2 31 4 ) e e S
ispettivamen e tte dell’altro
14.24.21.35.36.37.38.

« Questa sostituzione.

he chiameremo o, produce una permutazione ab-
bastanza semplice fra le 24 rette. Lascia inalterate le 16 rette che congiun-
gono 1 primi quattro punti cogli altri quattro, e permuta una delle 6 4+ 6
rette, che congiungono fra loro a due a due i primi quattro punti, e fra loro
gli altri quattro, in quella che congiunge i due rimanenti punti pei quali essa
non passa, come facilmente si pud verificare. Dunque:

« il sottogruppo piu ampio che lasciando fissi i tre sistemi, lascia fissa solo
« una coppia del primo sistema, ¢ formato da (g, o) ».

1) Si pud most I - } {
1 pud mostrare che il gruppo che lascia fisso il qunadrilalero ¢ transitivo in

tutte le 24 rette restanti, e quello che lascia fissi anche i tre sistemi & transitivo nelle

8 rette di un sistema

°-—$* ‘——'ﬁ.(@-—
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« Bsaminando ora 1 gruppi cosi costituiti possiamo enunciare i seguenti
teoremi :
L. Il gruppo che lascia fissii tre sistemi d'imprimitivitd possiede una
quadrupla transitivita nelle quattro coppie di uno dei sistemi.
2. Il gruppo che lascia fissi i tre sistemi e¢ una delle otto rette di

un sistema, ¢ transitivo nelle altre 6 rette dello stesso sistema, ed & anche

transitivo nelle 8 rette di ciascuno degli altri sistemi.

3. Le sostituzioni che nel gruppo precedente lasciano fissa una coppia
di uno degli altri due sistemi, lasciano fissa anche una coppia del terzo.

k. Se si fissano le quattro coppie di un sistema, restano ancora quat
tro sostituzioni possibili fra le quattro del secondo sistema; e, fissate queste,
restano fissate quelle del terzo.

5. Nel medesimo gruppo del n. 2 le sostituzioni che lasciano fisse le
coppie degli altri sistemi o permutano contemporaneamente i due elementi
di ciascuna coppia del secondo sistema, o no. Cosi pel terzo sistema, ed in-
dipendentemente dal sistema precedente.

Q

§. 3. — Coppie di coniche esterne 'una all’altra.

« Colle 24 rette restanti si possono formare 162 altre quaterne-zero.
« Esaminando il quadro dei sistemi d'imprimitivita del 8. 2 vediamo
che si possono formare, colle rette di quel quadro, le quaterne
lvi.ll'lh A—‘\‘

I8t i5T 50536

di cui quelle del primo tipo sono 18 e quelle del secondo sono 144.

« Una del primo tipo & composta con due coppie di un medesimo si-
stema d'imprimitivitd, e pel teorema 1) del §. preced. si ha che tutte le
quaterne cosi formate sono da ritenersi fra loro equivalenti. Quelle del se-
condo tipo sono composte con due rette di un sistema e due di un altro. Per
1 risultati del S. precedente si ha che tutte le siffatte quaterne contenenti la
retta (13) e la retta (15) sono da ritenersi fra loro equivalenti perche il gruppo
che lascia fisso (13)(15) & transitivo nelle rette (56) (57) (58): e quindi
anche tutte le 144 quaterne del secondo tipo sono fra loro equivalenti.

« Possiamo dunque dire che esistono due sole specie di coppie di coniche

« esterne l'una all'altra, la prima specie & rappresentata dalla coppia
(12.23.34.41) (13.24.56.78)
< ¢ la seconda specio ¢ rappresentata da
(12.28.384.41) (18.15.56.386).
315 .18 315 . 144

« Vo ne sono |‘is]ll‘“i\:llllx‘llh‘ 3 2835, o = - 22680 di cia-

seuna delle due specie ».




due coppie di coniche.
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« Dobbiamo ora passare a studiare le proprietd ceometriche di queste

« Bsaminando la loro formazione si trova che colle rette di cui ¢ for-

mata la prima si possono formare le altre quaterne

12.34.56. 78
23.41.15. 24
23 .41 .56. 78

Nella seconda specie poi due rette della prima quaterna o della seconda,

vengono a formare terna
sole delle rette dell’al

vengono a fo

costruire 16 guaterne che

(v. 8. 7 della Mem. cit.) con ciascuna di due
erna e tern S colle altre due rette, oppure

i con tutte. Propriamente, si trova che si possono

contengono due rette della prima data e una della

seconda o viceversa. Una di queste 16 altre quaterne e, p. e.

D qnes 1072 )

tando dunqu
s ( , coord
: coniche (fra le 315) el

: ciaseuna delle due date. Ne

= Ima es1stono i1nvece allre
= curva del 4° ordine)
< Per gli ultimi punti

< esse anecora 1neon

16 quaterne coincidono a due a due e sono

lue quaterne costituenti a loro volta una coppia

lis ti e med proprietd ora indicate.
simo procedimento si giungerebbe daceapo
"l
g tr nte tutti questi risultati si ha:
ite alla curva piana di quarto ordine, si possono
listinte di coppie di coniche e 1'una all’altra.
he della prima specie sono date dall'esistenza di 4

incontrano in 4 punti (sulla curva del 4° ordine)
1 seconda specie non piu sussiste questa proprieta,

16 coniche che ineontrano (sempre, s'intende, sulla

{ punti una delle date e in due soli punti 1'altra.
di queste 16 coniche, cioé per quelli nei quali
curva del 4° ordine, passano altre due coniche

« formanti una coppia della stessa specie di quella data.

« La relazione che queste due coppie hanno fra loro & reciproca ».

« In una prossima Nota esporrd all'Accademia i risultati delle mie ul-

teriori ricerche -.




