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¢ trasformarlo in aldeide formica. Questo modo di decomposizione dobbiamo

dunque rappresentarlo coll'equazione

CH® ' y »CH? -
(‘ (‘II\ h|
\ ) 1114 ¢ DY 2 1 -('3 5 (M2
NGOG HCL jpPt Cl 20 — 2CH*0 + 4HCI J_C H PtCl
N*C"H?® N2C°H

« 10 molto probabile che quest’ assorbimento di ossigeno abbia luogo sotto
l'influenza di una piccolissima quantitdy di platino, molto diviso, che per una
decomposizione profonda della molecola si genera in prima fase, ed in ap-
poggio a cid sta il fatto che nelle diverse analisi del dicloroplatopirrazolo
ho sempre trovato una quantitd di platino un po’ maggiore di quella richiesta
dalla teoria.
frovato calgolato
Pt 31,47 30,75 3081 o
« Nel terminare debbo esprimere i miei ringraziamenti al sig. G. De-
Sanctis studente in questo luboratorio, che mi aiutd efficacemente nelle sopra-

descritte ricerche ».

MﬂLE‘matlt‘a —_ /1)/./’('/'1‘///’ _w/,/// ’/4’/,///)“///)‘/"”’/M/‘ /\'l/'///////' f"l//r'
115 coniche coordinate alla curva ///'«1,//1 '«/«',/m'u//' di 4° ordine.

Nota II. di Ernmsto Pascar, presentata dal Socio CREMONA.

« Questa Nota ¢ la continuazione di quella che ho gia avuto occasione
di presentare all' Accademia (*). Nella prima Nota io mi sono fermato alle coppie
di coniche esterne Tuna all’altra, c¢ioé non incontrantesi sulla curva di 4° ordine.
Ho trovato che esistono due specie distinte di tali coppie, caratterizzate da
proprietd geometriche assai singolari. In questa Nota mi propongo di elassi-

ficare le varie specie di terne di coniche.

§ 4. — Gruppo di sosliluzioni
corrispondenti alla coppia di 1% specie.

« Abbiamo gid studiato il gruppo delle sostituzioni che lasciano inal-
terata una delle 815 coniche. Supponiamo ora che debba restar fissa anche
un‘altra conica formante colla prima una coppia di 1* speeie. Allora si ha

ot 5o 19888 ! S o I ‘
un sottogruppo di ordine l {.8.8, e l'ordine diventerd poi doppio
8
s noi vogliamo che le due coniche possano anche scambiarsi fra loro, cioe

vogliamo propriamente il gruppo corrispondente alla coppia.

(Y V pag. 385,
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1 ome nella Nota precedente,
« Se le due coniche sono, come nella Nota prece

(12.23.34.41) , 5=(13.24.56.78)

' lora resterd fisso 1l primo del sistemi d'imprimiti
¢ debbono restar nsse, allora tera N 1

o
it corrispondente alla prima comica (V. X =)
| ' imprimitivit rispondenti alle due coniche sono rispet
tivamente
13.24 26 78 57.68 AR.07 \ 12.34 14.23 . S57.08 |, dHR.G7
3.4 ob.i Y 4 ; 4
\ 15.35 . 16.36 , 17.37 , 18.38 15.36 . 16.85 . 27.48 . 28.47
535 . 16.36 , 17.37 , ! 7.4 47
| 25.45 , 26.46 , 27.47 , 28.48 ( 25.46 , 26.45 , 17.38 , 18.37
20.40 , &0.40 |, (.20 , <O.
i bito che restando fisse le due coniche, ne resta fissa una
1 ma coppia di Dril specie con ciascuna delle due date, e che o
37 .68 .58.07)
Una copj i 1* specie di coniche ne individua una terza esterna ad
- L L pUivia ul I il i
- 88 1€ [ D1
La tabella SE td ¢ spondenti a ¢ ¢
.34 , 14.23 { | 56.78
) 1 ( 3361{ 25.26 {5.46
f17.18 7.38 , 27.28 , 47.48
S i 1to ch agruppo cl ia f le due coniche dat:»
15 Sl e
17.37 .18 .38
25 .45 .26 .46
27 .47 .28 .48
1e esauriscono tutte le 16 rette esterne alle tre conmiche a. 4. o.

< E facile vedere che fra questi quattro sistemi sono possibili solo guattro

sostituzioni nel caso in cui le tre coniche sono, ciascuna. fisse. Infatti se uno
di essi é fisso, resteranno fissi tutti gli altri. Queste quattro sostitnzioni sono
le solite ostituzioni del gruppo quad uplo di 4 elementi (quello
chiamato viererg uppe), cioé chiamando s, 3, 3, 8, i quattro sistemi, le sosti-
tuzioni sono:

s=[1, (5:%) (8380 , (3:85) (8:8,) . (3 3¢) (82383)]

« Se i quattro sistemi debbono restar fissi, allora le sostituzioni saranno
solo in numero di 4.4.4., ¢ possiamo rappresentare in modo facile queste
64 sostituzioni, ecombinando il gruppo quadruplo delle
lelle 4 rette di 4 e con quello delle

11

e volendo che sieno fissi i sistemi relativi alle t

I rette di # con quello
ae 4 rette di ¢. In effetti dalle cose dette
nella Nota precedente risulta che laseiando fissa 1

a retta (13) della conica 4
re coniche, il gruppo risulta
solo di quattro permutazioni fra i punti 1, 2, 3, 4

9,

e di altre quattro fra i
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punti 5, 6, 7, 8, od o inoltre transitivo fra le quattro rette della conica a,
ed anche fra le quattro rvette di ¢, e questa seconda transitivitd & indipen-
dente dalla prima. A causa della simmetria colla quale compariscono a 4 ¢
si capisce allora che il gruppo deve essere transitivo separatamente nelle
Quattro vette di @, 4, ¢, e in ciascuna di queste quaterne si possono operare
(uattro sostituzioni. Si hanno precisamente le 4.4 .4 . 64 sostituzioni che
debbono ritrovarsi. Ogni retta di @ con ogni retta di 4 e con ogni retta di ¢
forma una terna pari; ora in ciaseuno dei quattro sistemi esiste una sola
retta che con una qualunque di queste terne dia luogo ad una quaterna in cui
tutte le terne sono pari, come ¢ agevole verificare. Quindi si vede che stabi-
lita la permutazione fra le rette di @, &, ¢ resta stabilita quella fra le rette
di qualunque altro sistema.

« Con questi cenni riguardanti la formazione del gruppo relativo alla
coppia data, possiamo passare a considerare la equivalenza o no delle co-
niche esterne alle date.

S8 5. — Coniche esterne a quelle di una coppia di 1* specie.

« Lisistono 77 coniche esterne alle due date @, #&; ed esse si possono
costruire e raggruppare fra loro tenendo presente il quadro dei sistemi d'im-
primitivita.

1. conica ce=(b7.

< Queste sono tutte fra loro equivalenti e sono in numero di 16.
3. coniche formate colle quattro rette di uno dei sistemi d'imprimi-
tivita, p. es.:
(15.35.16.36) =c.
= Queste sono in numero di 4, e fra loro equivalenti.
4. coniche formate con due rette del primo sistema e due del secondo,

ovvero due del 3° sistema e due del 4°, come p. es.:

(15 851, 17:.87) = ¢,

« Queste coniche formano coppia di 1* specie colla prima delle date,
¢ coppia di 2% specie colla 2* delle date. Di esse ve ne sono 8. Ve ne sono
poi altrettante formate con due vette del 1° sistema e due del 4° o due
refte del 2° e due del 3°. Queste debbono ritenersi equivalenti alle prime
so le due coniche date possono permutarsi fra loro. In tutto ve ne sono 16.

5. coniche formate con due rette del 1° sistema e due del 3° o
due del 2° ¢ due del 4°. Come p. es.:

(l.‘»,](‘).‘_:.-),‘_‘ﬁ) =
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« Di esse ve ne sono 8, ed esse formano coppia di 2% specie con

mentre formano coppia di 1* specie con
6. coniche formate con una retta di eclascuno dei quattro sistemi.

P. es.: (15 .17.25 . 27)

e di queste ve ne sono 32 fra loro equivalenti. Esse formano coppia di 2o

specie con
« Possiamo dunque dire:
oruopo di sostituzioni che laseia fissa una coppia di 1* specie, non
« Il gruppo di s [

. & transitivo in tutte le altre coniche esterne, ma le separa in
] -164+4-+-164+8-+F+32 -,
« Agciungendo alla coppia data una conica di elascuno di questi gruppi
1bbiamo ‘\‘1 diverse specie di terne contenenti una coppia di 1* specie. Dimo-
streremo che queste terne sono tutte fra loro distinte. e intanto tenendo

presenti i risultati ultimamente ottenuti possiamo dire.

= Rispetto ad una t Com¢ . b . ¢ non esistono coniche,
- formanti coppia di 23 specie con una sola di queste e coppie di 1* specie
- colle altre due.

« Esistono 6 diverse specie di terne di coni esterne l'una all'altra

- contenent ).
< Queste sei terne possono essere rappresentate rispettivamente dalle:

a,b,c ca.b,e-

. = ’ ’ s Oy = 5 ’ ’ ’ N ’ s y Oy N

« Le chiameremo rispettivamente di 1%, 2% ... 6® specie, e ne esistono

315.9 i ) 315.9.4 315.9.16

- - 045 . 315.9.16 — 45360 . - 3780 . 2968()

) 5 o -
& 315. 9.8 22680 315.9.32 - 90720

za contengono tutte coppie di 1* specie, la quarta

- con L= Specie ¢ 1 una di 22, e finalmente le altre (22
=9 coppia di 1* specie e le altre di 22 specie =.

« Come si vede, queste pr yprietd non possono bastare per differenziare
fra loro le 6 diverse specie di tern«

« Dobbiamo quindi passare a ricercare le proprieta di queste diverse

terne an

gamente a cid che abbiamo fatto per le coppie, nella Nota pre-

6. — Propriela geomelriche

delle terne di coniche contlenenti tutte coppie di 12 specie

« Abbiamo visto nel § ]'!"“"‘I nte che vi sono dune ‘llvw‘i!,‘ diverse di

terne di coniche contenenti tutte coppie di 12 specie, ed e
sentate dalle due terne:

€ S0no rappre-

|
|
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« Ora passando ad esaminare le rette di cui risulta la terna {,'/"c
(quella che possiamo chiamare fondamentale) si vede che una retta di « Acon
una di 4 e con una di ¢ da sempre una terna pari di rette (v. Mem. cit.),
¢ cid corrisponde al fatto geometrico: :

¢« La ferna fondamentale (di 1% specie) risulta di tali tre coniche che
«mon esiste altra conica (fra le 315) che tagli contemporaneamente le tre date
« (si intende, sulla curva del 4° ordine) ». !

« Invece questo non si verifica per la terna @ 4 c,. In questo caso s}
pud subito riconoscere che si possono formare delle quaterne-zero contenenti
una retta di ¢, una di 4, ed una di ¢,, e propriamente di tali quaterne se
ne possono formare 32 : dunque: .

« Lsistono 82 coniche (fra le 315) che intersecano (sulla ".'“"ﬂ di 4°
« ordine) in due soli punti ciascuna delle tre coniche a, 1;..r-‘_x di una terna
« di 3* specie. Non esistono coniche intersecanti in 4 punti una delle date
« e in 2 punti le altre due ». : .

« Sappiamo che ogni coppia di 1* specie determina una conica o(\l]ll.l_
gata ad essa. Troviamo le coniche coniugate a ciascuna delle tre coppie
della terna che ci oceupa.

. ol 3 0 3 ):
« Adoperando i quadri del § 4 si ottengono facilmente le tre coniche

(27 . 48 . 28 . 47)
(17.37.18. 38)

(57 .68.58.67) ‘
che, come si vede (temendo p. es. presente il quadro ¢ del § 4), formano una
terna di 1* specie.

« Dunque abbiamo questo rimarchevole risultato: '

« In una terna di 3* specie, prendendo le coniche coniugate ;11'1e tre
« coppie contenutevi, esse formano una terna fondamentale di 1* specie =. .

« Questo risultato ricorda quello relativo alla conﬁ::urnzimw d‘vﬂ.o 27
rette della superficie di 3° ordine, laddove si studia ali :15510111'} 111. 1~1-:1111 nAon
aventi rette in comune (della superficie). Anche ivi si trova che 1 piani Ct.\nlll-
gati alle coppie contenute in un triedro di 2" specie, costituiscono un triedro
di 32 .\]w(‘iv (')

§ 7. — Proprieta geometriche delle tre terne di coniche
X £ 3 N Oa
contenenti una coppia di 1* specie e due di 28

i i : o di ques : 3 rappresen-
« Abbiamo gid detto che esistono tre di queste terne e sono rappre
tate da:

(*) Vedi Mem. IT. negli Annali di matematica, t. XX, 1892.

r o Q 515
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« Una prima differenza caratteristica fra queste tre terne l'abbiamo impli
) ) 'nmie “onbhl 1 Specle
citamente oid notata. Infatti consideriamo lunica coppla di 1% specie esi
- ‘ ] ‘onice 3 1 quest oppl Dalle cose
stente 1n queste terne, e la COnlk coniug a questa copj 0 COSt
. Tl S )
dette nel § 5 risulta che ne te @ o coulca passa  pel
quattro punti (sulla curva di 4 line) d coni lugata nella terna
/ la conica ¢4 fo coppia di 1* specie ¢ ¢ finalmente
nella terna la terza conie coppia di 2* specie con
Possian Ol trova i oD o netriche delle varie terne
« Le tre coniche della ( S rappres ite da
(12.23..34:41) (13.24.56.78) (57.58.17 18)
« Ora si vede che le rette 57 .58 due qualunque delle
N lue gquaterne. danno s li rette, mentre che (17)
1 P. ©es. ( (12) (2 1 u ‘iA_-{Hl'
= Nella t i 2% sp sistono 16 coniche chy
& in 2 p clas i 11 esse 8 passano sempre
- per g SLess 1e p O S8 Pt ltr1 due punti fissi
< No sis inti due delle date e in
(12.2 L. 4 24 . 5 78) (15.16.25.26)
<« Ura s1 v subit c S SS O 1a U -Zero con una
della prima ‘ S 1, cosi per es. le
12.56.15.26) (12.56.16.25 23 .1 15.25) (23.13.26.16) ece. ecc
tre sl poss 1 ( 1 1 della prima, una della
]H. 104 1 T ( 1 \ 11
« Per una t 11 o e ~ tagliano in due punti
S( di d delle date, ¢ ! 1 24 1 esistono poi 16 altre
: soli due | ma delle tre date »
11 6* sp ppre la
(12.23.34.41) (13.24 .58 78) (15.17 597)
s1 vede che si I 10 for { o 4 quaterne contenenti due rette dells
[Za, € una retta del prima e una della seconda delle {re date. Esse 50110
) 5 ) = ) ~ - y y - -
(14.24.15. 25) (14.24 .17 .27) (23.13.17.27) (23 18.15

come

1ni

16 T¢

S¢

sl possono

rient

11
colia

tte

colia

comuni colla

prima.

clascuna abbia due rette co

un altra, e 1'ultima abhbia
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« Si possono poi formare 24 coniche passanti per due punti della prima,
due della seconda e due della terza. Onde:

« Per una terna di 6" specie esistono solo 4 coniche intersecanti due
delle date in due punti, ¢ la terza in 4 punti; ed esistono poi 24 altre
« coniche intersecanti in soli 2 punti ciascuna delle date. Le prime 4 for-
mano un aggruppamento, che possiamo chiamare circolare, cioé si possono
« ordinare in modo che ciascuna abbia 4 punti comuni colla seguente e colla
« precedente e 1'ultima colla prima ».

§ 8. — Proprieta geomeltrica

della terna contenente due coppie di 1" specie e una di 2.

« Questa terna © rappresentata da a, b, ¢y, cioé:
(12.23.34.41) (13.24.56.78) (15.35.17.37)
e si pud riconoscere facilmente che possono formarsi 32 coniche intersecanti
in due punti ciascuna delle date, come per es.:
(12.13.385.25) , (23.56.35.26) , ecc. ecc.

« Rispetto alla terna di 4° specie esistono 32 coniche che intersecano
«in 2 soli punti ciascuna delle date, e non ne esistono di quelle che inter-
< secano in dne punti due delle date e in quattro punti la terza -.

« Questa proprietd & analoga a quella della terna di 32 specie studiata
nel § 6, ma, oltre che si potrebbe facilmente riconoscere che in questa le 32
coniche trovate, si configurano fra loro in maniera diversa che le 32 coniche
del § 6, resta perd sempre che la differenza fra le due terne (la 3* e la 4%)
¢ data dalla diversa natura delle coppie che contengono.

« Questo © lo studio completo delle terne contenenti almeno una coppia
di 1* specie. Tn una prossima Nota considererd le terne contenenti tutte
coppie di 2 specie ».

Fisica. — Sul punto critico e sui fenomeni che lo accompa-
gnano. Nota di Giunto Zamerast, presentata dal Socio BLASERNA.

« La equazione caratteristica dei fluidi nella forma datale da Van der
Waals e da Clausius, & applicabile direttamente agli aeriformi, e si estende
ai liquidi nella supposizione che vi sia continuitd fra questi stati. ssa esige
I'osistenza d'uno stato particolare e doterminato, detto eritico, in cui 1 vo-
lumi specifiei del liquido o del suo vapore saturo somo uguali, che ha una
importanza fondamentale in termodinamica, perch® coi suoi elementi critiei

si determinano le costanti di ciascun corpo, si costruisce la equasione 180-

\
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