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toniana. Abbiamo, poi, mostrato che, se 01 rappresenta una distribuzione di
densita in un dato pianeta, la

@ e o)+ S [

st de
vappresenta (') la piu generale espressione della densitdy (limitata ed inte-
grabile, per la quale, inoltre, sia valido il teorema del Poisson) corrispon-
dente ad una data azione esterna e ad un dato moto rigido del pianeta
intorno al suo baricentro (almeno escluso il caso allora indicato) intendendo
assunti, come assi di riferimento, gli assi principali centrali (detti anche,
senz'altro, principali) d'inerzia del pianeta stesso (corrispondenti alla data
azione esterna). E, naturalmente, occorre aggiungere, trattandosi. per 1 pia-
neti, di densita positive, che l'arbitrarietd della » sia ulteriormente ristretta
in modo che la (2) resulti positiva (2).
Qui desidero mostrare, anzitutto, come. supponendo ora che la g, am-
metta tutte le derivate che occorre considerare, si possa immediatamente

(*) Nella Nota precedente, al posto dell’s* che ficura nell’ ‘ vs*dr, trovasi, per

ST

un evidente errore di stampa, un s*.

(*) Che possano aversi, in ogni caso (pur intendendo positiva la 0,) funzioni del

tipo (2) tali che esistano punti in corrispondenza dei quali le funzioni stesse resultino
negative, pud mostrarsi cosi:

Si prenda

La (2) porge allora, come densitd particolar
0, + AL (st

E poiche, indicando con A una costante diversa da zero e con sy una funzione (indipen-
dente da k) della stessa natura supposta per la s, ® lecito intendere che la s sia della
forma s hsy, avremo

0y AR A (s4)).

Ora si osservi che #%(s) == 0 (giacch?, altrimenti, essendo s, = 0 sul contorno, sarebbe
ovanque, nell'interno, § =0, mentre noi intendiamo che la s, sia diversa da zero in
ogni punto interno del corpo) e si osservi, inoltre, che & anche lecito supporre }.:#:«‘l_

Infine, si osservi che

‘ 1%(s*,) dx Q0.

Sicchd esisteranno punti in corrispondenza dei quali A24%(s%;) sard negativo. E potremo

intendere la costante h cosi grande che, in corrispondenza dei punti stessi, resulti nega-
tiva o, - Aht4® (s4).




L _ e

— TGy

tendere un resultato dovuto al prof. Lauricella, dimostrando che, assegnata
estender 2 s A ST vy
’azione esterna, vi ¢ sempre arbitrarieta nel distribuire la densita
azi St ) o 4 oy

in modo che, sul contorno, la densita stessa e le sue derivate par-
e : rdine finito qualsiasi, abbiano rispetti-

‘ ziali, fino a quelle di un ordine [ - M0 Tis]
vamente gli stessi valori della ¢, e delle derivate parziali della 0,

« =) S

medesima. ‘ $
| Infatti. nell'espressione generale della densita
| . >\
| 0, —}A/"{u_\')
noi possiamo, al posto di s. sostituire §". indicando con 2 un qualsiasi nu-
mero intero. positivo, superiore od eguale al numero 2.
| ; 1 AT VI Y N
| Per fissare le idee. prendiamo » =4, e seriviamc
< 0% s
2 4 | 204 ] od _'/,__‘._A =5 2 30
Q‘:Ql_}_d'(ll'(]zg-._'/l'\ i e * 2 R
s \2) ko
) — o= \ | o4 g2 Qa3 O <
D2 22 1 43 A% 1 833
\ = 01 + 2us® ) £°s* - 4 (\ ‘ FBas L

\ : Cid premesso, s'intenda che non soltanto la s ma anche le sue derivate.
b che occorrono, siano funzioni limitate nel campo = Allora, se prendiamo
f? : per % una gualsiasi funzione limitata. che ammetta, inoltre, le derivate. che
| occorre considerare. e se intendiamo che le derivate stesse siano pure limitate,

avremo (tenendo presente come sul contorno s 0) che la corsispondente 0

e le sue derivate parziali del primo ordine avranno sul contorno stesso i va-
lori rispettivamente della o, e delle derivate parziali del primo ordine (che
intendiamo ora esistenti) della o, medesima.
A E ormai si comprende ovviamente (e ne tralasciamo. percio, la dimo-
i strazione) come si possa stabilire il teorema generale enunciato.
Incidentalmente, poi. vogliamo osservare che, richiamando la nostra

espressione generale della densita, si ricava immediatamente, e si rende

‘ } valido per densita piu generali di quelle considerate dal prof. Lauricella,
1l seguente notevole teorema (stabilito dallo stesso prof. Lauricella):
Condizione necessaria e sufficiente affinche

| 4‘/{.‘/1
sia invariante rispetto alle densiti corrispondenti ad
esterna, & che la funzione U sia armonica.

1 Infatti, ponendo in esso o — 01+ 4*(us*) e quindi tenendo presente

un assegnata azione

//.\'J
| che sul contorno s = (. = — 0, avremo
on
i [yUd‘[: (91 Udz 4 ‘ U A4*(us?) de = | 0, Uax ‘ ust4*U de.
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Sicche. data 'arbitrarietsy dell- 1medi I
. i 7 ntrarietd della 7, resnlta Immediatamente che. affinché
s1 abbia

Q’;//l == ' (/‘[J/[’I

e necessario e sufficiente che sia A = (),

Come pure, richiamando Ia nostra espressione generale della densita,
resulta ovviamente il secuente teorema :

Data l'azione esterna di un corpo z, resultano determinati ]a massa
totale del corpo. il centro di massa del COIpo stesso. gli assi principali di

inerzia. e le differenze fra i momenti principali d’inerzia.

Matematica. — Sopra le funzioni ordinatrici. Nota di Fi-
LIPPO SIBIRANI, presentata dal Socio (. SOMIGLIANA.

UNIIoNL 7 eali d;

1. Nella mia Nota Sulle funzioni or inatrici

una o pir variabili reali (*), ho definito come funzione ordinatrice di una
funzione limitata e continua /(2) in » . } ma funzione Of(z) continua
non decrescente (o non crescente). che prende in @ ... 4 tutti e soli i valori

di /(z) e per la quale e

Ivi ho introdotto anche le funzioni ordinatrici delle funzioni limitate e
continue di piu variabili rispetto al complesso delle variabili o rispetto ad
alcune sole di esse.

Alcune semplici osservazioni permettono qui di provare che se una snuec-
cessione di funzioni continue di una o piu variabili tende uniformemente
ad una funzione continua, le funzioni ordinatrici corrispondenti tendono, pure
uniformemente, alla funzione ordinatrice della funzione limite

In una lettera indirizzata al prof. Somigliana e da questi riportata
nella sua Nota, Considerasioni sulle funzioni ordinate (®), il prof. Volterra
considera un processo di ordinamento per una funzione finita anche discon-
tinua. Ma a me sembra che per certi tipi di funzioni discontinue non si

possa introdurre il concetto di funzione ordinatrice se questa debba avere

2%, pp. 694-701. Culgo 1'ocea-

(') Rendie della R. Acead. dei Lincei, vo
evisione delle bozze della Nota

sione per notare due errori che mi sono sfuceiti
he gla), devesi leggere Ox(z); e alla pag. 699,

citata. A pag. 698, linea 6* dal basso, anzic

linea H5», anziche o, Sideve legeer —-

(4=3)=0 el

Lincei, vol. VIII, serie 5% pp. 125-135.

(i) Rend. della R. Acecad. dei




