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principale dell isola. poiche ad est ne discendono tutte le piu lunghe valli
di essa che lo intaccano formando all’origine come altrettanti circhi dall’orlo
scosceso: mentre ad ovest, fra 1'Uied 1'Imtahleb e la Madonna del Car-
melo esso precipita quasi direttamente al mave, e negli altri punti ne di
scendono due o tre brevissime vallette
Nel tratto orientale fra la Notabile e San Lorenzo alla base alternano

ora strati argillosi con Pteropodi ed altri fossili per lo piu frammentizi,

fatizzati, e marne calearifere, nelle quali trovai qualche 1solato 7.2

muium o resti di Pesci Teleostei; superiormente marne simili a quelle del

n. 4 alternano con calcari a Nu od altrimentl organogenicl e con
marne assal calearifere come quelle che stanno alla base del medesimo prano !
nei colli di Ben Gemma: perd a ponente, e forse ad un livello appena su
periore, si estende il calcare a Nu 1. come 1n Gozo, un vero banco,
ricine una estesa scogliera, ampia cireca 20 km®, e prima che
lalla corrosion narina ed atmosferica certo molto pwu; sco
ul suol lelle marne assai calcaree costituita da Zithotha-
ipparentemente della stessa specl dei calcart n. 3, ancora verticali,
coi curvat 1 bass yarati. o pill neno trecciati, che si innal-
\wano pari su tu \ ) Ceres ito 1ndefinito, non cementati
u 148 | 1 ae piu antichi strati del
piano n . Relativa \ SON SS vertebratlt 1ntegri: frequen
n ¢ S ) | 1t [ N 1 di B Gemma vi ho
) l pub i l b p 1
reo ( Les jen (emma, a Ding
I 0 Q ) )ing
L g i 1co d t Fuchs il De Gregorio di
1 VI u | 1 1 1na  sen 1€C111
- vg]\].r/; — N 7’7 ) 5/ SO)L7 ) \‘-|I l
] | T ) SILL ‘ il Sor \ YOLTERI
SUD 1 1a 1 ) | 1t 1a uperfcie
nsa o i ) ( ya I pazio 1nfinito 1l
’ avdals 1 normale nei punti di g, e sfa
iliamo che la d e positiva d 1 quella rvolta verso lo spazio S.
Circa la ipernicie o, supporremo che a oddisti alle segnenti con
al 1
1°) In ognl suo punto ammetta un piano tangente determinato, va

1abile con econtinuitid al variare con continuita del punt a1 contatto:




2¢) esista un numero fisso positivo « tale che, 1ndicando con nn
I'angolo formato dalle dirvezioni positive delle normali # ed #" in due punti

gqualsiasi p e 2" di o e con il vettore zy'. si abbia
/
nn < ar

Le precedenti condizioni geometriche sono, in particolare, soddisfatte per
qualunqgue superficle o a curvatura nnita.
Ora mi propongo di dimostrare che esiste sempre una serie infinita di

deformazioni del mezzo elastico considerato, e che chiameremo deformazior

[ondamentali, dipendenti esclusivamente dalla superficie ¢ data e dalle costantl

di isotropia del mezzo elastico, tali che una deformazione qualunque di gquesto

y
mezzo e sewmpre ecuale alla sovrapposizione di un numero fAnite od 1infinito
di deformazioni fondamental

\bbiamo cosi ottenut nn estensi ¢ lel not sViuppo dl una unzione

armonica in serie di nziont [onde {el Poincaré ()

Nella presente ricerca segui | metodo tenuto dal prof. Lauricella nel

problema analogo delle funzioni armonie per le aree piane (*) ndo
pero che, ;H;Jlllj;;lln}‘ te a quanto s1 verinca pe Eww‘w\ni"ww;‘x felle funzion ]
niche nel campl a tre dimensioni, noo s Incontrerann | presente prob
di elasticita, le singolarita che il pro auricella ha dovuto considerare p
le funzioni armoniche nel pi

Dovremo, innanzi tutto, mostrare co s1 possa, dati gli spost i}
superficie, risolver problem: 1 equilibrio 1stico per m {1 sem-
plici strati elastici e, in questa prima Nota, stabiliremo appu
zione necessaria e sufficiente, all juale lebbono sodda L lettl sSpos ]
aftinche 1l i-\lrl»h":im stesso abbia na soluzione

\ tale proposito aggiungo ch sto lavoro offrird un prin S
di risoluzione di sistemi di equazioni integra i p Spe

Conveniamo che 1 punti di ¢ siano rappresentati genericamente da un
sistema di coorvdinate curvilinee ortogonall «, 3, mentre con p (¢ rap-
presenteremo un punto deter to della superfiei

Stabilita poi una terna di assi cartesiani ortogonali, distingueremo con
P&, n,{) 1l polo e con (=, ;) un punto qualunque variabile in S o in S.

Supponiamo ova date ad arbitrio tre funzioni u(e.g) , v(e,3) (a.3)

finite e continue nei punti di o, che intendiamo debbano rappresenta




e
componenti, rispetto agli assi, degli spostamenti dati in superficie: ei pro
poniamo di costruire, sopra ¢, un sistema di sempliei strati elastici V,(&,7,8),
Vo(&.7,0) e Vi(&,9,8) tali che si abbiano:
Vi(e,8)=u(e",B) . Ve(e',8) =v(c',8') , Vs(a', ) =w(c,p'),

per ogni punto (e',3") di .

A tal fine ammettiamo che esistano tre funzioni ¢(e,p) . Y(a,p) , x(«, 7
finite e continue dei punti di o. le quali rappresentino le densita dei tre
strati elastici richiesti; potremo serivere:

] l .
Vi€, 0 =5- | l9(«.8) v + (e, B)

== /({( . ‘f/) //"| [0 =

= | Sg(e,p)u do,

)_r \
(1) .
1 : ”

l ;.,’ ":41141,‘1)%/ Lo .
\V = | . ( ! —
Vals Sti==io AL 3 = A

27 Jg
I 3
= ' :./u(_’,')// lo
27T
ndicano 1 noti integrali singolari del
tell'equilibrig stico. dati dal Somigliana
Poiche funzi V(E.0.0) . VuU&g. 0.0 e V(& .1, L) debbono coin-
1l contorno o, con le funzioni arbitrariamente date u(e,B) . v(e«, ),
C ) S I ¢ 147 1(
( ) ) = > c i B)op(e.p)do
\ 2m.)s
(2) (ol B =15 g o e )
~ « P - | e T ) 1/[1/,,\ 7]
aft Jg
o 2" — o Su'" (e« . };1/ [it/‘t/_,',l.'/

[n e, 1n virtu della continuita ammessa per le funzioni gpla, ), Yla.)
x\a.p), e eranno nel punti di ¢ le pseudo-tensioni corrispondenti agli
strat1 elastici (1), tanto dalla parte di S quanto dalla parte di S ('): in

( ( I =y {
I { / applicaziony d rid equaziony funztona

A I ( to, ser. V, tomo XIII, gennaio-gingno 1907)
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dichiamole con \'ME.I/,Q,VJ‘E‘:I.;I. Vi(&,n.0) e vx(‘f-’/»;Lv 1,6)
Vi(&, 7, 8) rispettivamente.
Osserviamo, ora, che le funzioni u L i o Wk /{”’ , ... S0NO I'c_“_{uldl'l

allorehe il polo (§,%,) @ nel campo finito S e il punto variabile (z,y,32)

si trova nel campo infinito S’ e viceversa; quindi. se indichiamo con X
Y,....X, . ..., X", .. le tensioni in superficie corrispondenti a quelle de-
formazioni, possiamo applicare il teorema di reciprocita del Betti alle de-

rr "

formazioni # ., .... 4", ... u . ed al sistema di deformazioni #,» e w

di cai le psendo-tensioni nei punti di o sono V S Wia s ies s Vopiara-s 12 peLtanto

risulteranno le equazioni seguenti:

| Sule . B). X, do = D7) V (]
\ 277 27 /g
(3) | J = el —
‘lmr( 7). X o = l = V 0]

se 1l polo (&£,n,Q) s1 trova nel campo finito S

(4) ] ] : ) ]

se il polo (£.%,{) si trova nel campo 1nfinito S

Dall’'esame delle formole (3) e (4) e lecito desumere la conclusiont

se, date ad arbitrio le funzioni finite e continue u(«.p @,
esistono gli strati elastiei (1); o, eid che fa lo stesso, se 1l
zioni inteorali di prima specie (2), nelle funzioni incognite ¢, Y. x, amn
un sistema di soluzioni finite e continue, 1 pseudo-doppl strati elas

guenti

(5) W&, 9.0)= Su(e,8) X5 do

Wi(&E ., n, 0= | Sule . 3) X! do




debbono

S.

yntinnita

trastorl

dove

ae

)-doppi

7
G)i=
¢)

S e—

ae A«
ST
)€
uzion
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1
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stra (D) e

in strati elastiei semplici, tanto nel

struiti con le date fun-
(7). rispettivamente in S e in S,
uzione del problema enunciato in
sistema di equazioni integrali di

ysendo-doppi strati elastict W, , W,

ntinue #(a.p),v(e,f) . w(a, ),
S nare, nel campo S, negli strati
o strati elasticl Vs € 2, Posto.

m W |:,I’.;) '\\'(V".JHD.....

sd delle nove

potr serivere
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Ma, per 1'ipotesi ammessa, le funzioni W, , W, e W, ecoincidono con le
funzioni %, , », e w, nel campo S e con le funzioni Us U2 € Wy el campo S';

quindi, sul contorno ¢, saranno:

Wi(e', B') = u(«, B , W.(e", p') = »,(, B , Wi, ') = w, (.8 )
dalla parte di S, e:
Wile',B') =us(e", ') , Wi(c', 8" v, B) . W (¢, B") = ws(c . B")

dalla parte di S'.

Pertanto, avuto riguardo alle (8). si potra pure secrivere :

u (a , B') — us (!, B Qu(c .8
vi(e ) — v (e, B) =20 (c , A,
(o B = wse(a' , B = 2w (c’ . B :
Fovvero, per le (6) e (7)
d 4 1 N7 r ' l = =
”"(‘.7':,"‘-” (e,B:a . 6 3) (Ve — V. do
) 5 1
' = : L il s
(9) v(ed,f) == | Zu" («,B i .8) =(V, —§
/ L REy T
//'((t’.¢fl == ll/ (¢.B:e .8) =(V, — V.)do

Dal confronto delle equazioni (2) con le eguazioni (9) risulta che

sistema di equazioni integrali di 12 specie (2) ammette la soluzione
I

\gp(((.,‘i) = (V \ ) Ule . 8) = W"‘ — \"Vr‘

(10)

Vale a dire: se si sanno trasformare i pseudo-doppi strati elastici (5) nei
semplici strati elastici (6) e (7), rispettivamente nel campo finito S e nel
campo infinite S’, di guisa che si possano considerare note le funzion
VAl B Via Y/t i : ? , Vo, allova si ottiene, mediante le formole (10)
una soluzione del sistema di equazioni integrali di 1® specie (2), e pereci
si possono costruire i semplici strati elastici (1) che risolvono il prohlema
enunciato in prineipio.
K qui possiamo aggiungere il seguente teorema di uniciti.

Rexprconti. 1913, Vol. XXII, 1° Sem.




Tutte le volte che un sistema {i equazioni integrali di 1% speeic Al
ymmette una soluzione, essa e unica; 0. 10 altre pavole, sisler lei nuelet
r v anl St w'" ' ne Lasion 2) ¢ si8len

1S

Supponiamo, 1nfate, che per p = = 0, le equaziom (2) ammet

“’.‘k soluzione finita e continua nel 31HHH di o che hiameremo
o W, .y . Se costruiamo gil straty elasticy corrispondenti. aventi cioe per den
\J { funzioni @, .Y, € X1, €SSl ayrauno v Jdori nulli in superficie, e quindi

nulli t n S quanto in 8. Segue che anche le corrispondenti pseudo
SOI 1 ( f ole di discontinuita delle pseudo-tensiom
: cond g 1 Y 0, cl Limostral cita della
lel sistema (2) g Vi
I woblen e tre s elastict 1 quall sul ¢o
3 valo ) ( 3) dipende dalla risolu
mn SIS 1 qua 1 a 11 1= SpecClt quake L sua volta
and S n sisten 1 seudo-doppi 1 elastiel
Q julvalt ) O 8 canmpo S
SSim risu 3 ] Not ossiamo  affermare
e S 1stem
0
( 01
a
/ 2
Q- 1y IS
{1110d.. — Y ) /) "\ evsSicy
512 OLE S )T tata dal Socio T. Luvi-
( \ 1 ppal 0 lo stesso
) e 1 abilita del
u 1 \ I uminando 11 terzo
) O 1 O 0O con > | It [Hu\‘
( mdo la regol: I ( i ( 1 i K ilewskv.
wo da er gu el quazionl 11 |‘;I1.\|'Ilv
iend mamente | un di tempo e dando all ( jonifi
na Compie 11
| | 2 . = 7a) /
[ (2 ) Y Y3( , Yap ) ) v, Yo




