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Per quanto riguarda le relazioni geometriche tra le due quadriche co-
nincate in deformazione, aventi gli elementi lineari dati dalle («) e (%),
vedasi la Nota del Bianchi: Sulle quadriche coniugate in deformasione (*)
nella quale, indipendentemente dai risultati del Servant, trovansi determi-

nate tutte le coppie di quadriche coniugate in deformazione.

.\121"[‘6[118{,1('21. — /)A\'.\‘{’/’/‘/(;/.'rw -\"///(’ funzioni continue. Nota

di GusTavo SANNIA, presentata dal Socio E. ’Ovipro.

Consideriamo una funzione y = /(2) definita in un intervallo (finito o
infinito) T, i cui valori esauriscano un intervallo (finito o infinito) J, il
quale faccia parte del campo di esistenza di un'altra funzione 2= g(y);

sicché si possa anche considerare z come funzione (di funzione) di = in I:
i =yg(/(z)) = F(z).

Come é noto, se /(x) e g(y) sono continue in I ed J, anche F(x) é
continua in I. Ora é naturale ed utile il domandarsi se, ammessa la con-

innita per altre due, g ed F o f ed F, delle tre funzioni f/.g ed F, ne

o necessariamente la continuitd per la terza / o g.
Si vede subito che: «) se F(z) é continua in 1 e gly) é continua in i
’ ecessariamente continua in I (2).
) eremo invece che: b) se F(z) ed F(z) sono continue itn 1,
I
mo un lemma.
o \ NZI07N winua in 1 y un punto interno in
17/ J rmato da suoi valori. Fra tutti i ////////
), mpre a meno uno !"' i uUn /‘//
lmeno 8ini 1estro) d TU i valori assunti da [(x) sono
di y, » sempre almeno uno ¢" in un intorno (almeno si-
st ) ) del g ri assunti da f(x) sono tutti maggior: di y.
1 X1, m. 190
|
ise i | o {eue] . o), In J
I t1 / / nt in I la funziond
F{ = ) 0
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Che se poi ifie //'////u .\‘/////_’/’/w'h?gu/w |'/‘,//'/‘/'/l;/"i77(‘/i/r‘l gRsy. e 'l Suo estremo
superiore (inferiore), esistera il solo punts ¢ (¢").

Supponiamo che y sia interno ad J in senso stretto o ne sig I'estremo
superiore (se J e finito superiormente), e consideriamo un valore qualsiasi y,
di J minore di y. Esisteranno certamente in I almeno due punti ¢, e ¢
dove f(z) assumera rispettivamente i valori Y1 € y: per fissare le idee sup-
poniamo ¢, <_¢. La /(x) potrda ancora assumere il valore y 10 un numero
finito o infinito di valori dell intervallo (¢ . ¢). oltre che nell’estremo ¢:
ma in ogni caso questi valori ammetteranno un minimo - perche, se essi
sono in numero infinito e ¢" & il loro limite inferiore, in ¢ la funzione con-
tinua /(z) assumerda ancora il valore y
B questo il punto ¢ di cui si parla nell'enunciato. Infatti nel suo in-
torno sinistro (e, ,¢") la f(2) non assume mai il valore 7, tranne che in ¢
e quindi non vi assume neppure valori macgiori di Y. perché in ¢, assume
un valore minore y,.

Analogamente si dimostra 1'esistenza del punto ¢”. se y & interno ad J
in senso stretto e ne & l'estremo inferiore (se J & finito inferiormente)
Quel che piu importa notare & che, se y ¢ 1nterno ad J in senso stretto,

1 punti ¢ e ¢” esistono entrambi. (Possono anche coincidere. ed allora /(z)

é crescente o decrescente nel punto ¢ = ¢

Cid premesso, supponiamo. giusta lenunciato / che f(x) ed F(z)
siano continue in I. Consideriamo un valore qualunque y di J e la corri-
spondente coppia di punti ¢ e ¢ or ora definita per la funzione /¢ Se v

L ~ 3 /

non é estremo superiore di J, esisterd il punto ¢’ ed in un suo ntorne
(per esempio) sinistro la funzione y = /(z) assumeri valori tutti mir
di y, anzi questi valori esouriranao iutto u [ singstro di y. A
nisira di ¢ & pure continua F(x), quindi dato un numero positivo &. risul-

terd, per tutti 1 punti di un intorno sinistro di

F(x) — F(')| = |g(f(x)) — g(F(c)| < & .
quindi

(1) ay) —9ly) < ¢

per tutti 1 corrispondenti valori y di /(x). Or restringendo (se oce

quell” intorno. 1 detti valori y finiranno per esaurire tutto un intorno sinistro

di y; dunque la (1) prova che g(y) e continua a sinistra di y- Analogamente

si prova, adoperando il punto ¢”, che 9(y) e continua a destra di y. se y
non é estremo superiore di J; ne segue che 9(y) & continua in y, se y @

interno ad J in senso stretto.
All'enunciato #) si pud anche dare la forma seguente: se da wuna fun-

sione B(z), continua in wn intervallo 1, si elimina la variabile x col

porre y = f(x), ove [(x) ¢ una funsione continua in 1, il risultato g(y)

A
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dell’eliminasione (supposta possibile) sara funsione continua in 0ynt tnler-

vallo J appartenente al campo dei valori assunle da f(x) in 1.
In particolave: se la funzione y = [(x) continua wn 1, ammette una

funzione inversa x = g(y) in J, questa é conlinua in I

Poichée F(x) = g(/(z)) =2 @ continua in I.
| Il teorema &) si pud estendere al caso in cul y sia funzione di pin
| variabili z,, s, ...z, nel campo rettangolare C costituito dagli intervalli
I,,I,,..,I, ed ivi essa prenda tatti i valori di un intervallo J: se
Y= il on) et B (s L) = g(f (@) 5 oo s Z2)) SORO continue in G,
anche g(y) é continua in J.

Sia infatti y un valore di J (non estremo inferiore) e y' un altro va-
lore di J minore di y; siano inoltre (¢, ,...,¢n) € (€1 s - 5 €) due punti
di C. certamente esistenti, ove /(& ,...,,) prenda vispettivamente I valori
y e y'. Posto ¢;— ¢; =d;, il punto

2 = ¢, + td; (e=101,2,5:-, 1)

appartiene al campo C per tutti i valori di ¢ mell'intervallo T =(0.1),
quindi risultano ben definite nell' intervallo T le funzioni di ¢

fler 4 tdy , ..., e+ tda) = @(?)
f/(/‘(('; + ///1 Ny slalelty !",( 5= /v/n)] = (/((;1'])

ed ivi sono continue. Inoltre la prima ¢(¢#) prende in T tutti i valori del-

' I'intervallo (7', y), estremi inclusi (rispettivamente per t=10 e ¢=1).
Ne segue, pel teorema 4), che g(g(¢)) & anche funzione continua della va-
riabile y = ¢(¢) nell’intervallo (y',y) e quindi, in particolare, che essa &
continua a sinistra di y. Analogamente si proverebbe che essa e continua
a destra di y, se y non & estremo superiove di J.

Meccanica. — Sul moto di un punto attratto da piin centr:
fissi. Nota del dott. G. ARMELLINI, presentata dal Corrisp. E. AL-
MANST.

| Matematica. — Un fteorema di Paolo Ruffini sulla « Teoria
delle sostituzioni ». Nota di ETTore BorroLorTI, presentata dal
Socio E. Brancar.

Queste Note saranno pubblicate nel prossimo fascicolo.
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