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Matematica. — Sulle serie algebriche semplicemente infinite

3 ] ) fy ] RN T .
a qrupp / 4 1Rt ’!ﬂ“//w"l‘"/"/f’ a una curova atgeorica. Nota di

RucciERO ToRrRELLI, presentata dal Socio E. BERTINI.

Una curva C, di genere p possiede sempre serie algebriche oo!. non

costituite di gruppi equivalenti, aventi il genere = p; ma non ne possiede,
o i oen \llorquando una serie siffatta esiste, la varieta
acobiana V, di ( ssiede due congruenze d’indice 1 di varietd picar-
diane, perfettamente determinate dalla serie stessa (). Queste coneruenze
sono mutate in sé dalle trasformazioni (di 1°* e 22 specie) di V,; la somma
delle )] Ulelsio
2 delle dette congruenze si pud costrnire nel seguente modo:
Sia 7! la nostra serie. di ordine 7 e genere 7 p; I'z una curva ima-
oine di essa. Presa su C, una cenerica serie lineare ogni m-pla di
gruppi di y, ha per residuo un gruppo di ; punti.
) / 7 VPN ina  Seri 0= (0= T rappresentata
g ta ( luci ) picardiana V'. che, al variare della
I 71 LALO una congruenda o di indice 1, mutala in se dalle
17V bl 7 118ting e tre casi:
1) A ( T- Ly qruppi dz /} 10 equiva ente ad aleuna
tra. mw-pla. Allora le V' sono birazionalmente identiche alla varieli ja-

\ una ervea w-pla di gruppi dz ;'i equivalente ad altre ¢ — 1.

sono bir. identiche a una ben de-

erminata involuzione .. di ordine s 17/ Vis mulata 1n sé dalle [ras-

) una qgenerica w-pla di grupni di '/“, ¢ equivalente ad altre oot.
y V] 2 !

hanno la dimensione 7 — 17 ¢ sono bir. identiche ¢ una ben

ninala congrueniza o indice 1 2, di variela /;//‘///'////I///’ \\, (even-

tualmente riducibili) di V.., mutata in s aaile trasformazion:s di 1* e 2%

o1 notera che due punti di V. coniugati in I, (nel caso b), ovvero ap-

partenentl a una stessa W, (nel caso ¢). sono imagini di due re-ple equiva-

lentl di gruppi di #%.

(*) Come risulta da considerazioni di Castelnuoyo. (Questi Rend., vol. XIV, 1905).




Si noti pure che colla precedente costruzione resta individuata, a meno

di trasformazioni di 1% specie, una corrispondenza biunivoca © /ra una
qualunque V' e risp. Vz 0o I 0 =.

3. Poniamo in una stessa classe due serie quando sono riferibili biuni-

vocamente gruppo a gruppo, in guisa che la somma o la differenza di gruppi
omologhi vari in una serie lineare. I chiaro allora che le serie di una stessa
classe presentano contemporaneamente tutte o il caso 2) o il ) o il ¢): e
anzi individuano nella V,. nel senso spiegato al n. 2, la stessa congruenza S.

Possiamo allora domandarei di collegare ciascuno dei tre casi che pud
presentare una classe di serie, coll'esistenza nella classe di serie dotate di
qualche particolaritd. Di tal questione, che mi si & presentata in vavie ri-
cerche di geometria algebrica, mi sono occupato in un lavoro di cui ho testé
ultimato la redazione. Enuncio qui i principali risultati ottenuti (*): essi ri-
solvono esaurientemente la questione per le classi contenenti una involuzione.

Per ovvie ragioni possiamo intanto escludere dalle nostre considerazioni
le classi determinate dalla serie in cui ogni gruppo e equivalente a qualche
altro gruppo; ovvero dalle Serie costituite dai gruppi di un'altra serie,

}){’/ZSN/!' ciascuno pir volte. Le serie del 1° tipo, se di genere > 1,

= presen-

tano il caso ¢); quelle del 2° il caso &) o il ¢).
4. Cominciamo dall'indicare una semplice costruzione di curve C
tenenti una servie bir. identica a una data curva I's.

p CON-

Si prenda percid entro la varietd jacobiana V. di I'~ una curva C
Su questa le V~z_, di V~, imagini dei punti di I'z, segano appunto (in ge-
nerale) una certa serie y, bir. identica a I'm. Orbene. si
mente che:

dimostra facil-

Se U/\ e immersa in una variela ‘/’U'!/J'ffyl‘r//z//. di dimensione

<,
contenuta in V=, la y presenta il caso ¢); altriments presenta caso a).
ovveno il b).
5. Ci0 posto, si hanno i seguenti ecriteri:
1. Se (ra /" Serie (// Una classe non v n' ¢ //"('/,,,/ w‘,)’/]:‘r, Sta con

una !,//l‘u///Ji.um,‘, esistono nella classe /./l,'z'//"f' serie costruibils come al n. %

II. Se tra le serie di wuna classe v ¢ una involusione ¢ clica (%)
priva di coincidense, le serie presentano il caso b). Ogni mw-pla di gruppe
di una di esse é equivalente ad altre s — 1 m-ple. se ¢ ¢ Lordin T

/4 L

genere dell” involusione.

I1I. Se tra le serie di una classe v' ¢ una involusione non
che non sia una rnvoluzione cielica priva d (,’u///l’/!/t//;:" le ser:
sentano il caso a).

LV. Se tra le serie di una classe ve n'é una composta con una in-

volugione, si puo presentare ciascuno dei {re casi a) b)c). Si puo allora

(*) Dei quali in altro prossimo lavoro indicherd varie applicazioni.

(*) Generata ciod da una corrispondenza biunivoca ciclica della curva sostegno
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ricondurre la questione all’analoga per serie del tipo indicato al n. 4, o
per involugioni non composte.

6. A proposito del eriterio I, rileverd che, data su una curva C una
serie y, non composta con una involuzione) sz puo facilmente decidere se nella
classe individuata da y esistono serie composte con una involuzione. B
precisamente: presa una curva T bir. identica a y, quest'ultima indi-
vidua su T una serie y' bir. identica a C: se, e solo se, ogni gruppo di
Y é equivalente ad altri gruppi di y', la classe individuala da y contiene
serie composte con una involugione.

7. Rispetto alle curve contenenti un'involuzione (irrazionale) noterd
anche la seguente proprieta:

Tra le serie di una eclasse vi sia una involuzione J, e si considerino
le varieta 7,7, seqate su una qualunque delle V', di cui si parla al a.
da due V,_, di V,, imagini di due punti di C, coniugati in J. Allora
st ha 7=17,, ovvero eh=¢Z,, secondoche J presenti il caso a) o il b).

8. Si noti pure che:

Le serie che presentano il caso ¢) non possono essere a moduli generali.

Ksse sono caratterisgate dal fatto che p — m i integrali di 1° specie
tndipendenti della curva sostegno fornisconmo, Sommandone i valori nei
punti di un gruppo variabile, somme costanti. Non POSSONO MaL essere in-
gu/'vz///,‘ )

9. Le considerazioni del n. 2 si invertono nel seguente modo:
la varietd jacobiana \'_‘ di una curva C, possiede una congruenza
1.S. di varieta picardiane V' (mutota in sé dalle //'//S/"N“

di 12 ~"rr"‘2"’ i \v‘,c. esistono su C (e St delerminano lutle)

classi di serie che individuano in V,, colla costruzione del

2. la data congruenza N /,/,‘, precisamente Sia asseqgnata una cor-
DONALENEa DiUnivoca (0] a una dell V' ¢ la varieta /’//('//}//////// \v_> di
a4 CU 1 F-: )DVEro 7' ‘_,‘i/ lla V' e uUna /,w'/,/'//;w,/, I: 0 congruensa
d’ indice 1,2, di V; 1. 0 = essendo mutala in sé dalle trasformasion:
2. 1% 8p di V~. Allora esistono su C, (e si determinano tutte) 1‘/4/[//7;//r
serie vy, apparlenenti o una Stessa classe e bir. identiche a I'~, le r///////
individuano in V, la data congruenza S; e [ra '//l:'//// VieV: o 822
ubordinano la data corrispo idenza @ . nel senso detlto in fine del n. 2.
OsservazioNE. — Una varieta picardiana V. possiede, per ogni valore
dell"intero w, una ben determinata involuzione di ordine w?" (che indiche-

remo con J“), bir. identica ad essa, i cui gruppi sono costituiti dai punti
w-pli delle g, di Vxz('). Orbene, ocecorre notare (ved. n.
1) Se

ciato, ¢ una J° entro V-,

3, fine) che:

I., 0 la congruenza =, di cui parla U wllimo enun-
0 entro una involuzione o congruenza d' indice 1

di V= (I’invol. o la congruensa essendo mulata in $é dalle trasformazion:

(1 oy
) Castelnnovo, loc, cit,
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di V), tra le serie y ve n'¢ di costituile da gruppi di altre serie, con-
tati ciascuno o volte.
2) Se. presa una curva g di Va imagine dei punti In, la varieta

che passa per un punto di g incontra g in allri n— 1 punti, allora
ciascunn della serie y possiede 1

ad; =

) — 1 gruppi equivalenti al suo qgruppo
generico.

Matematica. — Sull’esistenza della soluzione, in problemi
di caleolo delle variazioni. Nota di LroNIDA ToNELLI, presentata
dal Socio S. PINCHERLE.

Questa Nota sara pubblicata nel prossimo fascicolo.

Fisica. — Riversibilita dei generatori elettroacustici (« sum-
mer »). Nota di P. BARRECA, presentata dal Socio P. BLASERNA.

L generatori elettroacustici (che converrebbe chiamare pit brevemente:
fonoallernatori) constano, come & noto, di un microfono e di un ricevitore
telefonico, che sono connessi attraverso un trasformatorino ed in pari
affacciati. Munendoli di due tubi risonatori (A. Larsen.

Zeitschrift 1911) danno note abbastanza pure e fisse,

tempo
Elektrotechnische
cioe correntl sinusoi-
dali con frequenza discretamente costante, regolubile tra qualche
e qualeche migliaio.

centinalo
Non & stato finora osservato che sono reversibili, cioé che alimentan-
doli con corrente telefonica dal lato dei morsetti alternativi forniscono dagli
altri corrente continua (sovrapposta ad alternata). Siccome questa disposi
zione potrebbe giovave in qualche esperienza, ne dd un breve cenno:

Prendevo corrente telefonica, col mettere in serie in una linea alimen-
tata da una dinamo ordinaria a 100 volt un condensatore da mf. Lon
questa corrente alternativa (dovuta alla commutazione sul collettore) alimen-
tava, per i morsetti alternati, un fonoalternatore tipo Larsen ed aggiustando
1 tubi di questo, fino a risonanza, si udiva in tutta la sala la nota corrispon-
dente. In tali condizioni, derivando dai morsetti continui un microampero-
metro da ohm 9.2 (un tipo Paul con un perno solo), questo andava fuori
scala e se si inserivano in serie ad esso altri 30 ohm segnava 250 miero-
ampere,

Variando di uno o due millimetri la lunghezza dei tubi (che era circa

14 cm.) si notava subito il variare della lettura galvanometrica, cioe questa

Renprcontr. 1913, Vol. XXII, 1° Sem. 101




