e B
DELLA

REALE ACCADEMIA DEI LINCEI

ANNO CCCXI.
1914

SEHISER L Q) L AN A

RENDICONTI

Classe di scienze fisiche, matematiche ¢ naturali.

VOLUME XXIII.

2° SEMESTRE.

ROMA

TIPOGRAFIA DELLA R. ACCADEMIA DEI LINCEI

OPRIETA DEL CAV. V. SALVIUCCI

1914




RENDICONTI

DELLE SEDUTE
DELLA REALE ACCADEMIA DEI LINCEI

Classe di scienze fisiche, matematiche e naturali.

MEMORIE E NOTE
DI SOCI O PRESENTATE DA SOCI

pervenute all’ Accademia durante le ferie del 1914.

(Ogni Memoria o Nota porta a pie' di pagina la data d’arrivo).

Matematica. — Swile deformate rigate del paraboloide iper-
bolico. Nota del Socio Lurar Biancar (}).

1. Si sa che la ricerca delle superficie zon rigate applicabili sul para-
boloide iperbolico dipende dalla integrazione della equazione a derivate

parziali
%0 1
() T senh 26,
ovvero dell’altra
%0 1
—= 2
() e ) cosh 26

In ambedue i casi le linee # = cost , » = cost sono le asintotiche della
superficie deformata. Ma i due casi si distinguono per cid: che nel primo,
il sistema coniugato permanente & reale; nel secondo, invece, immaginario (*).

Scopo della presente Nota ¢ di completare la trattazione coll'esame
del caso intermedio delle deformate 7igate, ove le linee del sistema coniu-
gato permanente sono reali e coincidenti nelle gemeratrici. Si vedrd che la

(*) Pervenuta all’Accademia il 5 settembre 1914.
(*) Ved. le mie Memorie sulla deformazione dei paraboloidi nei tomi IX e XII degli
Annali di matematica, ser. 38, 1903, 1906.
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ricerca di queste deformate vigate dipende, invece che dalle (a) (%), dalla

equasione di Liouville

(e) ———2¢

il cui integrale generale & ben noto. Viceversa, ad ogni soluzione @ della
equazione di Liouville corrispondono oo deformate rigate del medesimo
paraboloide, le quali hanno a comune l'equazione di Moutard per le defor-
mazioni infinitesime; che ha la forma

,):u’, p— V.
QU

Le formole che collegano le deformate rigate del paraboloide alle solu-
zioni della equazione di Liouville si applicano facilmente alla ricerca delle
corrispondenti (rasformasioni By e completano cosl le formole trovate nella
Memoria citata (del tomo XII, Annali) per il caso geunerale.

2. Riforiamo il paraboloide iperbolico

I
|
[
&N

ad un sistema di coordinate curvilinee z,,%,, ponendo

£ % s — 455
(1) X=pz, ., Y=0¢0& , Zzl—f—q#‘

- <]

talche, pel ds®, abbiamo
(2) ds® = p*(1 + =) dzi — 2pq @, &, dwo d&o + ¢*(1 + &) dss

e, pei valori dei corrispondenti simboli di Christoffel,

11 V20 22) ¢ Lo

(1Y '3 g (1Y plt i &
’ \1][____/! .50 \1_)1_0 \22)_ _EO

(2) gltaz+& ° 12y 7 (2Y 1+4a+ &

Ne segue che la curvatura K e data da

1
K T e s
p4(1 - o5+ &)*
onde, ponendo, come al solito, K=——, si avra
[

o=1pq(l + =i + &) .

|
|
|
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Abbiasi ora una qualunque superficie S applicabile sul paraboloide [di
elemento lineare (2)], e siano (z,v) le linee asintotiche di S, per i cui
parametri %, intendiamo espresse z,,&,. Sussistono allora le equazioni
caratteristiche di Darboux per le asintotiche virtuali (*):

ploe eey LI A% D2y )
Y D/v 2L %, (1Y | 2

1dloge  (12)7] [ dwe & | %o o (22) 2, &,
e e it

(1) W W W MU (1Y 2w dw
%, (11) do 224
(D) ww  (2) w w
1 2logo (12 2Zo o A%, o
+‘:2 P (2 (M iR W Du)+

2 logo o5, 25,
+[ 'Z\\J RI72 V)l i
Viceversa, se le due funzioni @y = @o(%,v) , §, = &(« , v) soddisfano le (D)
e sono indipendenti, le linee (u, ) tracciano sul paraboloide un sistema di
asintotiche virtuali, cui corrisponde un'unica deformata

Introducendo nelle (D) pei simboli di Christoffel e per ¢ i valori sopra
calcolati, queste diventano

| R Zo PO T on AT, o o
ol S e
waw 1 + af -+ En W W W
ol (e ey 250 )
14 a5+ &\ e w W
(3) 2K E X £
%o _ So XL, Dazo Dfo D>°
qbu)u_l—{—xg—i—ﬁ( R DU+ % M)+

e . (Da'o 6, ALy ﬁ)
1+ 234 &\ w w W M

Supponiamo ora, di piu, che la S sia rigata, sicché le sue asintotiche
di un sistema saranno vettilinee; poniamo le » = cost, ed esse corrispon-
deranno alle generatrici di un sistema sul paraboloide, diciamo, p. es., alle

1Vp @ - 1/q & = cost .

In tal caso dovra essere 1/;: #o - 1/ &, funzione della sola v, ciod

4 p—+1&—:

(1) Ved. la traduzione tedesca delle mie Leazioni (2* ediz. pag. 214).
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questa & un'equazione del 1° ordine da aggregarsi alle (8), che possono ora

seriversi
- a2 . LD o —Wo /> .§1)
| Ve s 2bulog(l+.x.\—}—w).(1 e
_— l Pl e o — Wo = DE(\_)
' 1 P bz'___'.’,)ulOgu_*_‘l"-"_’“)‘(1 Y RN

e rientrano, per la (4), 1'una nell'altra, onde basta surrogarle colla loro

differenza:

> P) o DJ'O = 350 P) ° -2 1
o — e 22 ) =L log(1 + 23+ 8D) (V).
(%) W 10°( W Ve, ) w ~h&i Sl

Se introduciamo le due nuove funzioni incognite

P oS = - %,

m=1p>2  L=Veg,
le (4), (5) diventano
- — Xy
N K g

e/
Ut
=)

(6) $o 7o $o+ 2o
foe Mot L Lty e ol
== log (§o — 10) = = 0g ( + 25+ 5 -

L'ultima, integrata, da
(7) Lo — 1o = V(1 + 2t + &),

dove V indica una funzione della sola »; ed & anche {o + 7o funzione della
gola v, poiche

2 P = — &,
—=NE ) § e o e ( = —_— X
\u(50+'lo)—‘hu(1]’ L 14 ~ )'_O

Disponendo del parametro ». possiamo rendere, nella (7),

1
V=
>o+ 7o
@ Cosl o, &o, 7o . Lo risultano legate dalla relazione quadratica
(8) o+ &+n—G=—1.
(*) Si avverta che non pud essere
—dZo — 35
Ve, Tl

altrimenti anche le generatrici ]f?r,,—qu'o:cust del paraboloide sarebbero rimaste
rettilinee, e la S coinciderebbe col paraboloide stesso, caso che naturalmente escludiamo.
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Introduciamo in fine una quinta funzione incognita 6, ponendo, secondo
la' (61)1
s 5 L
1q DATZ —1p D%
. = — e (M);
So + ']0 So + '70

avremo cosl le formole

3 DEO 86

€ Sael ;
YV ]i (’/0+Co) T I/; (770+‘:o)
(9) Dy Mo % _ L
) P il LW Y
Mo Ko
\ MW 1 Qe T

Ma dalla (8), derivata rapporto ad , abbiamo

oy o o 2o Mo

& bu+'"3u=€"$_7]° W g

e, combinando colle precedenti, risulta
ﬂ=ee(x_g__§o_) lci=_ee(_x_g_ﬁ>
R Vp V4 Ll e 14
Dopo cid, le condizioni d'integrabilita per le (9), danno concordemente,

Moy o (& ) _ 28 .
ST T (1/5 1",}) AR OF

e, derivando la (8) rapporto a v,

M, R 00 oS0
_,70%_,_%&:&_,;_5:

o fp Vg
onde risultano le nuove formole
[ Ao 0 o
= — ===
5 W W I/p
Ko o i 3_0 —§°_
? W Dv%_}-]a'

(*) Cid suppone positivo il valore comune dei due primi rapporti; in caso contrario,
si ponga = —¢% e si proceda nel medesimo modo.
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Riassumendo, abbiamo per le quattro funzioni incognite o, Sihme i So
il secuente sistema differenziale lineare ed omogeneo:

) - 0
AT e - RN ¢ "
=0 ('}0+30) : Em— (o +N‘) '
L I'p Che I'q
: - - 5 3
A, o Lo <o ) Ao 0 Lo ‘0_)
—_—= — — . - = — ¢ - = .
R | p 1q QU | p 1q
(10)
AL, o R o Mo g r Ty
=0 - . - . N — T al T
W 1p PIA 14q 12 W I'p
e 20 )
S S
W W 1q

In fine, formando le condizioni d'integrabilitd anche per 7, ., tro-

viamo l'unica equazione per 6
%6 1 1 8
= (f +-).é,
U W P q

che ha appunto l'annunciata forma di Liouville. Per semplicita, noi sosti-
tuiamo al paraboloide un paraboloide simile, ponendo fra i parametri p,q
la relazione

1 1
11) =) S T
( P9

talché 1'equazione di Liouville assnme la forma normale

(I

3. Inversamente prendiamo per 6 una qualunque soluzione della (I).
Il sistema lineare omogeneo nelle quattro funzioni incognite z,%&,7.{ di

YD
AL s = & 20
————=(g+0 , =2,
i I'p S,

Sl I e

AT Y, RSN L e
A I p ! v 1q Ay W ]17’
PI§ L &
B S
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risulta illimitatamente integrabile e, per fissare una quaderna (z,&.7,{)
di soluzioni, basta prescrivere ad arbitrio, per un sistema iniziale (u, v,)
ai valori delle variabili, i valori di z.&,7,¢.

D'altra parte, il sistema (A) possiede, come subito si verifica, 1”inte-
grale quadratico

(12) a? -+ £+ n — £ = cost,

ed alla costante del secondo membro si pud dare, disponendo dei valori
iniziali, un valore arbitrario. Ad ogni quaderna di soluziomi (x,.&,.%,.%0)
per la quale la detta costante abbia il valore — 1, corrispondera per quanto
si & visto, una, ed una sola deformata rigata del paraboloide iperbolico.
E poiché in una tale quaderna (z,,&,,7,{o) restano ancora arbitrarie tre
costanti d’integrazione, concludiamo:

Ad ogni solusione 0 della equasione (1) di Liouville corrisponde una
tripla infinita di deformate rigate del paraboloide iperbolico; ad ogni
deformata rigata corrisponde wuna sola solugione 6 dell'equazione di
Liouville.

4. La ricerca delle formole effettive per le deformate rigate del para-
boloide corrispondenti ad una data soluzione 6 della (I) pud spingersi pill
oltre sino ad ottenere queste formole espresse per quadrature, fondandosi
sulle considerazioni seguenti :

Dall’essere il sistema (A) lineare omogeneo, coll integrale quadiatico
(12), risulta che, indicando con (x,&,7,8) e (z",§,% .{) due quaderne
qualunque di soluzioni, distinte ovvero coincidenti, sard costante I'espres-
sione (*)

R —=gx' + & + 9y — L.

Noi diremo che le due quaderne sono armoniche se si annulla 1'espres-
sione 2. Si osservi che, se si interpretano z, &,7,{ quali coordinate omo-
genee di un punto nello spazio, ciascuna quaderna di soluzioni (z.&.%,{)
fissa, per ogni sistema di valori di #,v, un punto nello spazio, onde si
otterranno due quaderne armoniche di soluzioni

(@,&,9,8), @.&.7,0),

scegliendone i valori iniziali per modo che i due punti rappresentativi cor-
rispondenti siano coméugati armonici rispetto alla quadrica (Q) di equazione

(Q) &L —=0.

(*) Basta osservare che si ha pure la soluzione

(az 4 b2’ , ak+ b8 , an+ by’ | al 487,

con a,’ costanti arbitrarie.
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E anche da osservare che questa quadrica & a punti ellittici; ed un punto
(@,§,7.0), che non giaccia su (Q), sard esterno od interno, secondo che
la costante del secondo membro in (12) & positiva o negativa. Disponendo
R del fattore costante arbitrario in 2,&,%,{, noi intenderemo di normalis
sare queste coordinate col rendere

a8 49— = 1 nel punti esterni,
| a8 4 —*=—1 nei punti interni.
1
Cid posto, consideriamo un gqualunque tetraedro P, P, Py Py autoconingato
rispetto alla quadrica (Q), onde [essendo (Q) a punti ellittici] uno dei
quattro vertici, poniamo P,. sard interno a (Q); gli altvi tre, P,, Py, Pg,
esterni. Ed ora, corrispondentemente ai quattro vertici P,, prendiamo quattro
quaderne
(e SRR Tt (8 == QW12
di soluzioni normalizzate delle (A), che si riducano rispettivamente, per
‘ U=1Uu, , v =10, alle coordinate dei quattro vertici. Cosi avremo quattro
quaderne di soluzioni, due a due armoniche, che diremo formare un felraedro
coniugato di soluzioni. Ne consegue che il determinante
] \
4 ToV— 1 S e IR 1 e T 5
) : & 3 N Sig =1
(13) —
Lo ) & y Ut - = 1li=]
L3 ) s I3 » —&y—1 }
sara ortogonale per linee, indi anche per colonne, ed in particolare sussi-
1 steranno le formole
! \ i+ 2+ a3 =1+ z}
' (14) / +8+8=148
EAR +£352+J3§3=J050
!
/ 5. Corrispondentemente al tetraedro coniugato
i (T 3 &5 1y &7) =10, 1", 2/ %8
di soluzioni delle (A), consideriamo le tre espressioni differenziali
|

pxidzy — ¢&; dE, (t=1,2,3),
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che risultano differenziali esatti. E invero abbiamo, per le (A),
pai darg — qEi dE, = — ¢ (o + &) ( pai 4 1/¢ &) du +
+ (Vpmomi — 1980 &) dv ;

o si ha identicamente, per le (A) stesse,

LI s > z =
2 IPme@e — 160 = — % [ (0 + &o) (VP 4 Vg £)] =
— ¢ (L = fi—) W pai+ V&) — Ao + &o) (i 4+ &)
Vp 1y

Se indichiamo con ¥, ,ys, s le rispettive funzioni di #,», di cui le
tre dette espressioni sono i differenziali esatti, abbiamo

(15) dyi = paide, — q & d&, (=1, 2,695

ovvero, esprimendo per %, v,

S — L) (ot Va8
(16) e (G=1,2,3)

= =V]77jo-l‘.‘—1’(;§o§i-

formole che definiscono y, , s, 7s per quadrature, a meno di tre rispettive
costanti additive. Risulta inoltre, dal calcolo sopra eseguito, la formola

% o2 SN e ) e,
(1) =T ) et Vs — fn 8 (st
Ed ora interpretiamo #,,#s,ys quali coordinate cartesiane ortogonali

di un punto nello spazio. Questo punto P = (y, , > ,s) descrive, al variare
di u,v, una superficie S, il cui ds* calcolato dalla (15), con riguardo alle

(14), e dato da -
ds? = p*(1 + @) dat — 2pg @, &, dwo d&o + ¢*(1 + &) d&3,
cios combina per, la (2), col ds® del paraboloide iperbolico. Ma siccome
dalle (A) segue
P) — =
;u(l"’wr+1f/§,-)=0 (r=10},1525:3)),

dalle (16,) vediamo che, sulla S, ciascuna linea » = cost ha costanti i coseni
di direzione della tangente, ed & per cid una linea retta cui corrisponde
sul paraboloide una generatrice

10 &0 + 1/ & = cost;
RenbpiconTr. 1914, Vol. XXIII, 2° Sem. 26
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| dunque: La superficie S, definita per quadrature dalle (16), é una defor-
mata rigata del paraboloide, le astintotiche 1‘(?//1'«'/'//:‘8 v = cost corrispon-
dendo alle generatrici del primo sistema 1'p o —+ 1/¢q & = cost .
i 6. Confermiamo quest ultimo risultato e in pari tempo proviamo che
3 le u — cost sono, sulla S, le seconde asintotiche (curvilinee), come segue:

[ coseni di direzione, che diciamo Y,, Y., Yy, della normale alla S,

sono dati, per le (16), dalle formole

Yo Si— so Wi /0 S

Ve —nt V14 =+ &8

[l

e se li normalizziamo, come nelle formole di Lelieuvre (Zesionz, vol. I,

l S 77), col moltiplicarli per
. 3
4 18 S 1 o
’ to=\pq-11+a+%,
essi risultano proporzionali, pel fattore costante j py . a1 tre binomii

(18) @i = 1o $i — So Vi -

[ Dalle (A) deduciamo, per le derivate delle e;, le formole

e 2, &o . X &
2 — = u,f+§.1—v'(',\\+_t.\)(f )
| =2(2—)

§ T Ve 14 $

(19) 1
2 dq; 1 ; -
i / L = —({, 2 —J‘o:l—i— (Do Si — § Il',)
\ A1 1'p I

e di qui le identita

N7 “:Z’ )_(' -0 . N 0% )‘ZL'=“‘
- U U — W w
le gquali provano appunto che sulla S le linee (x,v) sono le asintotiche.
Se calcoliamo poi dall’una o dall'altra delle (19) la derivata seconda
P77 . -
i’- mista ——— . troviamo semplicemente
ey
r Del{,' 5
— =€ ..

, du Y
] Si vede dunque che. per tutte le deformate rigate del paraboloide,
; nell'equazione di Moutard per le deformazioni infinitesime (Zezionz, vol. II,
1 § 226):
¥ ")
i — = M@® ,
' du W

il coefficiente M = ¢° soddisfa alla equazione di Liouville
|

¢ log M
U Y

=M
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Ne segue che le oo® deformate rigate corrispondenti ad una stessa 6 hanno
a comune l'equazione per le deformazioni infinitesime.

7. Colle formole attuali pagsiamo ora ad esprimere le trasformazioni By
della teoria generale (Zezionz, vol. III, cap. I) per le superficie rigate ap-
plicabili sul paraboloide. Possiamo limitarci a considerare il caso che il
parametro % nel paraboloide omofocale

e 7 TR

p—hk qg+*k
sia positivo, compreso fra (0, p), poiché l'altro caso di /4 giacente mnellin-
tervallo (— ¢, 0) si oftiene scambiando p con g .

I chiaro che le indicate trasformazioni B, dovranno corrispondere a
formole di trasformazione per le soluzioni della equazione di Liouville. Queste
si ottengono semplicemente come segue: Indicando con ¢ una costante arbi-
traria (non nulla), si consideri nella coppia (¢,6) di funzioni incognite di
u,» il sistema di equazioni

" 6 6
\ M,J) =S Dl
(11) o
6 -+ 6 2 () — ()
/ A ) = —senh g
P ¢ 2

dalle quali, derivando la prima rapporto a v, la seconda rapporto ad u, e
sottraendo, segue

%6 h.
QU :
e sommando, invece,
2!
0w
QU

Le formole (II) legano adunque le soluzioni 6, 6" della (I) per modo
che, fissata 6, il sistema (IT) per 6’ & completamente integrabile, e la sua
soluzione generale 6, contenente, oltre ¢, una seconda costante arbitraria,
soddisfa ancora la (I).

Essendo ora 6,6 una tale coppia di soluzioni della (I), legate dalle (II),
abbiasi in corrispondenza alla prima soluzione 6 una deformata rigata S del
paraboloide data dalle formole (16) del n. 5, mediante un tetraedro coniugato

(x)'1§r17]l')§r) (/':UL.Zd)

di soluzioni del sistema (A).
Ponendo, per brevita,




o S e S A i, e S s e e e S R

l —lh =

& facile verificare che le seguenti formole di sostituzione lineare

|
= — A —— (l — %) 1 /) & -+ 2¢(n coshw — ¢ senh m): |
- {3+ (1 Ml =)
E 1 N o 'y 3 4 )
A e e e ' (14e)ppE —2e (y senh @ — £ cosh (u)\»
. o — '
)
e = 417 - ‘_ 2¢ coshw @ — 2¢ I L senh w & 4
i
1 (21) {ac +p(l — o) ! I
) -_ —
4 + (cosh 2@ —¢®) [ py, —senh 2w [ p {:
| e Bl s iy
, { = — ::30 senh w2 -+ 2¢ ! P cosh 0l —
14 £ p(1 — o) I'q
l — senh 2w | p y -+ (cosh 20 4 ¢%) | p :: |
conducono da ogni quaderna (2.&,7.{) di soluzioni del sistema (A) ad |
‘ una quaderna analoga (2'.&,%",{') relativa a 6'. )
Inoltre, segue dalle (21), identicamente, !
| 2 E g — =t — 0 |
s e per cid il tetraedro coniugato di soluzioni (2, .&.,%.,{,;) viene cambiato
2 in un altro tetraedro conmiugato (x.,%.,7y.,{.). A questo secondo tetraedro
¥ coniugato corrisponde una nuova deformata rigata S" del paraboloide, definita
alla sua volta (a meno di una traslazione) dalle corrispondenti formole (16)
?‘Z/', or/.." wr =R )
\ T ¢ (o + &) (Fpxi+1¢&)
(22) .
| 2% == il g = o
— ={pnpz:— /g5 &: -
i S0 A 17 S0 &
;
. Ora diciamo che, collocando convenientemente S,S' nello spasio, si

possono rendere falde focali della congrnenza rettilinea W formata dalle
congiungenti i punti corrispondenti. Questo si oftiene colle formole

\//, \//,

(23) yi=yi+1

dando ai coefficienti /,m i valori seguenti :

\ ! =%; senh (5,1, — £ols) -+ cosh w (585 — Corgo)
4c* +p — ¢2)? 0

| 24)! Ve Tp(_l c?)? (& =+ 70)*

; m——_2eVpe Lt

| 4c? —f—/l(I—?’ﬂ’ Cot-75
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11 calcolo del valore del parametro % pel paraboloide omofocale si ese-
guisce facilmente procedendo come al § 89, vol. Il delle Zezioni. Per
questo si cambino le formole (23) dalle coordinate =, v alle coordinate
2y, & invariabili per flessione, ¢id che da

’ R Y i
(25) yi=yz—l—lb%z+ﬂb%0-
ove
\ A= 2 —ws’—2cx + (1 — ¢%) 1/ p (1o coshw — ¢ senhw))
| T e p(T— T 4 : 9
) 2¢ I/;)' ’/_ ' —
/ = m;? 1/_,;320://—550—(1—'_02) ]/p(l/osenhw—Cocoshw)g .

Se si tien conto della identitd

(mo senh @ — &, cosh ) — (1, cosh w — &, senh.w)®* = 1 4 af - &,

si trova per % il valore seguente:

dc*p
(25) b= TVap v
Come si vede, & qui 4 positivo < p, e il valore singolare #=—p, appar-
tenente alla parabola focale del piano yz, corrisponde a c¢*=1.

8. In fine noteremo ancora la forma semplice sotto cui si presenta qui
il teorema di permutabilita per le trasformazioni By delle deformate rigate
del paraboloide iperbolico (Zezzonz. vol. III, cap. 1V), bastando indicare il
corrispondente teorema di permutabilitd per le soluzioni 6 della equazione
(I) di Liouville.

Siano ¢,, ¢, due costanti qualunque, i cui valori assoluti siano perd
diversi

le| = e2l 5

e siano (6,6,), (6,6,) due coppie di soluzioni delle equazioni di trasfor-
mazione (II):

0,+6 6,+6
— 6 — 26, — 6 =2
GM=2615 2 \—(‘——);—20902
AU U
A0,+6) 2 0,—0) / 6. +6) 2 6 — 6)
( e senh (\-——2 Y senh( 5 ) 3
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Esiste una quarta soluzione 6 della equazione di Liouville legata alle
medesime 6, , 6. dalle medesime formole di trasformazione, ma colle costanti

¢, , ¢y invertite, e cioé:
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Questa quarta soluzione 6' risulta determinata, in termini finiti, dalla formola :
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Matematica. — Sulle piz generali equazioni integrali ed
integro-di fferenziali ad una variabile. Nota di GIuLIO ANDREOLI,
presentata dal Corrispondente R. Marcorongo (V).

1. In questa Nota ci proponiamo di trattare un tipo di equazione inte-
grale generalissimo, che comprende come casi particolari, tutti quelli sinora
considerati.

L’equazione sia la
A) glz)+ 2 \_ A No(zy) ¢ly) dy = [ (x) .
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Escludiamo per ora il caso che il sommatorio diventi una serie. No-
tiamo perd che se le N, dipendono da un parametro w, si possono com-
prendere anche le « belastete Integralgleichungen », recentemente conside-
rate dal Kneser.

Si vede subito che un caso particolare, a cui del resto si riducono le (A),
si ottiene se # =2, e

g2:{z) =0, {/1(-’/))3‘) > New‘f/):—Nl((lffl):N(:l'y)

’l) Pervenuta all’Accademia il 16 agosto 1914.




