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; } zioni « sostenute -; tuttavia le contrazioni dei detti gruppi sono sempre meno
.? N alte. sia di quelle che il muscolo eseguiva prima di subire I'azione dell'acido
| carbonico, sia anche di quelle che eseen1 durante la successiva restaura-
i zione in ossigeno.
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'\‘ N Fig. 6.
|
' \ ik Ma sul fenomeno descritto da Broca e Richet, da Waller e da vou Lhota.
ki tornero nelle Note snccessive.
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i Matematica. — Sopra un’applicazione della convergenza in
il | media. Nota II di Pra Navri, presentata dal Corrisp. G. BAGNERA.
AT
[ ’ 1. Dimostrerd la seguente proposizione:
i Sia
) ) ,
(1) [(8)=" a, e~
n=1
I
i una serie di Diviclilel, apparienente alla classe considerala nella Nola 1
i ¢ convergente nel semipiano ¢ > f. Posto
} /‘(RJ:CC(O‘,[),
{ condizione necessaria e sufficiente perché a(c,t). al tendere di ¢ a
) per valori maggior: di 3. converga in media, in (— o, - o), verso una
i funzione p(t). ¢ che lo serie
| < 2
\ V ‘an;2 cis "ﬂ
k n=1
,‘ . Sia convergente..
|
)
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Posto
Uy = 0ty + i By,

se la (1) converge nel semipiano ¢ > 3, in tale semipiano convergeranno
pure le due serie

Q0
S ayemier,

o0
fu() = Boo—n .

n=1

Per ¢ > g si avra, per la (4) della Nota I,

. 1 o © =
lim T \ {/‘1(5 + Z'[) \2 dt = lai 0A~‘_’A,La

W==00 e

e
mhgs g = o
lim T | fo(o' 40) |2 de =D B2 e~ “4n?
W=0 S J—w n=1
e percid
1 ™o w0
limsess s |/ (s)|? dt = D \(/,,‘Ze_‘l"“ 3
w=w <® ) _ n=1
cioe
s © i
lim oo a(ol)|?dl = > «z,,‘fe““‘"“ .
w=on 20 | =

Se 1'insieme delle funzioni «(o,¢), al tendere di o a 8 per valori
maggiori di @, converge in media, in (— o, - o0), ad una funzione p(¢),

si avra

W) 0

q 2 & 3 Gy

2 lim o) 2 dt = lim Y-l |2e—2" .
o | £ v
w—o0 “ )( s lT:,f—J‘*(' n=l1

coningato di un numero complesso «,

[nfatti, rappresentando con « il

abbiamo
Ip()f =a(e, ) +p) [p(0) — «(7,0)]
+p() [p(t) —elo, )] —Ip(t) — (@, O,
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e percid, applicando 1'ineguaglianza di Schwarz,

. giw t)|* dt \£ 2 ,—24,0 | < 1 \
= ) (¢ — AIFGE AR ==
2wu _’l/”( | = dal ‘_)w(
w
3 .)\ 1 v 2 Jf .
(3) +~' 9 | PO dt
S/ —

1 M
o, \ lo() —a(o,f)*de.

Fissato e >0, determinato d in modo che, per tutti i valori di o sod-

disfacenti alla condizione 8 <o << g d, sia

~w
limallp'.)— |p(t) — (o, )2 dt < &,
n=0oC Zw
== —w
e posto
d 1 i‘“, =
L= hm:np s [p(D)]? ¢
w=0n e

si trae, dalla (3),

~w o
(4) limsup | — | |p@)PPdt— |anl?e—
=0 2(’)'7 — 0 n—1

Se si fa tendere w ad oo in modo

| 0
< ey
L'——-\ aqice. 4 'I‘<"

o0
lim O g, |2 e 2%0
a=f-+0 n=1
cioe
a0
> Uy |2 e~ %P =1,
n—1
e percio, finalmente,
: w 5
lim = p (1) dt=> |a
o o Zm gl n—1

La condizione enunciata @ dunque necessaria.

—w

K

w
a(o, )|} dt— )
i
=0)
1
20w \
—w

tw (
[p () —a(a,/)lif/t\
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Essa ¢ sufficiente. Infatti, quando & soddisfatta, si pud costruire una
funzione p(¢) per la quale si abbia
Metgleaife v o o =8
lim S p(@) e dt —= @, o4 (=l )
w=co ‘m‘ —®
e
: 1 "\u} . w o
lim — pPOIFdt=> a,2e=24p (1),
w =00 2(4)' 25 n=l
Si avrd allora
. 9 & >
liin T ’ 1P () —e(o, )P de= |a,| (4B — ¢—o)
w=o =7 J—w =

La serie che comparisce nel secondo membro di questa relazione con-
verge uniformemente rispetto a o, perche il suo termine generale non su-
pera |a,|? e—*f; essa rappresenta una funzione continua di o che si an-
nulla per 0 = g. Dunque

w

‘1’({) S (‘(G. /) 2 (l[g‘. 0:

0]

lim lim -
c6=f~+40[w=0n <@

cioé 1'insieme delle funzioni e(o, /), al tendere di o a 80, converce
in media verso la funziore ;(¢).

2. Il teovema del prof. Pincherle, richiamato nella Nota I, & facilmente
estendibile, come 1" A. osserva, al caso di una funzione analitica. regolare
entro un'area semplicemente connessa, limitata da una linea analitica. quando
si sa che la parte reale e la parte Immaginaria di ¢ (x) tendono in media a
funzioni di punti del contorno, sommabili insieme coi loro guadrati, allorche
la variabile tende al contorno in dipendenza alla variazione di un opportuno
parametro. C

Un’estensione analoga si pud fare per il teorema da me dimostrato sulle
serie di Dirichlet; ¢io & in relazione col fatto che alla (5) della Nota I si
pud dare una forma piu generale.

) |

\_ﬂ,, e~ gia una serie di Dirichlet della classe considerata nella i

n=1
Nota I, convergente nel semipiano ¢ > @; s, sia un punto di tale semi- !
piano; o (z) ed w(z) siano due funzioni continue di una variabile reale «,
definite per tutti i valori di = tra — oo e 400, dotate di derivate continue, i

(') Pia Nalli, Sopra una nuova specie di convergenza in media (Rendiconti del
Circolo matematico di Palermo, tomo XXXVIIT, 20 semestre 1914, pp. 305-319); Aggiunta
alla Memoria: « Sopra una nuova specie div convergenza in media » (Rendiconti del
Circolo matematico di Palermo, tomo XXXVIII, 2° semestre 1914, pp. 320-322).
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non entrambe nulle, salvo eventualmente in una infinitd numerabile di punti

non avente punti-limiti a distanza finita. Si abbia ancora

o(—7)=0(v);

o () =0 secondoche ¢ 7=, e
= =

lim |w(7)|=o.
7| =

Finalmente, denotando con 7 un conveniente numero positivo, si abbia
(5) o,—n>0(1) >p8+1,

qualunque sia il valore di =.
Definita G (s) come nella Nota I, si avra

~ o) Fim(@)

1
(6 F(sy) = li - : 7(s) G(s — s s
2 ['\S0) =l=m/ L")(*") — (= x) J/. fiLs) Sl '0) G !

o(— 2)f+io(—2)
dove U'integrazione ¢ estesa all’arco della curva [formate dai punti

o(v)+7w(z) che va dal punto o(—ax) 4 iw(—x) al punto o(x)-47w(z).
Infatti, essendo il prodotto /(s) G (s —s,) funzione regolare della va-

riabile complessa s nella striscia limitata dalle rette o=p3-+4n, e =0, —17,

S1 avra
1 “'T(‘\f:—-f/u‘ ) *w(z)
; [(35) G(s—so) ds=\ [(o(x)+ it) G(o(x) — s, F 21) dL .
o(—2z)+10(—2) Jw(—z)

Ma, data I'assoluta convergenza delle due serie
= ” >/.7 " .
a /.7-"""‘“" r) —‘L“') - N (l;,"wm' ) So——11)
n=1 n—t

che rappresentano rispettivamente /(a(z)4-it) e G(o(x) — s, + 4t), si

pud scrivere
.

»
(0(z) +1dt) G(0(x) —soF-it) = > a,e mlo(@)Fit) ghnlo@)—s01h),

N . . . . 3
Il ‘modulo del termine generale della serie doppia, che comparisce in

55

questa relazione, non supera | a,|¢” al77) =) . guindi la serie con-

verge uniformemente, rispetto a £, nell'intervallo (w(— ), o(2)). Si avra

‘liimlll"f
(o) o )
f(o(z) + it) G(o(x) — so 4 it) dt = [w(z) — o(— x)]> ane™** +
o(— ) =
ol
+ \— O €—~;‘., o) (,7. (0(2) — $0) /,’3.,,,—),,)"‘ ’M'

min

 J o —
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"{u{‘/‘)

lm—ha)it g,

= [ (50) + Dty ¢ He0) ghuo@) —s9) LoA=)

e @) —o(—a)
Si ha intanto
w(w)
6(zm*xa) it
Jol—z) _ 608 {An — 4n) o () — cos (A, — 4,,) w(—2x)
o(@) —w(— ) [0@)— o(— &) 1Gm—4)i
lm— n L)imz=8 m—}vn — & 3 3
_I_sen{ A,) w(z) — sen (4 ) o .[):—ZSQ“ e

[0(x) — o(—z)] (An — 4,)

essendo & e & due convenienti valori compresi tra (A — 4,) @ (— )
e (4w — 4,) w(z). Tenendo conto di questa relazione e della (5), si con-
clude che il termine generale della serie che comparisce nel secondo membro
della (7), se per qualunque % & 4, = 0, non snpera 2|a,| e+ ,—Ann
che ¢ il termine generale di una serie doppia convergente; quindi la serie
che comparisce nel secondo membro della (7), i cui termini sono funzioni
di &, converge uniformemente rispetto ad z; e, siccome ognuno dei termini
tende a zero quando x tende ad oo, anche la serie avrd per limite zero
quando z tende ad oo . Resta cosi dimostrata la (6), che comprende, come
caso particolare, la (5) della Nota I. La dimostrazione viene leggermente
modificata se qualcuna delle 1, & negativa.

Matematica. — Sulle varieti algebriche con sistemi regolari
di integrali riducibili. Nota di GarTaNo ScoRrza, presentata dal
Corrispondente G. CASTELNUOVO.

In un lavoro d'insieme, che sarh pubblicato altrove, verranno raccolte,
rimaneggiate e approfondite le ricerche che, da un pezzo in qua, son venuto
facendo sulla teoria degli integrali abeliani riduecibili (*); e verrd anche
lumeggiato il fondo aritmetico comune a questa teoria e alle teorie affini
(trasformazione delle funzioni abeliane, funzioni abeliane a moltiplicazione

(*) Scorza: a) Sugli integrali abeliani riducibili, Note I, II e ITT ‘qnesti Rendi-
conti, 7 marzo, 21 marzo e 7 novembre 1915); ) Le varieta algebriche con indice di |
singolarita massimo, Note 1 e II (ibid., settembre e ottobre 1915); ¢) Sulle varieta
algebriche con sistemi regolari isolati di integrali riducibilt (ibid., 21 novembre 1915);
d) Sulle varieta algebriche con infiniti sistemi regolari di integrali riducibili (ibid.,
19 dicembre 1915). §




