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sedute da questo: Interessante & la forma dell’equazione in analisi

POs

7

juelile

ordinaria di un tal complesso, e che si deduce ovviamente dalla (10).

Suppongasi, infatti, che (essendo ;. ..., éx i vertici della pir. un. orto-

oonale di rifer.) sia:

si avra da una parte:

ywvendao posto, come d uso,

Xg = ({1 P2 “II‘ L2 Pan —+ 5 Piz) €1 €2 €3 T (4 Pas — ta iy LiPra) € €2 ey
+(—tipss Tt tapra T Up 25 €1 64 = (f2 Pas — 3 Pas = Li Pss) o
D —3s.8
1( sara:
(5, Xg | SIX,) =1( 81 Pas—+ S2Par 82 prz) (81 P2z 4 S2 a1 + S5 P12)
L 8y Pas — Se Pra =S4 Pa2) ‘f/'.: — 83 P4 ‘*‘";/"1:)
- (— 8y Pss =+ 83 Drs T 84 Pa1) (— 1 Pas - 85 Prs - 8¢ par)
L SaPsa— 83 Pas F SiP2a) (S Pas — 85 Pas - SiPas) =0

'equazione in discorso.

latematica. — LZes équations différentielles lindaires d’ordre

infini et ['équation de Fredholm. Nota di TrRasaN LALESco, pre-

itata dal Socio V. VOLTERRA.

Dans un travail antérieur, mous avons montré que, dans des cas tres

iraux, la résolution d'une équation intégrale du type de Volterra est

équivalente 3 un probléme de Cauchy, relatif 2 une équation différentielle

linéaire d'ordre infini et nous en avons tiré la conclusion que l'introduction
dans 1'Analyse de ce mnouvel instrument analytique établit une liaison de
continuité entre les équations différentielles d'ordre fini et les équations aux
dérivées particlles. D'oui sa grande portée dans cette derniére théorie ainsi
que 1'étendue variée de ses applications.

11 est intéressant de développer sur 1'équation de Fredholm des consi-
dérations analogues. On peut y parvenir, a 1'aide d'une suite remarquable
de noyaux qui s'introduisent naturellement dans les problémes bilocaux de

la théorie des équations différentielles linéaires d’ordre fini.
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| Prenons un intervalle ab (2 < b) et definissons & l'intérieur de cet
intervalle, la fonction G,(z,y) égale & § si 2 >y et & — 3 si 2 <y:
pour x =y, posons G,(z,z)=0.
Considérons 1'ensemble des noyaux itérés de G,(x ,y), définis par la
relation de récurrence i

b
Gp(x . y) = ' H‘l‘/"\)GI,_X(,\',_//)‘/S.

Ces noyaux jouissent de propriétés générales intéressantes (') et per-
mettent de faire une étude systémalique des problemes bilocaux dans la
théorie des équations diftérentielles linéaires.

Soit 1'équation différentielle

TS T e e e

a™y P

() o e

et proposons-nous, pour prendre un probleme bilocal simple, de déterminer
I'intégrale de (1) qui prend, ainsi que ses » — 1 premiéres dérivées succes-
sives, des valeurs égales et de signe contraire, aux points 0 et 7.

En prenant cemme fonetion inconnue auxiliaire ,

n -~
an

B i)
da™ ¥ |

1'équation intégrale du probléme s'obtient immédiatement sous la forme: |
; !
o)+ | [//‘(,/‘)(x‘l(‘l'.m‘] —+ as(x) Golz , 5) 4+ |
0 |

=+ an(@) Ga(z , 5)] @(s) ds = f (=) .

('est une équation de Fredholm, mise sous une forme analogue & celle que
I'on rencontre lorsqu'on traite le probleme de Cauchy & 1'aide de 1'équation
de Volterra.

En faisant tendre » vers l'infini, on obtient sans peine l'extension
que DnOUS avons en vue.

Si les coefficients an(xz) vestent bornés et <M, il est facile de voir

en eoffet, que l'expression
a(x) Gi(z , y) + an(®) Ga( | y) - -
représente une série régulierement convergente dans ' intervalle b, car on a,
dans cet intervalle:
@)=

h (*) T. Lalesco, Sur lapplication des équations intégrales aux équations différen-
' tielles lindaires (Comptes Rendus de 1'Ac. des Sciences de Paris 6 Mai 1918).
l
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La résolution du probléme bilocal considéré, pour une équation diffe-

linéaire d’ordre infini, revient done a la résolution d'une équation

| rentielle
{ les coefficients a,(x) sont bornes

de Fredholm, dont le noyau presente, Sl

et uﬂd\'u‘nqnzf\. un larce caractere de oeneralite.

Tous les autres problemes bilocaux de la théorie des équations diffé-

se réduisent A des équations de

rentielles liné

|
Fredholm analogues. L m a la forme geénérale sulvante:
a(2)[G(a u) = g.y)] + - ) | Gyl )+ g.(y)] -
ou ¢,(y) désigne un polynom n e degré inferieur a 7.
— Ddopra U se i nucler semi—definiit
'. ErRNESTO LAURA, presentata dal Socio TULLIO
|
1. Indichiamo con A operatore di Laplace a » variapliil:
~
‘ = i e -+ -
]
4
e con u\7) ntegraie ¢ equ 100
(1) A =y =1
funzione della sola distanza — /(% IR & ;
| lare per 7r=20.
T,o seono di questa Nota & di dimostrare che 1'espressio
' | | w(r) u(P) (P
| g /g
| dove = PP n & una funzione reale, continua dei punti del campo S
] tutto situato al finito,”il quale € una porziong di S, odi F o di F,,
e riducibile ad una somma 07 quadrats ed ¢ quindi =0 qualunque sio
lo /unzione .
9. Notiamo percid che, se con J,.(7) indico la funzione di Bessel di
, ! ordine z e di 1® specie, 1’ integrale u(r) vale
| ] 3

: T ( = ’l : T e ‘ cos (7 cos ) sen"2q dg
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