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Zoologia. — La distribuzione geo ttuale for-
miche. Memoria del Socio C

Fisiologia. — /‘?«/_x.f )01 ynzionale tra cervetlerio e "InLo
non acustico. Memoria del Soeio A. STEFANI

I due precedenti lavori saranno pubblicati nei volumi delle Memorie.

Matematica. — Un feore g se irve alges

hriche. Nota di Luiel BRUSOTTI, presentata
ZOLARI.
1. Un faseio
-E—— A 0
di curve piane algebriche, di ordine », si dird } ¢ o quando

_1)® in 4. che si ottiene annullando il diserimi

|'equazione di grado 3 (

nante della curva corrente, abbia radici tutte distinte. Il fascio ha »® punti-

L i % o mt 1 Y (eiascul a an

base semplicli e distintl, e presenta o {(7t— [)® puntl doppl (ciascuno a tar
i ol

@
@

t - NI B e
oenti distinte) appartenenti ad altrettante curve distint

] ] »h 7 dird /) nile aen
Un fascio reale di curve piane algebriche s1 dira t0potog? nie ge
\S 7 siano tutti ser i e distinti, e le sue curve
gnando i suoi punti-base reafv siano tuth semplici e distinti, e le \
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dotate di punti multipli reali sian tutte distinte, essendo ciascuna dotata di
un sol punto doppio reale a tangenti distinte (reali od immaginario-conju-
gate). Cid equivale ad affermare che le parti reali delle curve reali del
dato faseio costituiscono un fascio di cuwrve grafiche generico, 1 UD SENSO gia
altrove precisato ().

Un fascio reale algebricamente generico lo
reciproca non sussiste, perché la presenza di singolarita immaginario-conju-

pure topologicamente ; la

gate pud escludere la genericitd algebrica pur rispettando quella topologica.
2. Cid posto si vuol qui dimostrare il seguente teorema:
i curve du genere

enerco ar

Se tn un fascio ¢ (reale) lopologicament
p>0 una curva (1 ale) la quale posseqqa un reutto passante per uno
solo dez punti-base (reali), le curve di @ dotate di analoga proprictd st distri-
buiscono wn w distinle conlinui, essendo
0 u=np;
e clascuna di esse ¢ /‘w/{[// Iv almeno Il+1 . Il AL A m qu

stione e wuno stesso punto
Invero le parti reali delle curve reali di ¢ costituiscono un fascio di

B per tutti © continuz (®
curve grafiche del tipo studiato ai numeri 66 e 67 del citato lavoro, onde

intanto segue 1'unicita di B.
reale di ¢ sia del

SO 10 un numero

Inoltre, se si esclude il caso ovvio in cui ogni cur
tipo richiesto, il piano projettivo si pud immaginare divi

pari (= 2 u) di regioni. ciascuna delle quali & opposta al
ttorno a B in tal ma-

rtice a sSe Stessd

in B. Ed & lecito ordinare tali regioni ciclicamente attorr

niera che ciascuna di (uelle avenfi posto dispari si possa immaginare ge-

nente counesse) da un

nerata (coll'esclusione di eventuali regioni semplice

circuito di una curva di (77 il (ll]‘dlq ruoti (deformandosi) intorno
descrive In ¢ un

a B, senza

passare per ulteriori punti-base, mentre la curva stessa

comtinuo.

A = P e Lés . . . > ¥ .
Sono cosl introdotti 2 w continug Ul i distribuiscono le curve 1 )
aventy un circuito che passy per un gol punt -hase

Si aggiunga che nel sistoma connesso (3) di eui fa parte B gli ulteriori

punti-base si ripartiscono in g gruppi situati rispettivamente entro le

regioni di posto paii ed in ciascun gruppo sonmo in numero pari non nullo.

(") Brusotti, Su: 1 curve grafiche (in corso di pubblica
(B)SPexrsn—10"#8 urva di ¢ ha la detta proprieta, lo stesso avviene per opni
altra curva (reale) di ¢. 5i pud quindi porre u= I.

(®) Mem. cit.,; num. 61. Due punti-base diconsi fra loro collegati se 8ono tremi
di un segmento appartenente ad un circuito di una cur va di @ e non passante per ulte-
riori punti-base. Ora dato un punto-base si introducano tutti quelli collegati con esso,

poi gli ulteriori collegati con uno dei precedenti; e cosi via fin che sia possibile. Co

81 costruisce un sistemu connesso di punti base.
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Ma la connessione fra due punti di diverso gruppo non pud avvenire che
per mezzo di B.

Segue che per una curva appartenente ad uno dei w continui sopra 1ri-
cordati, trovandosi il punto-base B isolato sul ecireuito dispari, due punti-
base di due diversi gruppi sono situati sopra due diversi circuiti pari. Onde
b mumero lotale k der cirewiti di wuna curva oppartenente ad uno dei delti p
continui ¢ = w — 1.

Ma poiche per il teorema di Harnack (%), é
k=p—+1,

e pure, a piu forte ragione, w -4 1 := p -1, ossia

[1 teorema & cosi interamente dimostrato.
3. Hsso & applicabile ai fasci reali di cubiche piane (p = 1).

Preuis;nncnte: Se wm un fascio /7‘, dr /;r pLaIne, f«',‘/,rCr/(w{" imente

(/rf//»'«/'/r'o. esiste una cubica il cun serpentino passa per un sol punito-base, di

talv cubiche esiste mel fascio uno ed wun sol continuo.

0. c¢id che e lo stesso: S¢ un fascio reale di cubiche piane, topolo-

7,
(/’I,(:u)lu/t,/:' generico ¢ dotato di > 1 punti-base reals, esiste una cubica 1l cus

ovale passw per b— 1 di essi, di tali cubiche nel fascio esiste uno ed un sol
continuo.
In questa forma, e soltanto per il caso b — 9, il teorema & dimostrato

dal Mohrmann, con procedimento non breve e forse non suscettibile di
estensione (*).

(V) Harnack, Ueber die Vi ] k er u 7 (Mathema-
tische Annalen, Bd X; pp. 189-198). Cfr. Enriques, delle equ 2
(Zanichelli, Bologna), vol. II, pag. 264;: ¢ G. Lery, Sur la foncti Green 2
contour algébrique [Aunales sciei ques de 1'Ecole normale supérieure, 32 (1915) pa-

gine 49-135]

(*) Mohrmann, Ueber das schel benen Kurv Ordnung mit neun reellen
Bl LXXIV, pp. 319-340). Vedasi specialmente § 5
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