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Geometria. — Determinazione nroiettin
| /
Nota di MariA TERESA A MBROSETTI, ]

Guipo Fusini (V).

1 A una congruenza W.

resentata dal Corrispondente

[1 metodo dato dal sioc. Fubini di determinare, dal punto di vista pro-

lettivo, una congruenza di vette (2). si oxi ide alle congruenze W. Sieno
£,y , ecc., coordinate di retta legate dalla equaz on

Szt = 1 +- 1y {— —+= N° — ‘v‘— Ea=—=N{1)
J yQ { 1 i . ]
oe esse sono funzioni di due parametri z 1 retta genererd una con
gruenza.

Posto ¥, V":w/ tu, du. — S I’equazione de sviluppabili si ot-
terra uguacliando P: a y ) S rani 7 di @
indicheremo con A,, il compl m ) b ) /. diviso per A
con z;, &y, ecc. derivate coy 1t ndo m

[?3‘1 =M § ; )s 2
ps)
@, = — S(D> ) 9] — i (LU
(7 .//‘ — e
Data la ¢,, si dimostra come I he restano d ninate le
/(’ pq 1 /| b} [ >) I

eCCe. sodaisiano a una ste SSd equazione

Az, 2Bxys 4 Cxos 4 az, 4+ fo - Mz — 0 ¢ inaloghe in y, 3, ...)
Moltiplicando per x; e sommando con le analoshe. si t ova @ = f = ( ‘
cosicche, supposto M <=0, 1'equazione si ridurrd al tipo
(1) Cn @y, =20 @5 = Cg & =0 (e analoghe 1
dove le C,, formano un sistema 1trovariant [ndicheremo con e, il si-
stema covariante dual ponendo poi YW ] Moltiplicando (1)
per x* e somman | ( 0
o ) (
(2) 0=23
(") Pervenuta all'Acc n Y
(*): Cfr. 1 N ot 11 ubin 1 2 161 I )y XXVII \ ) ¢
vol. XXVIII, pag. 3
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; s L 0
Supporremo iy Co2 — Ci2 = U
I1 determinante (Zi , %12, 2 L1y L2y Z) (1) @ nullo. Indicheremo
con £,9,8,m,* 1 1 complementl dell'ultima colonna divisi per
{/ ¢,y Coz — Cle 1/ (11 Qae

[o facile riconoscere che

parametri u, , %s .

1°) Le &,7, .. non variano nbiando 1
2°) Le &,7 tano divise Na ) 8 noltiplican .
nate omogencee 1 yer uno sfesso fattore 0.
32)i sla@ui Gy sono le coo 12 1 comp 0 lin¢ Y
(3 2 - L | B—_—v A — 3 —
(2) i STk
( 3\
(11 Sntran i s )
i
H;, H,, H, o
| o]
{ =iy L1212 Hyose
3 H H, Hqsss
| an P a3
e = |
HA®* = H | an @ 11 @as . —
| 1/ ) )
Suppo 20 q ) m .
O&° =0, avremo L ] o) al ¢ 1¢
A* —
Potre )
(e = ] ( )
¥/ ‘/,” {) )
ner Lrasjormas 970
Y (
( { cn
C1 ) 2 ! (
le c.
i : : LA / COM ninante, di ¢ la prima
nata dalle quantita sCI tra () el ncono sostitu 7
oppure le 2,5, ecc

coordi-

ri

|

le

sulatore.

uindi

he

mentl

, & for-

/7
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Affinche la congruenza sia completamente determinata a meno di una
collineazione, bastera pertanto che siano determinati i coefficienti «,f, 7,
b,e,d delle seguenti equazioni differenziali:

= RIS ) N | ¢

(')) Lyt = 2, Cpsiij ‘\lm A)n Lmn + Z /)‘rm Ar) L =1~ Yrst S
i, m,n L)

3 A Y / : r

(”) \t/ — \_ /’rrj \lm A,u Ly +>‘ Cri \‘,J,‘*“/_/,._‘:

(7,8, m.n,t,7=1,2)

a cui soddisfano sin le z,&, che le » ,n, che le z,(, ecc.

] y

Supponiamo, per fissar le idee, e=1. Formole analoghe si hanno
se s =—1,

Moltiplicando ciascuna di queste equazioni per &, o per z, o per z,,
o per z,; e sommando con le analoghe, si trova facilmente che le ¢ e le d

della (6) sono nulle, che le y non sono che i coefficienti della forma

¢s =S& D3z, che frgi = &gy i = hirs ; € infine che le «, 4 sono de-
terminate dalle
S Lpg Lrst = }4 Cystij ;\,,” A\m /‘/'ln)r.“/
i, fm,n

SIE Wpg — 0 Ui Bim A Hmnng:

Questi sono sistemi di equazioni lineari nelle incognite « e &; il de-
terminante dei coefficienti di tali incognite coincide, a meno di un fattore
numerico, con la quantita H == 0 data da (4); restano cosi completamente
determinate le @

La congruenza resta percido determinata dalle forme ¢, @3, @, Y,,
legate dalle (4),(2) e dalle condizioni di integrabilitd delle (5), (6),(1).
La brevita dello spazio mi impedisce di sviluppars tutte queste relazioni,
e di esaurire lo studio di quei casi estremamente particolari (specialmente
quello in cui M = 0, oppure S&* = 0), che abbiamo escluso in questo studio.
Questi calcoli si fanno nel modo piu semplice, assumendo a linee coordi
nate u; le sviluppabili (per cul ¢, = 0), oppure le assintotiche delle falde
focali (per cui Y, = 0).




