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avendo indicato con €, , ..., €, le coordinate del trasformato del punto &, ..., &

per mezzo delle (28). Ne segue essere:
ty ="Cs Ao+ Co Ay =0 (Ci Ax+ Gs A)) +7 (G Ap+ Gy Ay)
<« Ora é anche
o = w, (Byeg) -+ s (yasg) + vy (afcy),
percid, ponendo :
h (Breg) — s (yaeg) -+ 95 (afey) = Y,
0, (Breg) + Os (yasg) — Oy («feg) = Y,

CiAs+GCsAy=D, G As+GsAy==T. e poi anche

Ay, —[)l[‘ == I ,\,U'g—T(], S
le formule (36) diventano :
‘@ ag 2y A !
8 Al Sl WA i, Do =150 d)
R, + 18§, 6R, S, oR: +— 785, oY, TP,

e sono queste le richieste -.

Matematica. — .1 proposito di una Memoria sulle linee geo-

detiche del sig. . Kinigs. Nota del prof. GREGORIO Riccr, ‘presen-
tata dal Corrispondente Papova.

= Negli = Annali della Facolta di Scienze di Tolosa » & apparso recente-
mente un riassunto della Memoria del sig. Konigs sulle linee geodetiche, che
I'Accademia delle Seienze dell'Istituto di Francia ha ritenuta degna del premio
Bordin. Avendo io in questi Rendiconti (') resi di pubblica ragione i risultati
delle mie ricerche sullo stesso argomento, mi permetto ora di aggiungere alcune
osservazioni dirette principalmente a porre in rilievo la concordanza di alcuni
risultati fondamentali comuni ai due lavori.
« Il sig. Konigs si propone di determinare sotto la forma

1) ) '@ y) + gl — y) | daedy
tutti gli elementi lineari di superficie, pei quali la equazione delle geodetiche
ammette piu integrali primi quadratici; o, che & lo stesso, che sono capaci
di piu di una riduzione alla forma di Liouville, e giunge alle seguenti con-
clusioni:

= 1.° La equazione delle geodetiche non ammette mai pil di cinque
integrali primi quadratici indipendenti, e questo numero ¢ raggiunto soltanto
per le superficie a curvatura costante,

« 2.° Il numero degli integrali primi quadratici indipendenti della equa-
zione delle geodetiche non pud mai essere eguale a quattro.

« 3.” Il numero stesso & egmale a tre soltanto per gli elementi linear,
che appartengono ad una classe di superficie di rivoluzione, pei quali I'esi-

(') Seduta del 22 gennaio 1893,
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stenza appunto di tre integrali primi quadratici indipendenti della equazione
delle geodetiche era gid stata dimostrata dal sig. Darboux.

« 4.0 Bsistono; degli elementi lineari, che vengono determinati dall’au-
tore sotto la forma (1), pei quali la equazione delle geodetiche ammette due
e non pii integrali primi quadratici indipendenti.

« Poiché dalla possibilith di ridurce e dalla effettiva riduzione di un ele-
mento lineare di superficie alla forma di Liouville dipende la soluzione di
aleuni importanti problemi (come il riconoscere se ung equazione di 2° ordine
ad invarianti ugnali & armonica, e la integrazione delle equazioni delle geo-
detiche con semplici quadrature) io mi proposi di- stabilire le conclusioni ne-
cessarie e sufficienti perché un elemento lineare duto sotfo forma qualungue
sia riducibile mediante uno o pin sistemi coordinati alla forma di Liouville
e, nel caso affermativo, di determinare tutti i sistemi dj Liouville, di cui esso
e dotato e trovai:

« 1.2 che non vi sono superficie, per cui l'ordine di infinito del numero
dei sistemi di Liouville sia maggiore di quattro e che questo numero si rag-
giunge soltanto nel caso delle superficie a curvatura costante:

« 2.° che non esistono superficie dotate di un numero oo® di sistemi di
Liouville;

«.3.% che le superficie dotate di un numero oo® di sistemi di Liouville
sono applicabili sopra superficie di rivoluzione.

« Di pit ho stabilite le condizioni necessarie e sufficienti per la esi-
stenza dei sistemi di Liouville e dati i metodi per determinarli nei casi seguenti:

« 4.° che il numero dei sistemi stessi sia semplicemente infinito;

«5.° che esista un solo sistema di- Liouville, risultando anche dai miei
metodi cio, che era gid stato dimostrato dal sig. Darboux, che cio2. per un
dato elemento lineare il numero dei sistemi di Liouville, se non ¢ infinito,
non pud essere maggiore di uno.

« Per riconoscere il perfetto accordo tra i risultati 1°, 2°, 8° e 4° del
sig. Konigs ed i miei contrassegnati dagli stessi numeri d'ordine basta osser-
vare che il Konigs, assumendo la espressione del ds® sotto la forma

Adz dy,
prende come punto di partenza la nota equazione del sig. Darboux
2 i 12 2 i 1
D) 2x“,+3X"‘—+x"z:->1"l—.,+3l”d it gk
dz* dx dy® dy

ogni soluzione della quale, purché X ed Y siano amendue differenti da 0,
conduce ad un sistema (z») di Liouville col porre

3) Qu—_—‘@-}— BY 1 s |0 9
Wil o il ¥ VX VY

che in ogni caso le soluzioni generali (XY) della equazione (D) sono fun-
zioni lineari ed omogenee di un certo numero di costanti arbitrarie e che




secondo il Kdnigs, questo numero non pud mai superare cinque ne essere
eouale a quattro, ed @ rispettivamente eguale a cinque, tre e due nei casi
1°, 3% e 4° In questi medesimi casi il numero delle costanti arbitrarvie es-
senzialmente distinte contenute nei secondi membri delle (2), quando » e v
si rignardino come costanti, & dunque eguale rispettivamente a quattro, tre
ed uno e non pud mai essere eguale a tre, né maggiore di quattro.

« I 5° caso da me considerato non vientra nel problema risolto dal
Konigs; mentre ha una speciale importanza dal punto di vista, nel quale io
mi sono posto, poiche & il solo, in cui il sistema doppio di Liouville risulta
determinato in termini finiti e la riduzione dell'elemento lineare proposto
alla forma di Liouville dipende da semplici quadvature. Mi permetterd in
fine di osservare come, avendo completamente risoluto il problema propostomi,
ho anche stabilite le equazioni, che caratterizzano gli elementi lineari corri-
spondenti al casi 3° e 4° sotto forma assoluta cioé indipendente da ogni ipo-
tesi sulla forma della loro espressione =.

Chimica Fisica. — Swlla dissociazione eletirolitica in rela-
sione col potere rotatorio ottico. Nota di G. CARRARA presenfata
dal Corrispondente R. Nastt ().

« Le relazioni esistenti fra il potere rotatorio e la dissociazione elettro-
litica si possono, secondo W. Nernst, riasswmere cosi: Sali che contengono
un ione otticamente attivo debbono avere: potere rotatorio uguale quando si
trovano allo stato di completa dissociazione in soluzioni equivalenti (2).

« La teoria della dissociazione elettrolitica considerando le proprietd degli
elettroliti in soluzione come prineipalmente additive troverebbe in cid un valido
appoggio. Difatti se veramente i sali aventi un ione otticamente attivo sono
dissociati in soluzione, il loro potere rotatorio specifico dovrd essere propor-
zionale al numero di ioni liberi attivi e percid al grado di dissociazione elet-
trolitica della soluzione. Si arriva cosi alla conseguenza, che si ammette essere
confermata dall'esperienza; che i sali di uno stesso acido attivo aventi un
ione comune attivo debbono avere lo stesso potere rotatorio quando si esami-
nino in soluzioni equimolecolari e che il grado di dissociazione elettrolitica sia
uguale, come del resto & quasi sempre per i sali. Lo stesso & a dirsi per i
sali formati da una base attiva con acidi diversi.

« I primi lavori che misero in evidenza una certa analogia nel compor-

(1) Lavoro eseguito nell’ Istituto Chimico della R. Universita di Padova.
() W. Nernst, Theoretische Chemie ecc. pag. 322
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