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Idrodinamica. — Circuitazione superficiale. 11: Sua espres-
sione vetloriale e teoremi generali analogh a quelli sulla ordi-
naria circuitazione. Nota di Marto Pascar, presentata dal Corri-
spondente R. MaRrcoLongo ().

1. B agevole scrivere il vettore della circuitazione superficiale che ab-
biamo definito nella Nota I (). Siano i,j,k tre vettori fondamentali;
u,v,w le componenti del vettore V della velocitd; cose, cosg, cosy

i coseni direttori del vettore unitario m parallelo alla normale interna alla
superficie .
Il wettore della circuitazione superficiale ¢ allora

(1) C=| VAnde.
s

Immaginiamo ora che la superficie o tenda, appiattendosi, a ridursi ad
una porzione piana, limitata da una curva s: il moto del fluido tendera al-
lora a diventare un moto piano. Ugualmente i vettori VA n tendono ad
essere uguali e di verso contravio per tufti i punti compresi nell’area piana
limitata da s; il modulo di VA n ha invece valori finiti per i punti del
contorno. Per tali punti, n giace nello stesso piano fondamentale nel quale

& contenuto V.

In tali condizioni I'integrale doppio (1) tenderd a meno di un fat-
tore infinitesimo — ad un integrale semplice esteso al contorno s

D’altra parte il vettore V Am, per ogni punto del contorno s. & normale
al piano fondamentale, e lintegrale suddetto rappresenta la risultante di
tali vettori paralleli. Il modulo del vettore risultante & sul piano, ugnale
all'integrale del modulo di VA n, esteso a s. Se t & un vettore unitario

parallelo alla tangente a s nel punto generico P, essendo
sen(V,n)=cos(V,1),
si ha
mod (VAn)=mod V-modn -sen (V,n)=
=mod V -mod t - cos (V. t) =V X t

(') Presentata nella seduta del 5 dicembre 1920

(¥) M. Pascal, Circuitazione superficiale. 1: Estensione dell'ordinario concetto di

circuitazione. Questi Rendiconti, vol. XXIX, 1920, 2° sem.,
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[integrale (1) pertanto — nelle ipotesi fatte ed a meno di un fattore

infinitesimo — diventa

[ VXtds= | VXdP;
ciod la circuitasione Sup ficiale, al tendere della sup rficie ad una por-
sione piana limitata dalla curva S, tende all'espressione dell’ ordinaria

u e lungo 1l contoreo S.

9. Analosamente a quanto succede per I'ordinaria circuitazione, si ha
che, § otenziale di molo, la cireuilasione V[//l('/'ﬂL‘l(l/l ¢ wndipen-
lente dalla S feie chiusa lungo la l/w// ¢ calcolata.

nfatti le velocita dipendono da un potenziale, o=09@,7,%).
avendaosi
Cagt T S gl L9
g ) w 8
per una espressione trovata nella Nota I, si ha
( P |,
(2) o B _ 2%y ldxd
{ 7 £\
. )
avendo posto 1'equazione della superficie @ sotto la forma z=23(zy).

L'integral 2) dovra essere indipendente dalle variazioni di z. Ed

nvero. chiamando con F la quantita sotto il segno. dal caleolo delle varia-

deve essere soddisfatta la condizione

lonl sapplamo che

F ) ( |
—(;
iz Y g
i ha infatti identicamente
(i (7 q @ D D%y
5 7=0
) m E Y T )2
[l ra nento fatto pud evidentemente ripetersi per ciascuna delle
albre anonenti del vettore della cirenitazione superficiale.
(Clon uenale facilitd si dimostra la proprieta reciproca, e cioe: se la
witazio " ¢ nulla, il moto del fluido é irrotazionale.
Dalla (1), per una formola nota (*), si ha
(3) C= | Vaindo= | rot Vde

vendo indicato con = il volume di fluido racchiuso dalla superficie @.

Elementi di calcolo vettoriale. Bologna, Zani-
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Se si suppone nulla la circuitazione, sard

rot V=0,

e quindi, per un noto teorema ('), e supponendo (c¢id che si pud fare senza
togliere di generalitd) il campo z semplicemente connesso, il vettore V

il gradiente di una funzione uniforme, cioe &
V = grad @

in cui @ é il potenziale di velocita.

La formola (3) ci da il modo, infine, di enunciare, nei ricuardi della
circuitazione superficiale, un teorema che é 1'analogo di quello di Stokes per
l'ordinaria circuitazione.

Ricordando infatti che X rot V & il vettore della velocitd istantanea di
rotazione delle particelle di fluido in moto, si pud dirve che la circuitasione
superficiale ¢ uguale al doppio della somma delle velociti istantan 1
rolazione, moltiplicate per l'elemento del volume racchiuso L super-
ficie lungo la quale la circuitazione é calcolata.

Minera.logia. — Sulla vera natura della Rosasite.
del dott. C. PERRIER (*), presentata dal Socio K. Artinr (°).

Il prof. Lovisato descri

rale nettamente cristallizzato di rame e zinco, di color verde-chiaro tendente

sse, parecchi anni or sono (%), un nuovo mine-

all'azzurrognolo, con lucentezza sericea nella frattura fresca, lievemente

mammellonare, proveniente dalle miniere di Rosas nel Sulcis (Sardegna),

Rosasite.

al quale minerale egli, per la sua provenienza, diede il nome d
La composizione chimica, determinata in base all'analisi eseguita dal

dott. Rimatori, che aveva ottenuto i seguenti risultati: H, O 0,.21; PhO

= tracce; Zn0 = 33,57 ; CuO = 36,34 ; CO, = 30.44 ; somma = 100,56,

sarebbe stata secondo Lovisato, la seguente :

CuO:CuCO;:ZnC0,=1:1,157:233

corrispondente, quindi, approssimativamente ad un composto di questo tipo:

2Cu0.3CulC0y.5%ZnCO

() C. Burali Forti e R. Marcolongo, loc. cit

(*) Lavoro esegunito nell'Istituto di Mineralogia della R. Universita di Torino diretto
dal prof. Zambonini.

(%) Presentata nella sednta del 16 gennaio 1921,

() D. Lovisato, Nuoro minerale della miniera di Rosas (Suleis, Sardegna). Questi

Rend. XVII, 2 (1908), pag. 723.




