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Per » — n si ha la seguente forma del resto:

. ’ 4 ot u.n(x)'
\:f(m(f)._ . feD(8) - (—1) (=)l _an)f(%:)] n! S=

oy _Gn(@—8) ()
+/(§)uﬂ_l(x—§). B

che & analoga a quella di Lagrange nella formola di Maclaurin.

Da essa deduciamo che se f(x) ammette derivate di qualunque or-
dine ed f¢2(&) si mantiene limitata qualunque sieno z e & in (@ qaw)),
f(2) si pud sviluppare in serie di funzioni #(x), perche il resto tende a
zero. Infatti, il valore assoluto della prima parte del resto non supera

« al o
Auo(m) (1 + l——-—a— —I—- _I‘ (1 —-C{) i (1_0‘)”) —n—‘ —

1 2
= Auo(x) (1 _a) (1 — o) ?

con A costante, e quest'ultima espressione tende a zero al tendere di #» ad .
Cosi, p. es., troviamo subito lo sviluppo di e =:

S )
Z(l—a)..(l—a") n!

) =

Matematica. — Sull’equazione delle vibrazioni trasversali
di uwasta solida, elastica e omogenea. Nota IT del dott. FrAN-
cESCO SBRANA, presentata dal Corrispondente O. TEpoNE (%).

4. Per determinare il limite del secondo membro della (4), osserviamo
che le funzioni ce,g—a, si annullano su tutta la caratteristica y = y,, ©
HA

e
Rt

quindi anche nei punti A e B, che ’ ;—;, negli stessi punti, diventano

)f{a

infinite di ordine %, mentre 7 ha un infinito di ordine %.La ricerca del

limite propostoci si riduce quindi alla ricerca del limite :

lim (2%« :
&=0 c? ¥ d:’/ ! ( )
3(4/o—¢)

(*) Pervenuta all’Accademia il 1° luglio 1921.

() B chiaro che V'esistenza di questo limite risulta senz’altro da quanto precede.
3

ot ¥ ; :
Si noti che 3% tende, in A e B, a infinito di ordine maggiore d’uno, cambiando perd.

infinite volte di segno.
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Per raggiungere questo scopo, infroduciamo la funzione :

Lo— ‘
V.?/ o—Y

2
(7) B,y 52 ,90) = — (o — :c)f (sen ¢ - cos ¢?) do -+ ‘
0

(sen EoEB)Er oy o D) x)z\) » (0 >1)

=478 ’7 —
VYo —y 4(yo — ) 4% — 9)

ove, ancora, intendiamo il radicale sia preso positivamente. Come subito
si vede, &

e, quindi, con una integrazione per parti, abbiamo subito,

; Ve ;
(©) h_mofw vdy= /% - 0) +

&

3(Yo—e)
Rl B M) . B du
e i D e e SR :
- S [( Rt i AT DT "z dy
= 5(yo)

1]0s = 9 3 val3 3 3 S Dﬁ A
Gl’integrali a secondo membro sono ora integrali propri, poicheé =%
o RE G Sei L : ! -
finita in A e B, mentre ~a? diventa infinita, in questi stessi punti, di
ordine % Risulta cosi determinato il limite del secondo membro della (6).

Se poi si nota che tra le funzioni e e g sussiste anche la relazione

(10)

nel limite anzidetto, i termini

R G
'Sudw.— —u dx,

* W

3(Yo) 8(¥0)

si elidono. Inoltre, per ottenere una maggiore simmetria nelle formule defi-
nitive, abbiamo, ancora in conseguenza della (8), e con una nuova integra-

zione per parti:
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w (2 g D% N 1/ g (0] () A
(11) ﬁ({idx‘?x_z Y= g (e 1Yo St
S(yo)
R U %
+ Lo — 8001 (35— f (2 do 52 ay).
$( a)

Riunendo tutti i precedenti risultati, e posto, per brevita :

2 U U
(12) H (% » %) = ] /; [((637/ — 5 D$2> dx -
3(%o)
2 3
_I_D_ﬂy_ U +E)u2—abi)dg/:l‘
"\ dy W W | T T R

otteniamo, infine :
P
) 2al. g =t w ot [ro— 5w (3) +
R} : ;
==ty — (7o) ] (i)n ~+ H (29> o) -

La (13) sussiste, se 0 = (z, .%,) ¢ interno al segmento AB. Se 0 &
fuori del segmento stesso, si dimostra, similmente. la formula :

(14) 00— us— s ['Z'n — 51(,7/0)]'(%)’\ =

U

— [y — &:(0)] (%)]: == H(zo , %o) »

-ove si deve scegliere il segno == secondoche z, = £a(Y) . 0 %y < &1(¥o) -
5. Come nella formula del Volterra, relativa all’equazione del calore,
nella (13) compaiono, oltre alle funzioni al contorno, che determinano la
soluzione della equazione differenziale, altre funzioni, che occorre eliminare,
se ci proponiamo di risolvere, per l'equazione stessa, il problema di Cauchy,
.corrispondente al contorno considerato. Si riconosce facilmente, che tale eli-
minazione si pud effettuare, come nella formula citata del Volterra, se il
«contorno s ha forme speciali, e negli stessi casi dal Volterra contemplati.




