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z.y,s di P, ma col fattore h fissato (') in modo tutrinseco ed inpa-
riante per coll.: le dixd coordinate normali di P .

5. La funzione o(x) il cui differcnziale e (17) e Varco proiettivo di
I, nel senso che o(x) — o(%,) e la lunghessa proetiiva dell'arco di I 1j-

I | [ mitato dai punti P (%) e P(u) (Wilezynski). Dird poi:
i I (18w K = /{l r//( con /'{1 = ;;‘//«: Sy g0 ‘o di x‘u'//u/{/: nia ;
1 (19) | =K:A=3p::dl, curvalura
? (20) T aggio di curvatura

(prozettive) di T in P.

[ L H ) : ; e , N
l | [ parametri differenziali (p. 2) primi e secondi delle coordinate nor-
! mali z.y,s di P
| (21) (Zydiay wciay 5 5 a) N e @y Aate )
1
i | sono le coordinate di due wunti T , N intrins e wnvariantt per coll. (%);
i {
Al quindi tali saranno le rette /= PT , PN, sempre distinte, essendo
‘ ! |xzy 2z, | 0: la 1* & la tangente, e la 20 assumerd come normale pro-
- SRR geltire di I in P ;
| | | T . . , .
(i Un punto di ¢ (di #) ha coordinate del tipo = - hzi/a,, .. (x4
|

—+ his/ai, ...), con h intrinseco ed invariante se tale & la definizione del
4 punto: in tal caso dird che A & la distansa /tiva del punto da P;

} e dird centro di curvalura proieitiva quel punto C di z per cui h=1:1.

1 Matematica. — Sopra alcune formule di risoluzione di certe
equazions integrali di Volterra. Nota di FRANCESCO SBRANA, pre-

\ sentata dal Corrisp. Gino LoRrIA.

{ |

1:1 | 1. Consideriamo I'equazione integrale di prima specie

.‘ . : —

‘ (‘) | glu) K(E—u) du = d(¥F)

| :
dove, naturalmente, @(0) = 0, ¢ supponiamo che K(£) e @(&) siano defi-

nite per tutti i valori di &, in forma tale. ¢

he gl'integrali

‘{‘\ ( ’3—’; l\y(”,\r)'/f 5 I /"'r/‘r;-l 1&

/0

esistano, e siano finiti quando » varia in un intorno conveniente, dell'origine.

(') A prescindere da un coefficiente numerico (
t posizione di (%)

2) P e
erche cogredie ; 2 B o '
() ogredienti a z,y,z. B ¢os) in general: (Tn:al , yn:ag , cntaf),

enza importanza) per 'nltima pro-
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Posto, quindi, nella 1), E=wvr , u—
¢ integriamo, tra i limit Zero e oo ; risulta

vt , moltiplichiamo per ¢ dp

9

v [ G drj 9(vt) K[o(r— ¢)] dt — [ e @(vr) dr
0 o

Eseguiamo ora, nel primo membro,

uso della nota formula di

teniamo subito

uno scambio di integrazioni, facendo
Dirichlet, e poniamo poi z — ¢ y Yy=r—1t; ot-

v [ 5 e~ g(vz) dz f . ¢ K(vy) dy = f'ﬁ e @(vr) dr

/0

L'equazione (1) & cosy trasformata nell'altra

(2) ) (Ze“’" ¢(vz) dz = R(v) ,
essendo
Fv) = — : | = e Dvz)dz.

| o= K(vz) doc = °
Se poi K(») e D(p)

sono funzioni analitiche, 1c & pure,
niente intorno dell'origina-,

in un conve-
dove si annulla del primo ordine (%), F(). Dalla

(2) segue allora, com's noto &)

< : Z‘

(3) g(v) = - eZF(— dz ,
! a7 ‘ 3 ) é

dove ¢

nel piano della variabile complessa z, un contorno chiuso. sem-
plice, deaumo nel senso positivo

attorno all’origine, entro il quale la F(y)
resto facilmente, che la funzione @(v), definita
dalla (3), & soluzione della (2); basta per ¢id aver presenti le note formule

a

e Tegolare. Si verifica. del

(4) H)— | " peppgp . 1 1

'’ aa =

5 T HQRA) 27

|" eXs i ldzs

nella seconda delle « juali, per 2

intero (mon negativo), si pud scegliere
per ¢

1l contorno stesso che compare nella (3) (3). Posto, infatti,

Fo)=v > a,o.

2N

0

() Cid & chiaro, se K(0 =+ 0; ma risulta anche quando sia, pit in generale,
K(0) = K0) = K= (0) =0, ¢ K™ (0)3=0; basti osservare che, affinchd | la (1) sia
risolubile, dovra essero pure #(0) = ¢(0) = ... = M0 = 0, come si vede. derivando n
volte la (1).

(}) Sotto altra forma, la (3) si trova, p. es., nelle Legons sur les fonctions mono-

jenes del Borel; 1917, pagg. 46 e 47.

(*) Cfr, p. es., Whittuker and Watson,

A cours of modern Analysis, 1915, pagine
237 e 239. D'altra parte,

per 4 intero (non negativo), la seconda delle (4) si ottiene
subito, sviluppando in serie &7, o integrando termine a termine.
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dalla (8) abbiamo

ar 1 z ‘m_» n Z p—n— » — R »
o v,go e (o) dn =g > On0" T L Gt 24 V it
n ‘ 9. Mostreremo ora come 1'equazione (2) si risolva, quando la funzione
. 81 !
| {f B “(v) =F(v) sia sviluppabile in serie di Fourier, in un intervallo (—1¢,)-
i | I v
' J Pl Poniamo
Bt R / 1 =\l
i SP(”'——S:I(ZIH)JFJ(1“’)1" o
I { | = 3
iy | ao) =5 | 12Viv) = 1.210)

! |
Bl dove J,(3) & la funzione di Bessel di prima specie e di ordine zero, mentre

L 1 I,() = Jo(i4) - Risulterd
g 1 ' ;_ PN 0(0) % 0 p2n+1
| § ( e )= (— "—.'———‘——‘-
! BEV= ' ) 2n) ! (2n)! “ o @24+ 1)@+ DL’
], e la soluzione della (2) & data dalla formula
b i It R b : et
il | e = || e s )
ey s
| Vg g e LA
%\ e ’Lu:n*[f U P(.N ] U)—f—aéﬂ n ] U Q(/L7/J) \/ju Y
i
| B " s
i | Infatti, cambiando in essa » in v, € gostituendo, nel primo membro
i ‘ della (2). otteniamo appunto
1 1\"‘ i T Ko
‘;v 2[ /(u)r/uf7_r_ \_ /(//)@05/17(0——7/)//,4:/(,),‘
| ‘ Cid discende subito dalle seguenti ucuaglianze :
L (7) [ e Poz)dr =cosv , | e = Q(vz)dz = sen v,
b /0 0
I che si stabiliscono facilmente, ricorrendo agli sviluppi in serie delle fun-
zioni P(») e Q(v), e alla prima delle (4) .
| | 3. Supponiamo invece che /(v) sia definita per ogni valore reale di »,
;\ i e rappresentabile mediante 1'integrale doppio di Fourier (?). Abbiamo allora
1
i 1 (© (o -
il r (8) i) = — ‘ dee ( [(4) ) cosald Plav) senc A Q) Cdi
'm T Jg Wl { v \ )
Il |
I ‘ ‘ come agevolmente si verifica, procedendo in modo analogo al precedente.
o fl ,
B i
} (*) Cfr. Riemann Weber, Part. Diff.-gleich. der m ith. Physik, 1°F Bd., ediz. 1919, § 18,

i
|

o




