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Geometria. — Nwova trattazione della geometria proiettivo-
differenziale delle curve piane. Nota [V di GUSTAVO SANNIA,
presentata dal Socio ENrico D’Ovipio.

17. 1l triancolo normale PTN si é presentato naturalmente come trian-
golo di riferimento (n. 9), ma I'equazione (31) della conica osculatrice ne

suggerisce un secondo ; perche, ponendo

(41) X 1%2=X—1%=at , Y=n ,L=a'l (a cost),

si riduce alla pin semplice forma a cul possa ridursi 1'equazione di una
conica non degenere in geometria proiettiva: 7” — 26 =0. E cosl pure

si semplificano le successive equazioni.

Poiche X —17/2 =0 o &= 0 rappresenta la retta ¢ gia definita (**),
eseguire la trasformazione (41) equivale a sostituire la retta ¢ al lato TN
del triangolo mormale, ottenendo il Zréangolo canonico di riferimento (Wil-
czynski) coi lati ¢,s,¢ e che ¢ autopolare rispetto alla conica.

In coordinate non omogenee
(42) A=mn:§ , p=_:¢
la curva I' avrd una equazione locale f(4,u)=0, vispetto al nuovo tri-
anoolo, da cui si pud dedurre p come serie di polenze di A in um intorno
e 105
(u=14%; y 11;,(,,37 10 (42 91, 22”1‘)/‘-&/0:*%’
(43) = - /
( 5 9/20 (2750 I* — 4579 I5) 4°/3500 - Ry

se si prende o = — 1720 nelle (41) (

(®¢) In fine del n. 13. Cfr. (*

(%) 11 che equivale a scegliere come punto unit h\ {15041, Y _gi 20 ,
7 =2
Lo sviluppo canonico (43) dell’equazionc di una curva e del Wilczynski, ma arre
stato al termine in 47. Precisamente egli tro 84 !
U = A%/, yLE= 20)%/3 6, 47/1008008 ,*/
Dal confronto dei due coefficienti di 47 si deduce che 'invariante assoluto 6g: 6,5/

usato dal Wilezynski, vale —9 10
Per una curva anarmonica (n. 16) la cui curvatura costante coineida con qm‘ll;. |

che I' ha nel punto P ,"lo sviluppo (43) coincide con quello di I fino al termine in 47;

se ne deduce che lu curve omarmon.ce 0 culatrice o T in P ha con I' un contatto di or-

dine T, quindi intermedio fra quelli (4 e 8) della conica ¢ della cubica osculatrici
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Infatti le (41), per le (42), danno
aE=1—1(00%y— (14 04L)o%:! (20 —1)o /! +R,,
da cui
(44) /ot =1+ lo?f (1 b)) o®fs! = (42 -+ L) o'/ ] Ry,
(45) 1/a*&=1-1lo2 4 (1 --4) 03! (T2 + )0+ Rs;

poi, moltiplicando (45) per la (30) (il eui primo membro si pud scrivere
n* — 2&8), si ha

(46) (A* — 2 u)fa®=063/1o - 8107105 - (147 - 837, —
— 352104y) 0¥/ 1 4 (12556 12 - 2981 ;) 6°/y! - Ry ;

infine, moltiplicando la (28), per la (44) e ricordando che Y =, si ha

Ma=04 10+ (B4 14) 0o+ l05/5s + R, ,
da cui

Afa? ”‘3‘%*'—‘ ”‘77"‘%";’(')’ 1) 08/, “"([:' ls +2010) 0%, Rioh

A7a? = o7 —+ 7007, + R, AR g —Ia" Bl o A= -+ R, -

Risolvendo queste vispetto a ¢°,0%, 67 6% e sostituendo in (46), si
peiviene alla (43), ricordando il valore di a e che [ =1/2.

18. Termino con poche considerazioni duali.

Come coordinate della tangente ¢# di I' in P si possono prendere i com-

(47) P b=y Ee— %

plementi algebrici di @, .95, 2 in |2 2, @, | divisi per «, . sicché sard

e

&Lis = Ty s

Le dird0 zormali (e tali le supporrd) se z, 7, ¢ sono normali. Allora,

derivando (**) le (47) ed osservando che per la 1% delle (24) & \_ E=ua},
si ha

(48) \_.l'._\:':—\_‘/', :‘;:_\__I'E.,::(/,;

derivando e tenendo conto che per la 1% delle (23) & > 73 &=0, si ha
(41') S s E = N Xe : = N 2, E — > 7 & 0;

derivando e tenendo conto che, per le precedenti e per la (22, (cui soddi-
A%

STRN0N 2 1/ 3 &),y 80 2 21g & — Qie 81t ha
(,’\())_\_J":‘::»—LJ;E! L,(‘._,Eg —\_/l:::,:,z—'xl(

e cosl via. Notiamo ancora solo le

(v‘»\l ) 2 T3 Eoi— @ — a 1,/.‘

(31) Covariantemente rispetto a (17).
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La 1% e la 3¢ delle (47) e la 32 delle (49) provano che |& & & |=0,

ossia che & = a& - B&,,.. con @ e 8 che si determinano facilmente so-

stituendo nella penultima della (50) e nella 2 delle (51). Si conclude che:

le coordinate &7, delln tangente ¢ costituiscono un sistema fondamen-

tale di soluzioni dell'equasione

(52) Ys ”?IIqjl+uf(ll‘/2‘—ﬂl)(,1'=”

che dud dirsi 'aggiunta covariante di (22) (*°) dalla quale si deduce cam-

biando soltanto a, in — a, . Onde, viceversa, (22) ¢ l'aggiunta di (52);

valgono quindi le formole

£
S

s

) s

= —

duali delle (24).

Ne seoue che, se si interpretano le £,7m,5 come coordinate normali
di punto, si ha una curva duale di T avente la stessa curvalura 1 di T'
ed elemento lineare da opposto.

Per finire, tra le varie espressioni miste (formate con (e A IS )
della curvatura & notevole la seguente :

A 2 8,

ry

[ =

i SN

che si deduce dalle (48) e (49), perché formate con derivate prime e se-

conde soltanto.

Fisica. — Potere rotatorio creato in un mezzo iS0iropo a
molecole simmelriche da un campo elettrico e magnetico longitu-
dinali e costanti. Nota del dott. ALpo PoNTREMOLI, presentata dal
Socio 0. M. Coraino (').

In una Nota precedente (*) giungemmo alle equazioni di Maxwell per
un’onda polarizzata rettilineamente propagantesi (in un mezzo isotropo a
molecole simmetriche) nella direzione delle linee di forza di un campo elet-
trico e magnetico costanti.

Richiamiamoci senz'altro alle relazioni in essa stabilite, coi simboli
usati; per le (7) si aveva

; ) 6N )
(=1 —(al /;'/l)T_TbE(JXjLH/!\):f:U
> s 6N L
(n*—1) Y *(}lﬂ* Z}’/[)’/’";:;wg(f\ —iYX)=0
(33) E nel caso u =0 (7, = 1) & V'ordinaria aggiunta di (22), ossia di (22/).

(1) Pervenuta all’Accademia il 23 agosto 1922,
(*) Questi Rendiconti 1922, sem. 29, fase. 7° e 8°, pag. 189.




