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Geometria. — Sur la géométrie d'une surface et sur le x|
, oo ; \ Pl id |
facteur arbitraire des coordonnées homogénes. — Nota di EDuARD il
CecH, presentata dal Corrispondente Guipo Kusini (V). H
i
1. Une surface S non développable soit définie par les équations _'
;‘
Ly =X (U,V) , Lo==2s(U, /) 3 — s\ D) T — U D ‘F
Il
ainsi que le facteur arbitraire de coordonnées z est donné, d'ailleurs arbi-
trairement. On peut fixer (*) le facteur arbitraire des coordonnées homo-
genes &, ,&,, &, &, intrinsequement par la supposition que le rapport des &; 3
au mineurs des X; dans le déterminant r‘
kit
[ xRz > 3
WA [ i)
b
‘ soit égal au rapport des x; au mineurs des 5; dans le déterminant
5 ’rj,\f = ) .
= AT l 4
L {
L'équation
Fo=—Sdxdé = 4,, du? 24 s du dv Losidvil— 0 Vi
définit les courbes asymptotiques, et I'équation
‘?‘:'
1 108 T Co : B
= F‘,E‘)A\,v//!/“;‘z(td' = A,y du’ ‘
34, s du® dv B8 9 dudv® | Agqp dv® = 0 g}
définit les courbes de Darboux de S. On pose encore 2;
= 1 = 1 = i
Xi==g 4oy, Bi=5 48 |
& e {
B
A
(1) Pervenuta all'Accademia il 25 ottobre 1922. "")
* A une racine quatritme de\ 1'unité prés. ,‘
(®) Voir ma Note Sur les formes différentielles de M. Fubini, ces Rendiconti, séance |
du 7 mai 1922. '}
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A, étant le paramsétre différentiel second par rapport i [';. On démontre
facilement les identités

S3 S4

&, s 1 l / K AT ‘ 2T, )
<201 A ) *
oY ou | »/-1;:‘ 1))

L o 1\ ‘

;‘\‘ = v ’r 1

=
A&, I 3 / P d

$s — ) = 7\ el | ‘) : — T ]>

oV (A} — 4,y 4o \d \ U du

-\ i

=4 \7! w ) ) l

ete. (1)- On a done, les aceroissements du et dv étant guelconques,

A“‘ 2 ¢ e 1 o |
{ - U i) s | Ju .)/')
: L .

ete., ol ] al xT}H\(’v

ainsi que

u théoreme suivant dont nous allons

2. Nous sommes ainsi ari
d;ﬁvt]@r,pey 1]\]91'111«',\, con Ulm-um : Les cordonnées des tangentes //.\'f/ﬂl[llfk

tiques de S sont
1

(1) (e — Xy A, = (& 4 &, d&;) , ete.

Supposons qu'une autre surface S’ touche S suivant une courbe C. On
choisit le facteur arbitraire des coordonnées v, , 4. ,%s , y« des points de S’
de fagon que l'on ait, en chaque point de C, a; i Soient 7, , 7, N 4 Ui
les coordonnées homogénes des plans tangents de S déduites des y préei-

sément comme nous avons déduites les & des z. Suivant la courbe C, on a

Yi iy Mi o&;.

(1) Voir G. Fubini, Fondamenti di geometria proiettivo-differenziale. Rendiconti del
Cireolo Matematico di Palermo, t. 43, 1918-19, § 4.
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| Les coordonnées des tangentes asymptotiques de S’ sont s |
) s |
1 Y1 dys — Yo dyry == (s dng — 4 dug) , ete. b
e i
; > 'S
ce qui devient sur la courbe C ; ‘:;r
(2) @y diry — o dry == 0% (&3 A&, — &4 dE5) | ete. “
= ’ : = e m |
Condition nécessaire et suffisante pour que le contact soit du second L
ordre (au moins) suivant toute la courbe C, est évidemment : |
=1l Ei,‘
‘]
En chaque point de C, le couple des tangentes asymplotiques de S, L
et également celui des tangentes asymptotiques de S', appartient o U in- £
volution dont les éléments doubles sont la tangente de C el la langente i
conjuguée. Le rapport anharmonique des dewx couples des tangentes asympto- '
tiques et des deux cléments doubles est o—*.
3. Supposons maintenant que (' soit une courbe de Darboux de S; il v
alors, le long de C, est vérifiée 1'équation 3‘
i
c 1 2r « 70 et
(3) S(drd*€ — dEd2z) = 0. I+
|
L'équation différentielle des courbes de Darboux de S’ est Iy
S(du /[':( — d //‘-‘.//‘| = ().
Le long de C, le prémier membre en est ‘ !
] = ) - ] - =1 ‘
S[dz d*(08) — d(c¥) d*« ] = 1 '@l
= o S(dx d*s — d&d®v) do S(2dx d& Ed?x) = 3do . Sda dE . ’
Si l'on exclut le cas trivial que C soit une droite, Sdzd& ne peut 2
g 3 | S 2 : (it
s'annuler; si 'on se rappelle la signification géométrique de o, on peut done W
énoncer le théoreme suivant: Si lo courbe de contact C (non droite) de “
. g o : : ) 5 |
deux surfaces S et S' est une courbe de Darboux sur S, pour qu elle
$37 o courbe de Darboux sur S . il faut et il sufbt aue le ranvor 5
sout aussi une courbe de Darboux sur S, il faut et il suffit que le rapport |
/l/:lll/'i/]/l;//:{ll" des tangentes asymploliques des deux Surfaces soit constant ! i
le long de C |
4. En chaque point de S, l'équation (2) définit les trois tangentes a \
I'intersection de S et de la quadrique de Lie du point considéré; si S est }g
une surface réglée, ces trois tangentes coincident dans la génératrice, ou bien , 1?
deviennenl indéterminées; cette derniére circonstance a lieu, si S n'est pas “"
. 3 . \ | ‘h
une quadrique, le long de deux courbes [flecrnodales, aux points desquelles S ‘ i
a un contact du troisiéme ordre avec 1'hyperboloide osculateur. Si 1'on applique il
g , > 4 . ‘s . ~ - R
la proposition du numéro précédent, on obtient le théoréme suivant: Si une h
courbe C tracee sur la surface S est une courbe de Darboux sur S ,C |
. ‘ i
est une courbe flecnodale de la surface engendrée par les tangentes asympto- |
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de S le long de C, et réciproquement. Cette nouvelle définition

tiques (*)
des courbes de Darboux me semble tres remarquable.
5. Maintenant, soit C une courbe guelconque de la surface S.

L'identité
S[da d*(0%) — dzd(ct)] = oF; 4 3do Fe

jointe au propositions qul précédent, conduit évidemment au théoreme

suivant :

. ~ ] 3 . ' * \ ]
Soit C une c urbe quelconque {racée sur une Ssurface S; on peut

l/l’ﬂ'\//’ﬂ}/llt/' les tang ntes de S [ ng d' C ¢ une "’.H/w‘{]/’ “/III///!')U(’/[/ in-

/z‘/rile de surfaces régiees; SUr LOU ces surfaces, C est une //j//((‘ flecno-
\considérons linvolution ordinaire des lan

ale. Ln t‘/u/,[//‘ point e L
t la tangente de C et la tangente

gentes e S, dont les éléments doubles St

/;»,/1./'«'/4(/118,). Soit @ le rapport an Mmoniqu de quat /u//‘),/' s sutvants de
cette involution : les e é nts doubles, couple des tangentes as ympto
tiques de S, et celui qur conizer ) L7 ["une surface réglée
choisie dans la famille mentionie yissement de log ¢ le long de

1:‘ esi (/1//(/{(; //’/‘ '/“

Syl 3 / E= { - / 1/ /
= — |
,;\ F, 3 / 24 v 4 A5 dv H
et cela de quelle mant qu 0 surface éalee de la /‘///7/[///]_

On a ainsi une interprétation géométrique simple de 1'é/ément linéaire

//"/‘/',:(’//

Fisica. — Cariche delle lastre coibent sirofinate. Nota del
lott. ANGELO PraTI, presentata dal Corrisp. P. CARDANI.

La disposizione adottata dal Cardani in suoi recenti lavori (*) per stu-
mezzo dei femomeni

diare le C:LI'it‘}ll‘ elettriche, svolte pel ofinamento P
di ionizzazione e, reciprocamente, per istudiare questi fenomeni per mezzo di
dette cariche. mi ha suggerito le esperienze riassunte nella presente Nota,
cioe lo studio qualitativo e quantitativo, fatto col galvanometro balistico,
delle cariche che si ottengono sopra le lastre coibenti battendone una faccia
p. e. con lana e tenendone I'altra a contatto o no con unarmatura in co-
municazione col suolo. Il Cardani con una sorgente di ionizzazione costante

(disco di ossido di torio) ha mostrato come varia la durata di scarica delle

(*) D’un systeme ou de "autre.

(2) P. Cardani, Rendiconti della R. Acc. dei Lincei, ser V. 2° gem.. 1921: N. Ci-

mento, serie VI, 1922,




