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MEMORIE E NOTE DI SOCI

Geometria. — Zelazioni tra le due falde focali di una con-
gruenza W. Composizione di 2 trasformazioni W. Nota del Cor-
rispondente Guipo Fumini.

1 Conservando le notazioni di una Nota precedente (') ci proponiamo

di determinare gli elementi della seconda falda focale, che indicheremo
con H,, g,y ecc
Dalle (16) si trae:

LM P 6,
du? H 2 ' " w g1 :
(17)
)y%_H_UML'M Qa, =Tz
3 W H w "7 5 ) ok
ove :

$S=~uu—%uu+ﬁuu—vu + 4By + 4pA. + 24p, + 2By,

)

(18)
(T = tee — % Mo+ yu— Qu+ 4Ayp | 49 B, + 2By, + 2 Ag,.
Dalle (8) e (16) si trae:

(19) RATEE i SO g
MU R

(') La teoria proiettiva delle congruenze IV. Questi Rendiconti, vol XXXII, 5° fasci-
colo, 1° semestre 1923.

REnpiconT. 1928, Vol. XXXII, 1° Sem.
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Sostituendo in (17) alla z il valore dedotto da (19) si trova che:
DY, 2 log H, Y, ]

ik )
AU, i I
e du du D) 9 #

0

o analoga scambiando ».p,8 con v,q,y)
() l M )

ove:
2 log H, 2 loe H o X S - AS
—_— — 2A — . x‘ = — 8 — 2 N :|.
3 = A N B, 8 B N ) FN
ossia, per la (I) della Nota precedente:
1 1
S = STA \Tr d e U
\ 9A . TR
B N, AN
1) B =— 1 o n=—5"
' ST AN foigt B N
’ . AN, &N,
n=Ftor ¥ n=Q—,3 ¥
La (19) si pud scrivere:
e W, y AT, '
—bis =SB S ) 1) _— 1
(19-0¥) z=2A = 2B )u+‘“ )
ove:
A B A
M= AN B=—o=—BN,p' ===
(111) A N A B N BN, w N
u H 1
— AN’ ' — —=uN, N =0 =—,
Vi y N uN H N
donde :
(10-%%) AL=—By, , B,=—A'3.
Dunque, se partiamo dalla seconda falda focale, la congruensa st

determina sostituendo alle A B ece, le A, B’ ecc. definite da (11I).
Cosicche, insieme alle ultime (II) varrd p. es. la:

1 ol
2A N

Z

Ny
== 1

= ['l —
p VN

0o

che confrontata con analoga delle (II) da:

> ) /."—.”‘NH
P”]’k=I+Il+ 5A N °

Sostituendo alla P il suo valore (5) ed alla P, il valore analogo:

I3 » log H,

P
P1:1‘1+D*+P’l Y

U‘
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si trova per (II):

B A !
\Nuu+K7Nu+BﬂNp=U,Obbla.
Ly — ™ ()
(XN“)ﬁ ___P) B : (B u—_)’ N '

Le equazions (11) sono evidentemente semplicissime.
KEsse danno il meszzo di calcolare gli elementi di unu [alda [ocale dv
una congruensa W in funszione di quelli dell'altra; le (10) sono le sole
equazioni, alla cui integrazione ¢ ridottw la ricerca delle congruenze W, ¢
di cui @ data una falda focale. Fsse si possono wnive alle (11), (12, (15),
(20), quando si considerino A, p, N come incognite ausiliarie. Le trat-
tasiont melriche partono invece dalla considerazione della w .

(20)

Composizione di due trasform. W.

2. Due superficie, come le S, S, , falde focali di una stessa congruenza W,
diconsi trasformate W 1'una dell’ altla. Noi indicheremo d'ora in poi con A, ,
B, ece. le quantitd finora indicate con A , B, ecc. E,se S, & un'altra trasfor-
mata W di S, indicheremo con A, , B, ecc. i relativi valori delle A , B, ecc. Ora,
qualunque sieno le costanti z, , 2, , anche A=2,A, + 3, A,, B=2, B, - 2, B;
soddisfano alle (10) e percid determinano una congruenza W. Il relativo
valore di N sard dato da:

N=4N, +45 4N | aN,
ove sia posto

D[(2+0A Rl __9B, My '.’Bzﬂll
R

(21) Nyp =N = 4, s 2, 1y -+ 24, 5 =7 s

*[_ SpAI Ag—sq B| Bg.

Per la prima delle (II) (essendo w,S.,T ecc. lincari nelle : e quindi
p. es. S=28,}28;):

e oo bl Lo ol o
O 0 2 (7 AT A\ L EGRTT 1% B

y N, B AN,
gAl U 2A.2 U

3

=8=28,43 S, = , C108:

(22) AN, AQDN AN,

U A. W +Ag P




i

— 304 —
Introduciamo due funzioni @, £ ponendo:

w + -(u) N,y

& A, DN, Q =.\. )N,

(23) 2N i HeE AN
e quindl

o BN ° 1 o _ BN,

el 0 LA

: B, * = B, 3

La illimitata intecrabilita delle equazioni in @, , @, si deduce immedia-
tamente, osservando che, in virtd di (20), da entrambe si deduce:

A; 8N, Bey _):\7,

23:%6) Wy = — —
( . A, w Ay
Poniamo:
da T
| 212 =0 +( — 22 —24, = ~EEH = )
u oV
(24) .
ATe AT
’.rgl =Qu+ | — 4, x. —24, - 1 2B, '7-‘\)
\ QU W

Sostituendo alle a; 1 valori dati da (8), (16) si trova che:
X)e + Ty = -_1‘((0 —— .Q — ng) — 0

ciod che i puali x\y ed xy = — 1y coincidono (essendo le x coordinate

omogenee).
Per le (19) si pud anche scrivere:

: Z\ A,
(24%%) ’1~;""('_l?'*’l‘1\5})‘\""?(_“?4""’&,"’) f

+i(232—‘;—.3' w)

MW 1

D)

insieme all’analoga per zs, .

Queste equasioni dicono che x,3 = — Ty, giace sia sul piano langente
ad S, nel punto r, corrispondente, che sul pinno langente ad S, nel cor-
rispondente punto z, .

Posto poi:

: B
Al=—A, -+ 1—B, — —
(O')\ ' .+N)w ; P le
L0
/”::_;LB}_L'-\,‘_ ,)lngH,_A,)]0&{]‘[,_},7Lﬂ__bi,l
: 2 W ) T T w pL
si prova facilmente che
B b 2A] 2BI ,
\2.)"“3} D”l t_B: Y1y Tu'=—A'1ﬂn ,
» . @ . w
my=—12; by b= — ps+ N,
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Si ha anche:
pIZA

\ 3 1
(25=r) N} »2A{(-SM +2A.pl)_2B:(—bff+2B:,,.) + Al

*® )
=N9+Nl—Nle\

Percid in virtn di (25) , (25-Y%) il punto x,s definito da (24) [confronta
le analoghe 8,10 ,11, 12] deserive lu seconda falda focale S,y di una
congruensa W, di cui S, ¢ la prima [alda. Altreltanto dicasi della re
lagione tra S,, ed S, .

Percio le o superficie S,; [dipendenti dalla costante arbitraria, da
cui dipendono le w, 2 in virth di (28)] si ottengono dn S componendo le
due trasformazioni W da noi studiate. Fsse si otlengono con la quadra-
lura necessaria a delerminare . Per o = o esse tendono alla super-
ficie S di partenza.

Sta la 8, , che Sy, che ognuna delle superficie seconda falda delle con-
gruenze W otlenute da S ponendo A =2z, A, +3,A,. B = 25 A, 2, B;
(2 = cost.) formano con ciascuna delle S, le falde focali di una con-
gruenza W .

Otteniamo cost quello che potremmo chiomare un sistema di Bianchi
di congruense W , (data la velazione tra tale sistema e i celebri teorems
di permutabilita del Bianchi).

Meceanica. — Swlla possibiliti della navigazione extra-
atmosferica. Nota del Corrispondente G. A. Crocco.

La navigazione nel vuoto o in aria molto rarefatta importa la possi-
bilitd di un propulsore che non abbia bisogno di appoggiarsi sul mezzo am-
biente, quale il propulsore @ reazione.

Questo tipo di propulsore consiste, come & noto, in un congegno capace
di lanciare nello spazio continuamente una massa materiale ad alta velo-
citd; onde si sviluppi in direzione opposta una spinta veattiva.

Se m ¢ la massa consumata nell'unita di tempo. e la frazione di essa
proiettata con velocitd »; Sv la media proiezione geometrica di » in senso
opposto alla forza reattiva F'; e se la massa proiettata & tutta preventiva-
mente contenuta nel mobile; avremo per un noto teorema di meccanica:

F=af my;

cosicche, se » & costante, anche I sard costante e la massa residua del mo-
bile potrd assumere velocitd dello stesso ordine di ». Il motore a reazione.
quindi, pud condurre alla realizzazione di alte velocith di traslazione; e si pre-
sta in principio alla navigazione extra-atmosferica.

Cerchiamo a quali condizioni.




