ATTI
DELLA

REALE ACCADEMIA NAZIONALE
DEI LINCEI

ANNO CCCXX
1923

SHRIKE @GUINTA

RENDICONTI

‘Classe di scienze fisiche, matematiche e naturali.

VOLUME XXXII.

[ 1° SEMESTRE.

ROMA

TIPOGRAFIA DELLA R. ACCADEMIA NAZIONALE DEI LINCEI
PROPRIETA DEL DOTT. PIO BEFANI

1923




—— ) =

trica W (Pq) , Yoo, ..., Yoy) quando il sistema del 1° ordine Jq, . Ygp , ooy Py
appartenga al medesimo sistema di 2° ordine del precedente, e quindi, per
la solita ragione, sard Y esprimibile razionalmente per ¢ . Analogamente
accadrebbe pei sistemi d’ordine superiore e in conclusione si ha dunque che:

Se I, D19y, Iy € gy, Jogy e, Doy s0n0 due sistemi di sistaticita
del medesimo ordine r, appartenenti a uno stesso sistema ’ordine r 4 1 ,
qualsiasi [unsione razionale e simmelrica di 9\, Iy o o . Fyy & ragio-
nalmente esprimibile per un'ultra qualsiasi [unzione rasionale e simme-
Lrvea dz odoy yFiag yrees v Fou

Matematica. — Nowocaw.r théoremes sur les -\'!.////(l//,//‘l‘//"v\' des
séries enticres. Nota di Mino$ KossLER, presentata dal Corrispondente
G. KuBinI.

Dans cette Note je poursuis 1'étude initiée dans une Note précédente
(Ces Rendiconti, vol. XXXII, 1° sem., pag. 26: Sur les singularilés ece.).

1. Faisant usage du théoréme 11 de la Note citée, on peut obtenir, ne chan-
geant que les angles ¢y, qu'un point ¥, choisi a volonté sur la eirconférence
du cercle de convergence, devienne singulier pour /(z). Cas particulier de tels
changements est l'addition de l'angle 7z ou le changement du signe de a, .
A cet effet choisissons la suite (5) de facon que les nombres Ax, » dans les-
quels les membres de (5) occupent des positions distinguées, définissent des
groupes des a, sans élément commuas & deux: c'est-a-dire que les groupes
Njiéme ot N,em soient sans élément commun, toute fois que g=7. Or il
suffit & cet effet de choisir la suite (5) de maniere que

(7) Ngsr = 2(1 4 A) g,

4 étant une constante positive arbitrairement petite. Dans ce cas, le nombre N,
appartenant & n, satisfait, d'apres (2), aux inégalités

-9 29 N
v — yv g v+ yv = l:f] ,

d'olt, par un calcul facile,
‘ N,
Ng > dng(1 — 1), Ny < dng(l +1,), N, — l:%:l> 200 (1 — ),

lim 5, =1lim», =1lim 1y, =0, ¢ > .

idme

Les termes @, du N,,, groupe commencent par le plus petit index
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ceux du N,  groupe finissent par le plus grand index 2 =N,. Il suftit
évidemment, pour l'absence demandée de termes communs, que

Ny [
N;*l*[' S l] > Ny .

D'aprés les inégalités précédentes, il suflit que
g (1 — 3e) > 40y (1 — ).

Or ceci est assuré, commencant d'un certain ¢, par 1'inégalité (7).

Cela étant posé. choisissons un tel groupe Ay, déterminé dont @, soit
un coeflicient distingue. De ce qui a été dit, on voit tout de suite que ce
groupe ne contient aucun autre terme de la suite (5). Changeons dans ce
groupe les angles ¢ de maniére que 1'inégalité (6) soit remplie dans tout
ce groupe. Or si l'on choisit parmi les a,, (et, par suite, aussi les A,,) une
suite infinie arbitraire (par un choix des entiers ¢) et que l'on effectue, dans
tous les groupes correspondants, 1'opération indiquée, le point #==1¢'¥ deviendra,
d'aprés I[, un point singulier pour la série (1). Il est évident quon peut
simplement laisser ¢ inaltéré, si la condition (G) est remplie; ou y ajouter 7,
s1 elle ne l'est pas.

2. Maintenant, nous allons généraliser le théoréme de Fatou-Polya de
la maniere suivante:

111. Si, dans la série

D Gaa™ ) Ga— [ e

on change, convenablement, dans certains groupes de coefficients, les valeurs
les angles @n, la circonférence du cercle de convergence devient la [ron-
tiere du domaine d'existence de la fonction ().

La démonstration est simple. Choisissons la suite (5) de maniére que

Mg = 2ng(1 + 2)

ordonnons les termes d’aprés le schéme rectangulaire suivant des indices

(T
o

n, n Tig My . .
ney i's N . .
Ity /ey . .
75 . .
. .

Ensuite, ordounons tous les mombres rationnels de l'intervalle (0,1)

dans la suite
/../g‘lg.....’jy.‘.

(!) Un cas particulier de tels changements est I'addition de = A certains ¢n .
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A langle ;= 2n associons la Jm ligne du schéme rectangulaire.
Ces a,, qui appartiennent a la ligne en question, peuvent étre considérés
comme dos termes d’une suite du type (5) et done, d'aprés le numéro pré-
cédent, on peut faive de maniére que le point z=¢"¥s devienne singulier.
Or, effectuons cela pour tous les ;. Les points singuliers remplirons alors
toute la circonférence du cercle de convergence.

~On a ainsi, non seulement le théoréme de Fatou-Polya, mais encore un
procédé (éterminé pour les changements des angles ¢,, resp. des signes
des a,, dans chaque cas particulier.

2. Le théoréme II généralise celui de M. Vivanti, mais non celui de
M. Dienes. J'énonce encore une généralisation du théoréme de M. Dienes:

IV. Si nous remplagons, dans Uénonce I1, la condition 2° par la
suivante :

2°) pour chaque groupe Ng", on peut trouver un angle fixe Y,

el un nombre positif d,, de [gon que U'on ait

N,
cos (px — Y,) = 9, , lim 1’5: Iy,
7>
pour lous les coeflicients ax = |ay| e~ du groupe, alors le point z = 1
est singulier.
La démonstration est analogue # celle du théoréme II.

Idromeceanica. — S/’ influenza della viscositi nei moti pran;
irrotacionali dei liquidi naturali. - Onde semplici smorzate. Nota 11
di UmBERTO CIsorTI, presentata dal Socio T. LEvI-CiviTA.

7. Moli permanenti. — Se si tratta di moti permanenti, tanto ¢ quanto - *

non dipendono esplicitamente dal tempo #, per cui la (20) si viduce alla
seguente:

'G5 AR 0 G 1 ) te o, oV gﬁdw*)z
b T ) e =) h g T g

essendo ora

W* = p'w(/* +i)  w*(f*—1i).

Esprimendo mediante / e w, per le (17) e la prima delle (19),, si
ottiene (1)

dw: . ( 1 1 ) 4dvg® d*W (dW 2
2 T E b= PN e We— 1 dye(—),
e ar zg( w(/+129)  w(f—1ig)) h ar: e ar )
essendo
W = 1/w(f + ig)- w(f — 2q) .
(*) Cir. loco ultimo citato, pag. 199.
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