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MEMORIE E NOTE DI SOCI

Matematica. — 0 una proprieti caratteristica delle con-
gruenze di linee tracciate sulla sfera di raggio equale ad 1.
Nota del Socio G. Ricci-CurBAsTRO (V).

Si consideri una varietd a due dimensioni come definita metricamente
dalla espressione

2 ; 2
@ = ay de, + 20, doy dzs - Ao (/;:3;

del suo ds?, espressione, che assumeremo come forma fondamentale e il cui
discriminante indicheremo con . B siano Ay, g, i sistemi coordinati co-
varianti di due congruenze ortogonali di linee in essa tracciate ed orientate
canomicamente, ciod in guisa che tra la divezione positiva della linea della
prima e quella della linea della 2* congruenza interceda un angolo retto da
percorrere nello stesso senso per cui, attraverso un angolo, concavo, si passa
dalla linea @, alla linea a.. Sia di pit ¢, il sistema coordinato covariante
del fascio, cui le dette congruenze appartengono.
Valgono allora () le relazioni
Ayjrs == ha/r @5 3 Agirs =—d1.r @s
3 0= G,

& essendo linvariante di Gauss relativo alla forma fondamentale.

(%) Pervenuta aIl'Accademia il 25 ottobre 1923.
(2) Vedere Ricci e Levi-Civita, Méthodes de calcul différentiel absolu ece., chap. IV,

§ 1 (Mathematische Annalen LIV Band).

@I
(99)
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Mentre dalle prime si traggono le
e — Ay = Asjy P2 — Az @)
il
5 12/12""12/21:11'2 P — Ay @2

all’ultima si pud sostituire la

Qg — P = 15 G

o anche la

(1') 9’12"9’21=G(lu17~2/2—lx/2 Ae/h) -

Ricordiamo che, designate con ¢, € gs le curvature geodetiche delle
linee delle congruenze di sistemi coordinati 4,/ e Ao/ Prese con segni op-

portuni, &

(2) ¢r = li/z"}_y!l?r-

Si ponga poi
wy = Ay Ay + Ay dizs
Uy = Ay Ay = Aoy2 dazs
Uy = @) dzy, + @s das

e si consideri la metrica della varietd, di cui ci occupiamo, come definifta
dalle due forme lineari indipendenti u, ed u. (*). Poiché per ogni sistema
semplice covariante X, e per ogni forma fondamentale valgono le relazioni

_ X, X,
REA Ty

er N Xsr

3

alle relazioni (1) ed (1') del paragrafo precedente si possono sostituire le

)ll/l b B/:lrg

)x2 D.’L‘) s llz“ $2 ]"Z‘/z P
RIS i .
5 \ T Aue 91— A @

BRI QLD >
Wy W G (A1 Ao/s — A1y Aejn),

delle quali le prime due ci danno ¢, e ¢, cioe determinano il fascio, cui
appartengono le congruenze fondamentali, mentre 1'ultima dJetermina l'inva~
riante di Gauss a questa relativo.

(*) Vedere Ricei, Sulla determinazione di varietd dotate di proprietd intrinseche

date a priori. Rend. della R Accad. dei Lincei, vol. XIX della seric 5% Seduta del 20 feb-
braio 1916. > e
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Che se assieme al #, e ad u, si considerano come date anche u; e G,
nel sistema di equazioni (1) abbiamo le condizioni necessarie e sufficienti
perché sulla varietd Vs generata dalle congruenze fondamentali #, ed Us
1l faseio, cui queste appartengono, sia dato dai coefficienti della forma Us
e perché la curvatura di V, sia eguale a G.

Si supponga ora G =1 e che, come », ed u,, cosi anche w, ed Us s
up ed wu; siano fra loro linearmente indipendenti, il che, per le (2) equivale
a dire che nessuna delle congruenze fondamentali sia geodetica.

In questo caso, e in questo caso soltanto, la sostituzione circolare
(%1 w2 us) mon altera il sistema (I) e di conseguenza si ha che:

« Se tre forme lineari u, u, #; definiscono coi loro coefficienti i si-
« gtemi coordinati di due congruenze di linee nella varietd V, di curvatura
« eguale ad 1 canonicamente orientate e quello del fascio, cui esse appar-
« tengonono, la stessa cosa pud dirsi delle terne us w, ws ed u, us %, .
« Una tale proprietd & poi caratteristica della detta varieta ».

Meceanica. — [Influenza della wviscosita sul moto di una
massa lquida la cui superficie libera conserva la forma ellissoi-
dale. Nota del Socio corrispondente UmBrErTO Crsortr (Y-

La viscosita di un liquido naturale in moto irrotazionale si manifesta
nella distribuzione degli sforzi: precisamente, mentre, per il carattere po-
tenziale del moto, nelle equazioni indefinite risultano nulli i termini di-
pendeuti dalla viscosita (e quindi le equazioni sono le stesse che per i
liquidi perfetti) tuttavia, in generale, non scompaiono i termini che con-
tengono il coefficiente di viscosita nelle formule che definiscono gli sforzi (2).
Come esempio illustrativo ho precisato 1'influenza smorzatrice della viscosita
nelle onde semplici irrotazionali in un canale (®).

Ma anche per moti vorticosi (cioé non potenziali) pud presentarsi analoga
circostanza. In questa Nota mi propongo appunto di illustrare 1'asserfo, ri-
prendendo in esame il classico problema di Dirichlet che, com'ée noto, con-
giste nel determinare i possibili movimenti di una massa fluida incompres-
sibile le cui particelle si attraggono secondo la legge di Newton, nella ipotesi

(*) Pervenuta all'Accademia il 1° ottobre 1923.

(%) Cisotti, Sulle equazioni del moto piano der liguidi viscosi, Rend. del R. Istituto
Lombardo, vol. LVI (1928), pag. 107.

(®) Cisotti, Sull'influenza della viscositd nei molt piani irrotazionali di liquidi
naturali. Questi Rendiconti, vol. XXXII (1° semestre 1923), pag. 21-26 e 85-88.




