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si pud mettere sotto la forma

p—=po+0gc0si(@h—y).

Come si vede, la pressione & quella stessa che si avrebbe nel caso sta-
tico, in canale orizzontale scoperto, la forza di gravitd essendo ridotta nel
rapporto da 1 a cos%.

Per l'espressione ora trovata per p e per la circostanza rilevata sopra

che D_y 8 limitata, i due sforzi (12) sono sempre finiti.

Se t ed n sono scelti comunque ed e« indica il generico angolo che t
fa con z, essendo ora

R R ) R
sl =5 g — =N =
28 Y Y R)
le (11) divengono
)
g ®,, = — (b COS "2(:3— .
oy

(13)

‘ W
(D= Q00— .
E =P -+ psen 2o B

L espressione ora trovata per @, mette in evidenza che lo sforzo tan-
genziale si annulla per ¢ = == /4 ; quindi lo linee degli sforzi principali
appartengono alle rette parallele alle bisettrici degli assi coordinati.

Matematica. — Sur les invariants de U'élément lindaire pro-
Jeetif d’une surface. Nota di Epuarp UrcH, presentata dal Corri-
spondente Gurno Fusint ().

1. Une surface S non réglée étant donnée, on peut former deux formes
diftérentielles (x = u, , » =1, 6tant les coordonnées curvilignes):

@y = Sty dui dux = a1y du® + 2a,0 du dv - ase dv*
@3 = Sag du; dug duy = a1 du® - 8,2 du® dv = 3,32 du dv* 4 @ge0 dV°

1)

Ces formes ne changent pas si 'on soumet S soit & une homographie,
soit & une déformation projective (*).

(1) Presentata nella seduta del 4 novembre 1923.

(®) Fubini, Fondaments di geom. proiettivo-differenz. Rend. del Cire. Mat. di Pa-
lermo, tomo 43 (1918-19), § 1,




Elles sont lides par les relations (*)
([ Za%awm =0
G G Qe |
(2) !
/ Qe Qize Osse | = A2 =0.
ayy Qg Us2
2. Je pose
(3) Du; = 3 9% @ dus — 2 a'™ Fye dtte 5
on a réciproquement
(8)is du; = £ 39" @, Dus — e 2 a'" I, Duy .
On a alors
(])bis @o = 3 Fin d[l; Dllk = — &3 ay Du.,- Dl(k
et si Zbhy du; duy, est une forme quadratique conjuguce a @, (c'est-a-dire si
I'on a Za* b, = 0)
(4) 5//,';; Du; Duy = &= b du; duy .
J'introdnis encore une for ubique ¢} en posani
J'introd e une forme cubique ¢

(5) ¢i = = diyg doty duw Doy = = by dus du duy (3).

On a les identités

(6) Pi—eps — 39, =0,
(5 { b= 2'9;:1' Upi 5 Qin=¢2 “)f‘i a
(B0 i ok — e by
@) o gy = — My =2 , SaM =0,
(Dyes Sl = — 20 Dipy — lipy 5 207 bigg — Iy .

3. De la premiére ligne de (2) on peut déduire facilement qu'il existe
une forme linéaire covariante = v; du; telle que 'on ait les identités suivantes

\ — oy S
\ Gy = E29y U - by

(8) .
? bikl,r = 2 P 1!); * Uik -

(*) Je fais usage des notations habituelles du ecaleul absolu, @y 6tant la forme fon-

@y :
\ o ity sont les dérivées covariantes des

damentale. Ainsi A = @y, a5 — a3, , ol =

a;ny ete. Je pose aussi

[A] : g o
| 8= T:sgnxz\:il g — 0 .’r12:1/|,\| s Fon=—T1[A| , %35 =0.

0 D 1
(%) Je suppose que les by forment un systéme covariant symmeétrique.
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A Taide des w;, on exprime aisément les trois snvariants du premier
ordre du systéme Doy Pa

) =y , B=ZaM Yt , T =M,
liés par l'identits
O B — w0,

4. A Taide des dérivées covariantes 1, des W, on peut exprimer les
quatrve ¢novariants du second ordre

s K= — % 3otk wi.k ) H=Z39% I?U"‘k

(10) A :
| @=Za" iy , @ =3Iy, .

On peut démontrer que K est la courbure de ..
On a les identités suivantes (7):

PO — P @
| a0 — (— 3K -2 @_;__0) = g dus -

( 60—
~|—8(——H ~}—2T) 2Y: Dy ,

(11)
= ( @’) El/l, Dll,‘ 5

,PH | T'K e
—(,)—‘i?T-F%@)EVJiduv‘f-

- ;.
po(cwy T

s — (_
w@H WK

@ R
-|—/—315—— S = — = Oy
| \ 2 @ ) 2 —ila D

<

5. Donnons-nous deux couples de formes g, @; et @, s (%) et cher-
chons s'il est possible de trouver une transformation A déterminant fonctionnel
positif (*) qui porterait ¢. en @, et ¢, en g,. Il faut considérer, outre le
parametre différentiel habituel

AN RRONE=ES 0 R OSSN (RS R) =IA(R)

(') Je suppose #=0. Si =0, on a des identités analogues que je omets
d'Gerire ici.

(?) Les variables dans les formes ¢.,@; sont @ =1u, , » =7u,. Les invariants
¢, @ ... déduits des ¢, , ¢y seront indiqués par &, &, ...

(*) C'est senlement pour simplifier les énoneds que je fais cette supposition.
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f le paramétre différentiel

E(P,Q)=3a"PPQ , EED)=E({P).

En premier lieu, supposons qu'on puisse trouver deux des invariants

(12) @ @ H K 6,06,

soient P et Q, dont le Jacobien soit différent de zéro.
Alors une transformation & déterminant fonctionnel positif porte ¢,

en @, et ¢; en @5 alors eb alors seulement qu'elle satisfait aux équations

A(F)=A@) , (P, 0)=24(P,9 . (@)= A(Q),

() —E(),E(F. 9 =E(.Q E@.P)=E@Q.D), E(Q)=E(©Q.

On voit en particulier que les transformations en question, si elles
existent, sont en nombre limité et peuvent étre déterminées par des élimi-
nations et dérivations.

2 g (0 5
Dans le cas général, ol B(—(”—v)—#: 0, les conditions peuvent s'éerire
2
bien plus simplement:

F—d T— B —9 H—H K=K,0=0,0=0".

Tn second lien, supposons que tous les invariants (12) soient fonections
d'un d’entre cux, mais excluons encore la possibilité que @ et ¥ soient si-
multanément des constantes. Alors pour 'existence d'une transformation
de @;,@s en s, s il faut qu'il existe entre ®,¥ H,K,0,0 e

mémes relations.
D'ailleurs, s'il en est ainsi, il existe oo' transformations qui penvent

gtre trouvées par des guadrabures.
* Enfin, si @ et & sont des constantes, les conditions sont simplement

| = = g ) ,
®— @ ,P=—=. Il existe alors oo? transformations qu'on trouve par des

i quadratures.
|
6. Un exposé complet paraitra dans les Publications de 1'Université

Masaryk, Brno, Tchécoslovaquie.




