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il vaso. Anche le membranelle che chiudono le maglie dei setti trasversali

non tardano a scomparire nei vasi delle radici e nella maggior parte di quelli
del caule, formandosi allora veri vasi pervii; solo in alcuni casi anche nello
stato adulto il riassorbimento non avviene ed allora i vasi restano impervii.

Nel caule delle Dioscorea da noi studiate, che come & noto e volubile,

il processo di differenziazione dura a lun poiché la regione in aceresci-
mento dell’ apice vegetativo & molto estesa e comprende numer )si internodi:

cosiche, pur non avendo noi e lite misure

che 1'ispessimento delle pareti degli elementi costitutivi dei gran

comineia soltanto ad una distanza di 10 e piu centimetri dall” apice.

Le nostre ricerche ei hanno condotto dunque a trovare ne 1sei vaseo-
lari delle Dioscoreacee dei vasi prodotti d di « 3010
originariamente uninucleate, ma diventano po e ¢
prima della differenziazione definitiva in 1S el li
grandi dimensioni, che si riscor S I lici d M
cotiledoni da noi studiate e dei quali abbiamo 1e si & detto, o
I' origine. Ma in questi vasi, almeno per le piante che fece aa
nostre ricerche, sono sempre uninue lule S lono .
marli, come uninucleati sono stati in ra tutti 1 v g
ficata e scolpita dai ben noti ispessimenti non unifo 11 caso da n sser-
vato & dunque finora unico

Qual’ & il valore morfologico di questi vasi delle Dioscoreacee ?

Noi non vogli: pronunciarei in questa Nota su questa ¢
Accenneremo soltanto alla omologia, nell origine, coi vasi laticiferi, le cui

cellule sono pure moltinucleate. Ma 1'omologia si arresta ben presto, pe

nelle due sorta di

la differenziazione suc

negli ultimi stadii in modo ben dif

Matematica. — Sopra la forma d arianti differenz
Nota del dott. Paono MEeponacur, presentata dal Socio CREMONA.

Il teorema che io dimostro i

1 questa Nota si pud considerare come una

ralizzazione di quello da me gid dimostrato sopra le equazioni

nizione delle trasformazioni finite di un gruppo continuo. Io ho tro

che queste equazioni hanno la forma:

\
(1) l’mlm--»/

ora dird che le funzioni ®, ... ®,, sono le funsioni caratteristiche del gruppo.

Variando le funzioni caratteristiche si hanno tutti i gruppi simili ad (1).

) Annali di Matematica, maggio 1897
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riabili indipendenti e dipendenti, e nemmeno dal numero delle prime e delle
seconde. Questa composizione & quella che io rappresento col simbolo y., e
she ho gid avuto occasione di ricordare.
Introduciamo ora una serie di variabili 7, ...#,, non trasformate nsi-

leriamo le z, ... 2, come tutte indipendenti tra loro, le 7, ... %, inveece come

unzioni delle . &y, ed indichiamo con «, , ... 2, le derivate dell

spetto alle # fino all ordine s.

La X/ estesa alle «, ... a,, prende la form:

Xf+2 > - X (v =)
n cui le X; ., ..., sono trasformazioni nelle variabili «, ... ¢, ; esse f
n gruppo con la composizione j gruppo sapp 0 1inolt

sso ¢ semplicemente transitivo (')

si indichera con af ,...a

Proponiamoci ora di:

che pel sis 7
Questo problema ¢ stato da me gid trattat lla Memoria piu
sitata. Si trovano delle equazioni

he risolute rispetto a

siamo del

Le (2) sono le equazioni finite un grug con la composizione

i parametri della trasformazione

ignificato delle (2): ricordando il procedimento seguito per formarle, si vede
che esse sono affatto indipendenti d: natura delle funzioni &, ...&,. Esse

lunque rappresentano il modo col quale per una trasformazione generica

nelle variabili =z, ... vengono frasf
Come le X; 4, ..v. sono le

sione considerato, cosi le (2) ne sono le equazioni finite.

1ate le derivate delle v rispetto alle

asformazioni infinitesime del modo di

Si giunge ora immediatamente al teorema enunciato nel principio di
questa Nota.

1 Lie, Gru 1qer rdie 7 B r unen I'r. gruppen (Leipziger Berichte 1891




Sia un gruppo qualunque nelle variabili Allora hanno luogo

(3) @y () e Tn) Ti ) @y (Y1 ove Yn) 5 oo DY - ) 3 dgeeil

Tra le quantitd ;... 2, . w non hanno luogo

rono dunqus

s1 otten

per con 1 di queste equazioni. Essi sono i primi membri in equa
aena |1
Q o, (2) ( Q'®,(y) @, (%) {
0 dimostrar
alcune considerazioni sop gruppi rappresentati dalle (2).
1. Dalle equazioni relative alle ) si ottencono, per derivazione
ris quelle relati . . Quindi tutte le
¢ 1 (2) si otteng per de qu 1
(2) @ )
1
he fi un gruppo i gIupy ¢ omogeneo
(e i sa. la 1o e 71, € quella del g po i
D" altra parte () le (2') possono formare mediante risoluzione di equa-
zioni algebriche, eliminazioni, ed una quadratura al piti. Brevemente diremo
ch (2) s
g1 di qui 1 \Ir_m 1\ 1 1 ali
I le ch p 1 uand con no le di
lefini 1e de tr ¢ ia nota (%)
Anche le forma (3) n richi i gruppi transitivi, che
1izionl effettuab liff -
7 )
2. T gruppi rappresentati dalle (2) ) semp 1nsi nfatti
fos de invarianti:
Dy (wh )= 8, (w; ... )
e bbero degli invariant enziali pel gruppo di tutte le trasfor-
poiché questo gruppo trasforma una varietd qualunque
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contenuta in R,:z, ...z, in ogni altra varietd di egual numero di dimen-
sioni, si vede che invarianti siffatti non possono esistere.

La via tenuta per formare gli invarianti differenziali ci suggerisce anche
una estensione del concetto di invariante differenziale. Il Killing in un la-
voro, Ueher dic

1 il Lie nella prima parte dellla 7heorie der Transformationsgruppen : si

rweiteruny des Invariantenbegriffs (Math. Ann. Bd. 35).

e

sono occupati di una estensione analoga per gli invarianti di ordine zero. Ma gli

invarianti a cui mi propongo di accennare non mi sembra siano stati ancora

da nessuno considerati.

Imaginiamo di avere formate le equazioni finite (analoghe dunque alle
(2)) per un numero qualunque di estensioni diverse. Per fissare le idee ¢
per considerare il caso piu semplice, supponiamo di avere fatta un’altra di-
stribuzione delle 2, ...z, in due serie di variabili; siano questa volta , ... #
iano , ... »,, le dipendenti (g, + ). In-

le variahili indipendenti, e s ”
dichiamo con w, ... w, le derivate delle rispetto alle z fino all ordine

Analogamente alle (2), si hanno delle equazioni:

(2" Y ( )
j )

che rappresentano anche esse, come le (2) e le (3), un gruppo con la com-
posizione Considerando 1'insieme delle (2), (2'), (3) si hanno tre specic
di invarianti:

invarianti composti con le @ @

invarianti composti con le @, ...®

invarianti composti con le ®@,..® ws Wi e che non
si possono esprimere con soli invarianti delle due prime categorie. Invarianti
di questa natura ve ne sono sempre in general eccezione soltanto i

gruppi che non hamno nell'intorno di un punto generico altro che trasfor-
mazioni di ordine zero.
Per questi nuovi invarianti vale naturalmente il teorema enunciato nel

principio di questa Nota; le nozioni di invariante relativo, parametro diffe-

renziale, ... si estendono facilmente anche a questi invarianti pitt generali.
Anche il bel teorema di Tresse (') relative criteri di equivalenza di dug
varieta vale per gli invarianti di cul ci occupiamo. La loro teoria non dif
ferisce in sostanza da quella degli invarianti ordinari: essi si determinano

come questi ultimi, con operazioni effettuabili quando il gruppo da cui si

parte ¢ transitivo.




