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« Prendo ora a caso una delle mie esperienze. In essa era tale la con-
centrazione della soluzione esterna che si aveva equilibrio, quando

' = — 50 em. = — 0,66 atm.,
cioé quando il livello del mercurio nel braccio esterno del manometro era a
50 em. sotto il livello interno. Poiche si vuole che la pressione dovuta agli
wti delle molecole dello zucchero sia sempre nel vaso osmotico eguale a
53 em. avremo

= 83 em. = 0,7 atm.
e

p'=1—0,66—0,70 = —0,36 atm.

« L'ipotesi sostenuta nella Nota citata conduce dunque alla conclusione
che l'acqua della soluzione interna pud trovarsi sotto pressione nulla o nega-
tiva. Come pud accettarsi una ipotesi che conduce a tali conseguenze? Che
un corpo solido possa essere soggetto a pressione tanto positiva, quanto ne-
gativa, tanto compresso, quanto stirato, si sa bene, ma per un liquido come
spiegare la cosa, salvo che si prestino al liquido per l'occasione le proprieta
d'un solido ?

« To non nego che possa venir stabilita una teoria dei fenomeni osmo-
tici, la quale si appoggi sulla considerazione dei moti delle particelle della
sostanza disciolta e sull'analogia parziale con i gas, ma dico che questa teoria
sard necessariamente complessa e che il semplice concetto dello stato gas-
soso della sostanza disciolta senza quello di speciali azioni fra essa e il sol-
vente, non e sufficiente a spiegare i fenomeni ».

Matematica. — Sulla superficie del 5° ordine con 5 punti
tripli ed unn cubica doppia. Nota I1. di A. DeL RE, presentata dal
Socio CREMONA.

§ IvV.

« 13. Si puo domandare se vi sono altri enti connessi come quello che
ci ha condotti alle formule (1); o, per dir meglio, se vi sono altre reti di
quadriche per mezzo di cui si possano ottenere altri sistemi di formule come
la (1). La simmetria della superficie rispetto ai suoi cinque punti tripli con-
siglia di dire che si. In fatti, il ragionamento seguente ce ne assicura, e ci
da il modo di costruire quelle reti quadriche.

« Si fissi uno qualunque Ay A; A, A, dei 5 tetraedri che si possono
formare coi punti tripli, e si dica ¥; = 0 una quadrica qualunque ad esso
coniugata. La polare di 4 rispetto a y; = 0 sia ;, e ¥’ sia la tangente in
A; alla curva doppia. Il piano polare u; di A; rispetto a ;=0 tagli &;
in A%, e si costruiscano due /® =0, ¢ =0 delle quadriche coniugate
ad Ay A; A, A, rispetto a cui A; e 4'; sono elementi reciproci ; dico che la
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rete delle /¥ =0, ¢ =0, y; =0 risponde all'asserto. In fatti, appli-
cando il procedimento col quale dalle (2) e (3) si & pervenuto alle (1), al
caso in cui queste equazioni vengono rimpiazzate dalle
l/‘(i) - ‘ll@(“’ = () (3’)
Yi=10 (3"
si perviene ad una superficie del 5° ordine con 5 punti tripli nei punti
Ay, ..., A; e con la retta &, poichd & 4 la polare, rispetto a (3'), della coniu-
gata 4; del punto A; rispetto al fascio (2). Ma, in virtu del 1° dei teoremi
del n. 5, questi elementi individuano la superficie, dunque, non considerando
come distinte tutte le reti di quadriche che possono farsi coniugatamente ad
uno stesso tetraedro, noi possiamo dire che :

« La superficie del 5° ordine con 5 punti tripli e cubica
doppia pud essere ottenuta, in 5 modi diversi, per mezzo di
reti di quadriche coniugate ai 5 tetraedri del pentagono
dei punti tripli.

« E corrispondentemente :

« Visono 5 sistemi di formule, analoghe al sistema (1),
atte a rappresentare la medesima superficie del 5° ordine.

« Il bene di osservare che tutti questi sistemi di formule restano inal-
terati per le sostituzioni :

/'L’:l ool

T
J
o> W=—, ==,
/) e Auw

{

§ V.

« 14. Prima di passare a cavare delle conseguenze relative ad altri modi
di costruzione della superficie, cerchiamo delle altre rappresentazioni parame-
triche, utilizzando quanto si disse al n. 4.

« Diciamo rispettivamente a, =0, b, =0, ¢, =0, d, — 0, ex=0

3

ove yo=2yiz; e y=a, b, ¢, d, e, le equazioni dei successivi lati 12..5
del pentalatero fondamentale, e formiamo il sistema lineare di quartiche piane:
}'lbxcxd.rc:r == lsaxca:da‘ex —t= lsaxb;rda:ex+ l{”xbmca*ex—f“lsambxcxdx =0 (13)
ove Sono 4,:4,:...:4; parametri variabili colle quartiche del sistema. Se po-
niamo le equazioni :

8 = hlbxc:cda‘exs 8y = /Lzaa‘c:cd:re;ry &= hza:rbxd:re:c y By = h.taxba:c:':dm ?

85 = lis @y by €y Ay ,(14)
ove /uy, hs. ..., hs sono delle costanti date; e poi, poste le
=iy (eSilhying ) (15)
determiniamo ¢ e z per modo che si abbia
ay =0 (16)

noi avremo le
= fi—era (f=1,..,5) (17)
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le quali, rappresentano, con un numero soverchio di coordinate, una superficie
del 6° ordine, con 10 rette e 5 punti tripli, avente per sistema lineare rap-
presentativo, il sistema (contenuto nel sistema (13)) di equazione

l(;ls—asl::o. (18)
Se, perd, per la (16) si prende la y; =10, le (17) diventano
j/.‘jis.fi“".ss-:i ("= 1 y s ‘4) (19)

@ queste rappresentano la stessa superflcie, ma non pilt con un numero so-
verchio di coordinate. Cid finche le & (7==1,...5) scelte sono qualunque;
ma se queste quantitd sono i valori che prendono le s per le coordinate del
punto B del piano rappresentativo, allora il sistema (18) che ora & diventato
s dr—E A =0 (20)

& composto di curve che passano tutte per B; epperd la superficie rappresen-
tata dalle (19) ¢ allora della specie che stiamo studiando. Se indichiamo con
aw, bs,...,€y cid che diventano le a,, &,, ..., e, per le coordinate di B,
noi abbiamo, in forma esplicita le seguenti formule di rappresentazione della
superficie :

= Volsdz.bytysdys(ts€n—axes)

Ys=hs . a2 €2l n. Qx5 ol (b €'o— b5 )

Ys=1ls .05 b pd .05 by Ay (Cp €' — €'5 €3) \ } (21)
Ys=hs . a5 b0 C'x. 05 by Cr (A €' — A €5)

A queste formule, del resto, noi saremmo potuti giungere senza passare per
la superficie (14) dello spazio a 4 dimensioni, associando alla (13) la condizione:
N/ S N A, 0, R S N I N W R S Y e ()
la quale, insieme alla (13), per eliminazione del parametro 45, avrebbe dato
precisamente il sistema lineare (20) che ei ha condotti alle formule (21).
Il metodo precedente & perd piu generale, e ci offre il vantaggio di fornire
le equazioni (19) di una superficie del 6° ordine di cui quella del 5° & un
caso di degenerazione.

« Di formule, come le (21),se ne hanno evidentemente diversi sistemi,
e si deducono l'uno dall'altro per mezzo di trasposizioni. Corrispondentemente
ad uno stesso tetraedro formato coi punti tripli si hanno 4 di tali sistemi,
e claseuno corrisponde ai 4 sistemi di cubiche sghembe della superficie (n. 4)
che, sistema per sistema, passano per tre dei vertici di esso. Siccome due
qualunque di quei tetraedri hanno sempre a comune tre vertici, cosi i sud-
detti sistemi di formule corrispondono ai primi 10 sistemi di cubiche della
superficie.

« Quale & il sistema di formule che corrisponde all'l1° sistema di cu-
biche che la superficie possiede ?

« Ricordiamo che se si fissa una quadrica nel fascio (2), cioé se nelle (1)
si assegna un valore al parametro 4.p, la cubica rappresentata dalle (1) & il
luogo dei punti allineati con &, e con i proprii corrispondenti nell'omografia
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risultante dal comporre la polarith rispetto alla quadrica (3) conla polarity
rispetto alla quadrica scelta in (2). Quella cubica percid passa per tutti e
5 1 punti tripli, ed & una cubica dell'll° sistema.

¢ 8i pud dunque assumere come sistema di formule corrispondente all’11°
sistema di cubiche della superficie, uno qualunque dei 5 che si hanno dal-
'ultimo teorema del n. 13; e dei quali uno & quello dato dalle formule (1).

« 15. Noi vogliamo ora scrivere d'una maniera generale le' formule di
questi 5 sistemi: lo faremo trasformando le formule (1): sard facile poi,
dietro la costruzione data delle 5 veti corrispondenti, di serivere quelle degli
altri sistemi.

« Siano a;, B, ¥i, diy &(@E=1, .. ,4) le coordinate dei vertici del
pentagono dei punti tripli quando un tetraedro qualunque sia stato preso per
tetraedro di riferimento. Se supponiamo che & sia quel vertice del pentagono
che prima, rappresentavano con &;, noi potremo scrivere le (2) e (3) nella forma:

en (BrOz)® —+ ¢as (yadz)* + ¢gs (eBOz)* + us (aBya)* =0 (22)
Y (Brdz)* + s (yadz)* <y (aBdz)® + y, (afyz)* = 0
ed allora, operando come nella mia Nota: « Sulle superficie del 5° ordine
a cubica doppia e punto triplo » 1. c., noi dobbiamo porre le equazioni :
v2,=(Dyy —7) #1 + Dys & + Dis 25 + Dy 24
vy = Dyy @)+ (D2e — 7) 2 + Dyg @5 + Dy 24 2
veg = Dyy &1 4 Dyp @ + Dz — 7) &5 + (Dyy 24 \
ve, =Dy 2, + Dy 2: + Dys 25 + (Du = T) Ly

(24)

ove ora @:
Drs = Clr Y5 C2r Yos + Car Yas —+ Cn- Yys
Yo=Y (8Y9)n(B79)n—+ 1#2(7“5)):1(70‘3)" —+ Y3 (aBd), («fd),~+ l/h(“ﬂ)’),,, (@By).

e C,, & il minore complementare dell'elemento ¢, nel determinante
[€.n| = €11 (BY9),(BYO)nt-Cas(yad), (yerd)nte53(@B0),u(B0)u+caa(@By) (87 ) -
§ VL

« 16. Dopo il problema della rappresentazione parametrica si presenta
quello di scrivere l'equazione della superficie. Questa equazione & gid conte-
nuta nelle 20 del tipo (9), e nell'unica del tipo (12),a cui conducono i 21
modi di generazione di cui e parolanei n.! 11 e 12. Ma noi abbiamo anche
5 altri modi derivanti dalla proprietd stabilita nel n. 3 che lega la super-
ficie col cono cubico tangente in uno dei suoi 5 punti tripli, e 10 altri modi,
5 dei quali sono subordinati ai 5 sistemi di formule analoghe al sisfema (1),
e 5 a degli enti connessi punto-piano di cui discorreremo nel paragrafo seguente;
e che provengono, sebbene non direttamente, dalla considerazione di questi
medesimi 5 sistemi di formule. In totale, dunque, 36 modi diversi. — Non
& mica nostra intenzione di dare tutte queste 36 forme diverse di equazioni,
ma come il tipo delle prime 21 & stato gia dato (n.! 11 e 12) e quello delle
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ultime 10 & identico a quello dato per la sup. gen. del 5° ordine a cubica
doppia e punto triplo (Cfr. in prop. il § II della Nota: Altre proprieta ecc.,
L. ¢.) cost io mi limito a dare ora soltanto wna delle forme di equazioni
corrispondenti ai rimanenti 5 tipi, riserbandomi nel paragrafo seguente di
tornare sulla forma di equazione che corrisponde ai 5 connessi punto-piano
di cul ora si ¢ parlato.

« Fatte le medesime ipotesi che nel n. 15 le equazioni della trasfor-
mazione cubica, di cui al n. 3, diventano

(Brdz) (Brda’) = (Byde)* = A2
(yedz) (yedz') = (yads)® = Ag?) 25)
(e8dz) («Bda') = (efds) = A:‘?\
(@Bra) (afya’) = (afye) = A 2)
avendo posto :
A= (Brde), As=(yads), As=(apds), A,= (apye);
epperd se e
g (Sl! i-\\?v 83)=U (26)
ove 3= (efez), Jo=(Byez), Js= (y@ez) una funzione cubica di Sy, e, s
che si annulla per 2; =d; (i =1, ..,, 4)
valori ©; delle J; (=1, 2, 3) si ha
L% 2P )
331_'0‘ Wy 1 A 3—3%‘0
l'equazione della superficie si otterrd facendo nella (26) le sostituzioni (25).
Noi, p. e., possiamo prendere la ¢ nella forma :

95+ 65 + pdy0.x, =0 (27)

; @ se inoltre per un sistema di

dove Yy =% 31+ S+ 3z, @ cosl 05=0,% -, Ay =1 31 ek

e w ¢ da determinarsi per modo che sia

) "}?\‘ 03\ S ‘u'g‘\gAXAz 0;

cioeé nella forma :
FaOadA(Fy + 65) — 950, 1 (93 +63) == (28)

« Per applicare a questa equazione convenientemente, e rapidamente, le
sostituzioni (25), osserveremo dapprima che la trasformazione cubica da esse
definita si risolve in quella data dalla

Yih=A?, o, Ye==As', ysys=As?, Yrys= AL (29)

preceduta e seguita dall'omografia :

h= (ﬂyd;c)

vo=(radz) |

Ys = (afdz) (°

= () )
cosicché, come le (3(), risolute rispetto alle z, danno:
Li=lh i+ Y fitysvi+yadi (G=1,.. ,4),

(30)
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cosi si ha:
31 = (Brez) = E(ﬂ)"‘)i'xl:_ (“/375)'//1 — A, = Ay Yh = A, Y1
Je = (raex) = 2 (yae)i zi= — (Byes) . ys — Ay ya=Aiy: — As yfu \(3] )
Ss = («Bex) = 2 (afe)izi=— («Bye) . ys — Ay ya= A1 ys — As g
e queste conducono a
\‘}:‘:/\,ll’}”—f“!/l'll)l\’ ():‘IA,(L,—%—‘//I(IA. 1_\:1\17”*“‘?/11,\
cosi il cono cubico (28) si muta nell'altro
V(A Iy + Y9\ + (Aa by +940,)°{ &, 0, 21, + (32)
— (A Iy +ya9y) (Au b, 4 g4 0,) (Asdty =+ ga2p) (5+63)=0.)" =
« Ora, per mezzo delle (29), si ha
Ayt I =Ny Y sy s+ 9 APy sy s+ 95 AP Yy oy
=l 0,\ Ay ]/’1 ]/'e ]j"s
Ayl -y, 0, =0, A 12!/'2.//'3// i+ + 6, A:7,//'1 y,3,¢'1 -+ 65 Aj* ,//’1,//'2 !/l =
+0,A4y 1YY
Ay =+ Y A= N Al?.’/’Z .’/'3 Z/'I . %o A22y’1 f/':a !/'A —+ ts As® Y1y ?/’4 7t
F Ay 1YY
e queste, per le (30), diventano :
Ay = A (i) («Bon) ey o)+, Ao (Byda)(dd) (chya)+
+I3 A (Bydz)(epdz)(afyz) + 9 Ai(Bydz) (yedz) (efdz)
Aably—+yi0, =0\ *(yadz)(«fdz)(«fyx)+0, A (Bydz)(aBdz)(aByz) + (33)
—+03 A*(Bydz)(afdz)(afyz)+ 6, Ay (Byde) (yedz) (efdz)
Aty it = 1A (yed) (@BO2)(Bya) -+ A (8702) («BS2) (fy) +-
—+ xa\ s (Bydz)(epdz)(afyz) - xa ANi(Bydz) (ye o0z)(efdz)
quindi si pud ritenere per equazione della superficie la (31) quando si im-
magini che le quantith A9, +-7.9,, Ay0,~+y.6,, Aixy—+ yux, che
in essa entrano abbiano i valori (33).
« Dal confronto della (31) con le (33) si vede che per
(apyz) =0
la (32) riducesi ad un'identitd; e cosi anche per (3ydz) = 0, (yadz)= 0,
(@pdz) = 0. Se ne conclude che, dopo le sostituzioni (33) nella (32), dall'equa-
zione risultante, del 9° grado, se ne stacca il fattore («gyz) (Bydz)(yadz)(epdz);
epperd l'equazione della superficie si ottiene uguagliando a zero il fattore
restante.
« 17. Non possiamo passare sotto silenzio un altro modo di rappresen-

tazione della superfieie, il quale sorge spontaneo dalle conclusioni precedenti.
Se, in fatti, noi poniamo :

.

= 6/,

11/3 = (’:l
A A
N R
‘}4\ HA XA
e pol incorporiamo la costante /% nella forma lineare x, dopo di che questa
la diremo di nuovo Lo il cono cubico (28) potrd essere scritto nella forma
43 3 X - -
YL 65— 69,0, 1y =10

Rexprcontr. 1893, Vor. II, 2° Sem. 20
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da cui si ha, indicando con 4, w due parametri omogenei variabili da una
generatrice all’ altra:
Py=068u, 6,=6p°, y,=A+p
epperd anche :
D1 = 6(0x)es - A3 =+ 6(xF)es . A —+ (96)sg. B+ w¥)=¢ |
N2 = 6(0y)s1 . 220 + 6(x9)s, At (P0)a1. (A3 + 0®) = ¢ s (34)
Vs = 6(0x)1s. A3 —+ 6(xF), . A - (90)), . (A3 4 ud) = Ps |
dove abbiamo creduto indicare con ¢,, ¢, ¢, le funzioni di 4, L propor-
zionali ad J{,, Jov Qs-
« Facendo le sostituzioni (20), e tenendo, dopo, conto delle (31) si ha:
Aph=g.+ A, Ya s —\l"/:‘ = (P .’\s!/l y Au,’/s:(l.t == A:;_’/ll
cosicche, determinando y, per modo che si abbia #, = 0, ciod ponendo
U
Ys=——, Ug =t P) + Us P> —+ U3 (3
U i
A
si avranno le formule
Y=l Pr — -\l"".-
35)) ="t — Lot

\ U == 6(Oyu) A%~ 6(xFu)dud—+ ($0u) (A3+u®)
,//»;";)/A\_q;_, 3. Us 4

Y= =» — A u,
le quali rappresentano, nel parametro 4:u, la cubica sezione del piano u,==0
col cono cubico (34). Ne segue che, applicando la (29), e poi di nuovo la (30),
le formule :
Al As? ) AN

Avug—u " Asstg—u, 2" Asug—u,q5" U

(Bydz): (yedr): («epdz): (efyz)=

ovvero le:

(36) 7= _ Ale o AaE Gy Foldn s il M(i:l o d)
) T Aug—ugy T Asuo—u,ge | Asug—u,g, ey e

rappresenteranno, nel parametro 4:u, la curva, del 9° ordine, ulteriore sezione
della superficie colla superficie cubica di equazione :
Acuy (yadz) (efdz) (adyz) - A2us (Bydz) (afoz) (aByx) —+
—+ Astuy (Bydz) (yedz) (efyx) ~+ Aus (Bydz) (yadz) («fdz) =0

l'altra parte della sezione essendo composta delle 6 costole del tetraedro dei
puntl @, Bi; vi, di (f=1 , 2%, 4).

« Si osservi che, sopra una sezione piana qualunque », — 0, i punti
della curva (36) sono dati dalla equazione :

A 20a( Asttg—u, g2 ) (A sth—t, 3 ) get-A 205 ( Ay uty—u, g1 ) (A =P )l

+A ‘2/'". ("\‘M%_"IA\‘/ )(A oUy—Uy P2 )Ubg—t=A 4 v3(A lu?_Z’A\(fl)(A 2”’1—’!‘\(11)(A3](’f—/"\(f' ) =0.

« Ne segue che, sezionando coi piani »; = 0, i punti in quistione saranno
dati da

=3

(37) =0 e da \_-./\‘301,1(A\;,2/,-;—?/,_\([;,.)(1\;/&1—{/,_\(],):l) (2,/,=1,2,3; 0,—=«, 0:—3, 0;=y)

=1
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e quindi che il punto ; (=1, ...,4) & triplo per la curva e si arriva ad
esso coi tre valori del parametro A:w radici della cubica o, = 0.
« Similmente, sezionando coi piani vu =0, vg=0, vy =
rispettivamente a determinare i punti in quistione le equazioni :

0 si hanno,

‘
h=12,3; 0; =8,y
: 3 l
(38)  Ayup—u g =0"\ ‘ S A2 g
(39)  Astty—u, =00 ? = Ao (Awtg—upgn) (Arug—uy91) =+ ~==18,1; )=y,
l
\ \ &

: +A*05(A"Z/’?_uA(P'-’) (A u’?_u/\(l'l) =0>

(40) Asu.‘,——u,\rfg:().u/

k—=131,2;0i=e,p
l
e queste mostrano che sono tripli per la curva anche i punti e, i, 7:i;
arrivandosi a ciascuno di questi colle terne di valori del parametro 4:u ra-
dici delle cubiche (38), (39), (40) (1).

« 18. Fra le curve, in numero o®, rappresentate dalle (36), ve ne sono oo!
ciascuna scissa in una terna di cubiche; esse si ottengono corrispondente-
mente ai piani #; condotti pel punto &. Se, anzi, questi piani sono addirit-
tura quelli che passano per la retta <y =0, 6= 0 si ottengono dalle (36)
le rappresentazioni di quelle cubiche che prima erano rappresentate dal si-
stema (1) conformemente a quanto si disse al n. 3, insieme alla rappresen-
tazione della cubica doppia considerata come cubica di ognuna delle suddette
terne, ripetuta due volte. A dare alle (36) una forma propria, speciale al caso,
poniamo :

wi=0%—+10; (=1, 2,3)
allora si potrd prendere :

=, (Bye)i —+ o (yas); + w3 (afe); (=1,..,4)
uy= 0, (ByeA) -+ o, (yaeA) + 05 («fcA)

« Ora, siccome le A; sono, per la definizione che delle medesime risulta
dalle (25), soluzioni del sistema :
iz trits+divs=¢& ((=1,..,4)
cosl Si avrd :
(BysA) = (ByeA) Ay —+ (BydA) Aq
(yaeA) = (yapA) A + (yadA) Ay
(aBeA) = (aByA) As + (efdA) Ay

(1) Che la curva, ulteriore sezione della superficie con una superficie cubica arbitra-
ria condotta pei sei spigoli del tetraedro dei punti e, gi, i, di abbia in questi punti
dei punti tripli si pud, del resto, ottenere come segue. La curva totale intersezione deve
avere in ¢;,... dei punti sestupli. Ora essi punti sono tripli pel sistema delle tre costole
del suddetto tetraedro uscenti da ciascuno; queste costole faranno parte della curva d’inter-
sezione ; dunque l'altra parte avrd quei punti per punti tripli; come v. d.
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avendo indicato con €, , ..., €, le coordinate del trasformato del punto &, ..., &

per mezzo delle (28). Ne segue essere:
ty ="Cs Ao+ Co Ay =0 (Ci Ax+ Gs A)) +7 (G Ap+ Gy Ay)
<« Ora é anche
o = w, (Byeg) -+ s (yasg) + vy (afcy),
percid, ponendo :
h (Breg) — s (yaeg) -+ 95 (afey) = Y,
0, (Breg) + Os (yasg) — Oy («feg) = Y,

CiAs+GCsAy=D, G As+GsAy==T. e poi anche

Ay, —[)l[‘ == I ,\,U'g—T(], S
le formule (36) diventano :
‘@ ag 2y A !
8 Al Sl WA i, Do =150 d)
R, + 18§, 6R, S, oR: +— 785, oY, TP,

e sono queste le richieste -.

Matematica. — .1 proposito di una Memoria sulle linee geo-

detiche del sig. . Kinigs. Nota del prof. GREGORIO Riccr, ‘presen-
tata dal Corrispondente Papova.

= Negli = Annali della Facolta di Scienze di Tolosa » & apparso recente-
mente un riassunto della Memoria del sig. Konigs sulle linee geodetiche, che
I'Accademia delle Seienze dell'Istituto di Francia ha ritenuta degna del premio
Bordin. Avendo io in questi Rendiconti (') resi di pubblica ragione i risultati
delle mie ricerche sullo stesso argomento, mi permetto ora di aggiungere alcune
osservazioni dirette principalmente a porre in rilievo la concordanza di alcuni
risultati fondamentali comuni ai due lavori.
« Il sig. Konigs si propone di determinare sotto la forma
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tutti gli elementi lineari di superficie, pei quali la equazione delle geodetiche
ammette piu integrali primi quadratici; o, che & lo stesso, che sono capaci
di piu di una riduzione alla forma di Liouville, e giunge alle seguenti con-
clusioni:

= 1.° La equazione delle geodetiche non ammette mai pil di cinque
integrali primi quadratici indipendenti, e questo numero ¢ raggiunto soltanto
per le superficie a curvatura costante,

« 2.° Il numero degli integrali primi quadratici indipendenti della equa-
zione delle geodetiche non pud mai essere eguale a quattro.

« 3.” Il numero stesso & egmale a tre soltanto per gli elementi linear,
che appartengono ad una classe di superficie di rivoluzione, pei quali I'esi-

(') Seduta del 22 gennaio 1893,




